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rð¢{ Mktðík 2082Lkk Lkðk ð»koLkk þw¼ Ãkðuo, Mk{Mík økrýík«u{eykuLku Mkwøkrýík{T Ãkrhðkh ðíke ÔÞkðMkkrÞf MkV¤íkk 

yLku Lkðe Ÿ[kEyku «kÃík ÚkkÞ íkuðe þw¼uåAkyku. Mkk÷ {wçkkhf! 

Mkwøkrýík{TLkku Mk¤tøk ytf 319 (E ytf-14) ykÃk Mkðuo Mk{ûk {qfíkkt n»koLke ÷køkýe yLkw¼ðeyu Aeyu. yk yuf yuðwt 

Mkk{rÞf Au su{kt økrýíkhrMkfkuLku hMk Ãkzu íku {wsçkLke þi÷e{kt ÷¾kÞu÷ økrýíkLkkt rðrðÄ rð»kÞktøkku ÃkhLkk ÷u¾ku «fkrþík 

fhðk{kt ykðu Au. økwshkík{kt Þkuòíke økkrýríkf «ð]r¥kykuLkk ynuðk÷ku, hMk«Ë økrýík frýfkyku íkÚkk fkuÞzkyku, 

ðk[fkuLkk «rík¼kðku ðøkuhuLkku Ãký Mk{kðuþ Mkwøkrýík{T{kt fhðk{kt ykðu Au. 

Mkwøkrýík{TLkk ðk[fku {kxu hMk«Ë çkLke hnu íkuðk, økrýíkrð»kÞLku fuLÿ{kt hk¾eLku ÷¾kÞu÷. fkuEÃký {kir÷f ÷u¾ 

Mkwøkrýík{TLkk nðu ÃkAeLkk ytfku{kt þõÞ «fkþLk {kxu ykðfkÞo Au. Mkwøkrýík{TLku ðÄw Mk{]Ø çkLkkððk {kxuLkkt ykÃkLkkt 

h[Lkkí{f Mkq[Lkku íkÚkk yr¼«kÞku ykðfkÞo Au. 

ytf 317-318Lkk MktÃkkËfeÞ{kt sýkÔÞk yLkwMkkh økrýík-rþûkýLku MÃkþoíkk {wÆkyku Ãkh ðk[fku ÃkkuíkkLkk rð[khku hsq 

fhe þfu íku {kxu Mkwøkrýík{T îkhk ‘økrýík rþûký rð¼køk’ þY fhðk{kt ykÔÞku Au. yk rð¼køk{kt Lke[uLkk íkÚkk yk «fkhLkk 

yLÞ {wÆkykuLkku Mk{kðuþ fhðkLkwt ykÞkusLk Au. 

(1) økrýík-rþûkýLku hMk«Ë fuðe heíku çkLkkðe þfkÞ? 

(2) økrýík-rþûký Ëhr{ÞkLk [[ko fhe þfkÞ íkuðk yÇÞkMkuíkh hMk«Ë {wÆkyku. 

(3) økrýíkLkk sqLkk yLku Lkðk yÇÞkMk¢{ku íkÚkk íku{Lke Mkh¾k{ýeyku. 

(4) økrýíkLkk ÃkkXâÃkwMíkfku : ¾qçkeyku yLku ¾k{eyku. 

(5) økrýíkLkk Wæðo{qÕÞLk fu yð{qÕÞLk{kt ÃkkXâÃkwMíkfkuLkku Vk¤ku. 

(6) økrýíkLke Ãkheûkk ÃkØrík : ¾qçkeyku yLku ¾k{eyku 

(7) rþûkfkuLke Mkßsíkk{kt ð]rØ ÚkkÞ íkuðk Mkhfkhe hknu íkÚkk ¾kLkøke MktMÚkkyku îkhk [÷kðkíkk fkÞo¢{ku. 

(8) økwshkík økrýík {tz¤ yLku íkuLku Mktøkík VkWLzuþLkku rþûkfkuLke Mkßsíkk{kt ð]rØ ÚkkÞ íku «fkhLkk fkÞo¢{ku fhe þfu fu fu{ 

-  íku çkkçkík{kt ykÃkLkkt Mkq[Lkku. 

ykÃk MkðuoLku WÃkhkuõík {wÆkykuLkkt yLkwMktÄkLku ÷u¾ / Mkq[Lkku ÷¾ðk yk{tºký Au. 

Mkwøkrýík{T {kxu ykÃkLkk ÷u¾ / økrýík Mk{k[kh {kuf÷ðk {kxuLkwt MkhLkk{wt Lke[u {wsçk Au : 

MkhLkk{wt :  zkì. Ëuð¼ÿ ðe. þkn 

 økrýík rð¼køk, ðeh Lk{oË Ërûký økwshkík ÞwrLkðŠMkxe, Mkwhík-395007 

 {kuçkkE÷ :  98980 57891 R-{uE÷ : suganitam2018@gmail.com  

 Mkwøkrýík{TLku ðÄw Mk{]Ø çkLkkððk {kxu ykÃkLkkt Mkq[Lkku ykðfkÞo Au. 

Mkwøkrýík{TLkk E-ytfku R-{uE÷Úke rLk:þwÕf {u¤ððk {kxu ykÃkLkwt yÚkðk MktMÚkkLkwt Lkk{, MkhLkk{wt, R-{uE÷ íkÚkk 

ðkuxTMkyuÃk Lktçkh y{Lku sýkðþku. 

nhnt{uþLke su{ Mkwøkrýík{TLkk ytfkuLku íkiÞkh fhðk {kxu ¾qçk s snu{ík WXkðLkkh «k. «n÷kË¼kE ÔÞkMkLkku MktÃkkËf 

{tz¤ rðþu yk¼kh {kLku Au.           

yrLkðkÞo MktòuøkkuLku fkhýu Mk¤tøk ytf 319 «økx fhðk{kt {kuzwt ÚkÞwt Au. ytf 320 íkuLkk Ãkwðo rLkÄkorhík Mk{Þ {wsçk 

òLÞwykhe-2026 Lkk «Úk{ MkÃíkkn{kt «økx ÚkkÞ íku {kxu y{u «ÞíLk fheþwt.    - MktÃkkËfku  

  

 MktÃkkËfeÞ 
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❖ økrýík {kuíke-1 : 

(1) hk{kLkwsLk (1887-1920) yLku ykRLMxkRLk (1879-1955) yu çkLLku økrýíkLkk ûkuºkku{kt çknw {kuxe þÏMkeÞíkku 

níke. ykRLMxkRLk íkku {kuxk ¼kiríkf rð¿kkLke Ãký níkk. yu çku ðå[uLkwt yuf MkkBÞ íkku yu níkwt fu íku çktLku økrýík¿kku fu ði¿kkrLkfku 

íkhefu ÃktfkÞk íku Ãknu÷kt íku çktLkuyu fkhfqLkLke Lkkufhe fhe níke. hk{kLkwsLku {ÿkMk Ãkkuxo xÙMx{kt 1912-13 Ëhr{ÞkLk 

fkhfwLkøkehe fhe níke yLku ykRLMxkRLku 1902 Úke 1909 MkwÄe MðexTÍh÷Uz{kt çkLko ¾kíku ÃkuxLx ykurVMk{kt fkhfwLke fhe 

níke. hk{kLkwsLkLkku nkÚk 1914{kt nkzeoyu ÃkfzTÞku yLku íkuLkku Mkeíkkhku [{õÞku, ykRLMxkRLkLku 1909{kt ÍwrhfLke 

Ãkku÷exufLkef{kt «kæÞkÃkfLkwt MÚkkLk {éÞwt. 

ykRLMxkRLk yLku fxo økkuzu÷ çkÒku Ãkkfk r{ºkku níkk. økkuzu÷ økrýíkþkMºke níkku yLku ykRLMxkRLku ¼kiríkfþkMºk{kt 

MkkÃkuûkðkËÚke sux÷ku ¾¤¼¤kx {[kðe {qõÞku níkku íkux÷ku s ¾¤¼¤kx økkuzu÷u ÃkkuíkkLkk yÃkqýoíkkLkk «{uÞÚke økrýík{kt 

{[kðe {qõÞku níkku. yÃkqýoíkkLkwt «{uÞ yu{ fnu Au fu ík{u øk{u íku ÃkqðoÄkhýkku ÷RLku rð»kÞLke þYykík fhku íkku Ãký rð»kÞ{kt 

yuðwt fkuf rðÄkLk {¤þu s fu suLku ík{u Mkk[wt Ãký Lkrn Mkkrçkík fhe þfku yLku ¾kuxwt Ãký Mkkrçkík Lkrn fhe þfku. (su{ fu 

ÞwÂõ÷zeÞ ¼qr{rík{kt Mk{ktíkhLke ÃkqðoÄkhýk íkhefu yk¾hu suLku ÷uðwt Ãkzâwt íku rðÄkLk). yk «{uÞÚke fux÷kÞu økrýík¿kkuLkk 

MktþkuÄLk{kt Mktfx Q¼k ÚkR økÞkt níkkt. yuf yLÞ {òLke ðkík yu Au fu ykRLMxkRLk yLku økkuzu÷ çktLkuyu ÃkkuíkkLkk {k-

çkkÃkLke RåAk rðÁØLke Mºkeyku MkkÚku ÷øLk fÞkO níkkt. 

(2) fux÷kf ÷kufkuLku økrýíkLke fwËhíke çkrûkMk {¤e nkuÞ Au, fux÷kf çke[khk ¾qçk Ãkrh©{ fheLku økrýík¿k çkLku Au. yuf 

ðkh $ø÷UzLkk økrýík¿k nkzeo (1877-1947) yu fwËhíke çkrûkMkðk¤k økrýík¿kkuLku íku{Lke Wíf]»xíkk «{kýu 100 {ktÚke {kfo 

ykÃkðkLkku [k¤ku fÞkuo níkku. nkzeoyu ÃkkuíkkLke òíkLku 100 {ktÚke 25 {kfo ykÃÞk, ÃkkuíkkLkk yuf MkkÚke su. R. ÷ex÷ðwzLku 30 

{kfo ykÃÞk, «ÏÞkík s{oLk økrýík¿k zuðez rnÕçkxoLku íkuýu 80 {kfo ykÃÞk Ãký hk{kLkwsLkLku íkuýu 100 {ktÚke 100 {kfo 

ykÃÞk. 

(3) {kRfu÷ þkÕMk (Michael Chasles) (1793-1880) yuf £uL[ økrýík¿k níkku yLku ÃkurhMkLke rðÏÞkík Rfku÷ 

Ãkku÷exufLkef{kt økrýíkLkku «kæÞkÃkf níkku. økwÁíðkf»koýLkk rMkØktíkLke þkuÄLkku Þþ yk¾e ËwrLkÞk $ø÷UzLkk LÞqxLkLku ykÃkíke 

níke Ãký þkÕMk ÿZ Ãkýu {kLkíkku níkku fu yu rMkØktíkLke þkuÄ £kLMkLkk ÃkkMf÷u fhe níke. Ãký íkuLke ðkík fkuE {kLkíkwt Lknkuíkwt. 

yuf ðkh yk þkÕMkLke {w÷kfkík yuf ðúuLk-zuLkeMk ÕÞwfkMk (Vrain-Denis Lucas) Lkk{Lkk øk]nMÚk MkkÚku ÚkR níke. yk 

¼kRyu þkÕMkLku fÌkwt fu íkuLke ÃkkMku ÃkkMf÷ yLku LÞqxLk ðå[u ÚkÞu÷ku ÃkºkÔÞðnkh Au. yk{ íkku íkuLke ÃkkMku rMkftËh, Ã÷uxku, 

õ÷eykuÃkuxÙk rð. yLkufLkk nMíkkûkhku Ãký níkk. þkÕMku òuÞwt fu ÃkkMf÷-LÞqxLkLkk ÃkºkÔÞðnkhÚke yu Mkkrçkík ÚkR síkwt níkwt fu 

økwÁíðkf»koý rMkØktíkLke þkuÄ ÃkkMf÷u s fhe níke. ykÚke þkÕMk íkku øku÷{kt ykðe økÞku yLku ÃkºkÔÞðnkh ðu[kíkku ÷uðk íkiÞkh 

ÚkR økÞku. Ãký ÕÞqfkMku íkuLkku yk¾ku Mktøkún MkkÚku s ðu[ðkLke RåAk ònuh fhe yLku íkuLke ®f{ík 1,40,000 £ktf fne. þkÕMkLku 

íkku øk{u íku ®f{íku yu Mktøkún ÷uðku s níkku yux÷u íkuýu 1,40,000 £ktf ykÃÞk yLku ÃkAe ÃkurhMkLke yufuzu{e ykìV MkkÞLMkLku 

íkuýu yu ÃkºkÔÞðnkh MkkUÃÞku. yufuzu{e ÃkkMku íkku ÃkkMf÷Lkk nMíkkûkhku níkk. íkuLke MkkÚku þkÕMkLkk Mktøkún{ktLkk ÃkkMf÷Lkk fnuðkíkk 

Ãkºkku Mkh¾kðíkkt Ãku÷k ÕÞqfkMku ykÃku÷k çkÄk Ãkºkku çkLkkðxe nkuðkLkwt Mkkrçkík ÚkÞwt ! ÃkAe ÕÞqfkMkLkku Ãk¥kku þuLkku ÷køku? rçk[khku 

þkÕMk !                     ¢{þ :  

     

 

 

Mkku ytf Ãknu÷kt... 

 

[Mkwøkrýík{TLkku Mk¤tøk ytf 219 òLÞwykhe-Vuçkúwykhe 2006 Lkku níkku. yk ytf{kt «kæÞkÃkf ðMktík øk. xefufhLkku ÷¾u÷ku 

÷u¾ økrýík {kuíke-1 «økx ÚkÞku níkku. yk ÷u¾ yºku ÃkwLk{worÿík fheyu Aeyu.– MktÃkkËf] 
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yk ©uýe{kt yíÞkh MkwÄe{kt [kh økúef økrýíkþk†eyku - ÞwÂõ÷z, RhuxkuMÚkuLkuMk, ÃkkÞÚkkøkkuhMk yLku ykŠfr{zeMk - Lke 

ðkík fhe. íÞkhçkkË ©erLkðkMk hk{kLkwsLk MkkÚku rLkfx heíku Mktf¤kÞu÷k rçkúrxþ økrýíkþk†e S.yu[. nkzeoLke ðkík fhe. 

yk ÷u¾{kt ykÃkýu ¼khíkeÞ økrýíkþk†e ‘ykÞo¼x’ Lke ðkík fkheþwt.  

ykÞo¼xLkk Lkk{Úke ¼khíkLkk rþrûkík sLkku Ãkrhr[ík Au. 1975 {kt ¼khíku yðfkþ{kt íkhíkk {qfu÷k Mkðo«Úk{ WÃkøkúnLkwt 

Lkk{ ykÞo¼x hk¾ðk{kt ykÔÞwt níkwt. ykÞo¼x yk {kLkLku MkðoÚkk ÞkuøÞ níkk, fkhý fu íkuyku {nkLk økrýík¿k yLku 

¾økku¤rðË íkku níkk s, Ãkhtíkw økrýíkLkk EríknkMkLku ÃkkLku MÚkkLk Ãkk{Lkkhk íkuyku Ãknu÷k ¼khíkeÞ økrýík¿k níkk. yuðwt íkku 

LkÚke fu ykÞo¼x Ãknu÷kt ¼khík{kt ftE økrýík níkwt s Lknª. ðuËku{kt {kuxe {kuxe MktÏÞkykuLkku WÕ÷u¾ òuðk {¤u Au. E.Mk.Ãkqðuo 

÷¾kÞu÷k þqÕçkMkqºkkuLkk økútÚkku{kt ¼kir{ríkf h[Lkkyku rðþu {krníke Au. þqLÞ yLku Ëþktf ÃkØríkLke þkuÄ ¼khík{kt ykÞo¼x 

Ãknu÷kt ºkýMkku-[khMkku ð»ko yøkkW ÚkÞkLkwt {LkkÞ Au. yk{ Aíkkt ykÞo¼x Ãknu÷ktLkk fkuE ¼khíkeÞ økrýík¿kLkwt Lkk{ 

EríknkMk{kt òuðk {¤íkwt LkÚke yu LkðkELke ðkík Au. yuf fkhý yu nkuE þfu fu yu Mk{ÞLke ¼khíkeÞ «ýk÷e «{kýu økrýíkLkwt 

®[íkLk fhLkkhk Ér»kykuyu «rMkrØLkk {kunÚke Ëqh hnuðkLkwt ÞkuøÞ {kLÞwt nkuÞ. 

ykxo¼x Ãknu÷ktLkk ¼khíkeÞ økrýík¿kku rðþu íkku ftE {krníke LkÚke. Ãkhtíkw ykÞo¼x rðþu Ãký ykAe Ãkkík¤e s {krníke 

Au. íku{Lkk rðþu su {krníke WÃk÷çÄ Au. íku íku{Lkk yuf{kºk økútÚk ‘ykÞo¼xeÞ’ {ktÚke {¤u Au. yk økútÚkLkk yuf &÷kufLku 

ykÄkhu yuðwt íkkhððk{kt ykðu Au fu ykÞo¼xLkku sL{ EMðeMkLk 476 {kt ÚkÞku níkku. yk &÷kuf{kt íkuykuyu ÷ÏÞwt Au fu íku{Lke 

ðÞ ßÞkhu 23 ð»koLke níke íÞkhu fr¤ÞwøkLke þYykík ÃkAeLkkt 3600 ð»ko ðeíÞkt níkkt. ykLkku yÚko yuðku ÚkkÞ fu ykÞo¼xLkk 

sL{ ð¾íku fr¤ÞwøkLkkt 3600 - 23 = 3,577 ð»ko ðeíÞkt níkkt. ¼khíkeÞ ßÞkurík»kk[kÞkuoLke {kLÞíkk {wsçk þf fk¤Lkk 

«kht¼ Mk{Þu fr¤ÞwøkLkkt 3179 ð»ko ÚkÞkt níkkt nðu 3,577 - 3,179 = 398. ykÚke ykÞo¼xLkku sL{ þf Mktðík 398 {kt 

ÚkÞku níkku. þf fk¤Lke þYykík EMðeMkLkLke þYykík ÃkAe 78 ð»kuo ÚkE yLku 78 + 398 = 476. yk{ ykÞo¼xLkku sL{ 

EMðeMkLk 476 {kt ÚkÞku níkku. (yk WÃkhÚke yu{ fne þfkÞ fu yíÞkhu fr¤ÞwøkLkkt 3,577 + (2025 − 476) = 5126 ð»ko 

ðeíÞkt Au. òu fu ík{u fnuþku fu ykÃkýLku íkku fr¤ÞwøkLkkt fux÷k ð»kkuo ðeíÞkt íkuLkk fhíkkt fux÷kt ð»ko çkkfe hÌkkt, yu òýðk{kt 

ðÄw hMk Au. {kV fhòu, {khe ÃkkMku yu ytøku ftE {krníke LkÚke.) 

ík{u LkkUæÞwt nþu fu ykÞo¼xLkk Lkk{Lke òuzýe ykÃkýu ‘ykÞo¼x’ fhe Au, ßÞkhu fux÷ef søÞkyu ‘ykÞo¼è’ òuðk{kt 

ykðu Au. íkku fE òuzýe Mkk[e ? íku{Lkk økútÚk ykÞo¼xeÞLke òuzýe ÃkhÚke yLku íku{Lkk ÃkAe ÚkÞu÷k fux÷kf økrýík¿kkuyu 

íku{Lkk Lkk{Lke fhu÷e òuzýe ÃkhÚke ykÄkh¼qík heíku fne þfkÞ fu ¾he òuzýe ‘ykÞo¼x’ Au, ykÞo¼è Lknª.  

ykÞo¼xLkk sL{ MÚk¤ rðþu MktrËøÄíkk «ðíkuo Au. íku{Lkk økútÚk{kt íkuyku yu økútÚk fwMkw{Ãkwh{kt ÷¾e hÌkk Au íkuðku WÕ÷u¾ 

Au. fwMkw{Ãkwh yux÷u yíÞkhLkwt Ãkxýk. çkeS çkksw íku{Lkk økútÚkLkku Ërûký ¼khík{kt ½ýku «[kh ÚkÞku Au. yk økútÚkLke nMík«íkku 

Ãký Ërûký ¼khík{ktÚke {¤e ykðe Au. yux÷u yu{ {kLkðk{kt ykðu Au fu ykÞo¼xLkku sL{ økkuËkðhe LkËeLkk rfLkkhkLkk 

fkuE «Ëuþ{kt ÚkÞku níkku yLku íÞkhçkkË íkuykuyu ÃkxýkLku íku{Lkwt rLkðkMkMÚkkLk çkLkkÔÞwt níkwt.  

 

W½kze hk¾òu çkkhe-7 

ykÞo¼x                               yu{. yu[. ðMkkðzk 

ðÕ÷¼ rðãkLkøkh 

(M) 9824669364 
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ykÞo¼x fux÷wt SÔÞk yLku íku{Lkkt {kíkk-rÃkíkk fkuý níkkt, yu rðþu fkuE {krníke {¤íke LkÚke.  

ykÞo¼x r÷r¾ík økútÚk ‘ykÞo¼xeÞ’ MktMf]ík{kt Au yLku Ãkã{kt Au. økútÚk{kt [kh ¼køk{kt fw÷ 121 &÷kufku Au.  

økútÚkLkk Ãknu÷k ¼køk ‘Ëþ økeríkfk ÃkkË’{kt ykÞo¼xu yûkhkuLke {ËËÚke MktÏÞk÷u¾LkLke ðkík fhe Au. íku{Lke yk heíkÚke 

íkuyku yuf ÞwøkLkk rËðMkkuLke MktÏÞk, MkqÞo, [tÿ yLku økúnku yuf Þwøk{kt fux÷kt Ãkrh¼ú{ý fhu Au íku MktÏÞkyku ðøkuhu Ëþkoðu Au. 

çkeò ¼køk ‘økrýíkÃkkË’{kt ytf økrýík, çkesøkrýík, ¼qr{rík yLku rºkfkuýr{íkeÞ økwýku¥khLke ðkík Au. ºkeò ¼køk ‘fk÷ 

r¢Þk ÃkkË’ {kt Mk{ÞLkk swËk swËk ¾tz yLku íku ðå[uLkk MktçktÄkuLke ðkík Au. [kuÚkk ¼køk ‘økku÷ÃkkË’ {kt 50 &÷kufku Au y™u yk 

¼køk MkkiÚke {kuxku Au. yk ¼køk{kt ¾økku÷eÞ ½xLkkykuLke [[ko Au. Ãk]ÚðeLkk íkuLke Ähe ykMkÃkkMkLkk ¼ú{ý ytøkuLkk yLku 

MkqÞo, [tÿ økúný rðþuLkk íku{Lkk yu Mk{ÞLkk ¢ktríkfkhe rð[khku ykÞo¼è yk ¼køk{kt hsq fhu Au. 

yk ÷u¾©uýeLkku yuf (yLku {wÏÞ) nuíkw yÇÞkMk¢{{kt nkuÞ íkuðe økrýíkLku ÷økíke, Ãkhtíkw ÃkkXâÃkwMíkf{kt Lk nkuÞ íkuðe 

yLku ðøko{kt rðãkÚkeoykuLku fne þfkÞ íkuðe ðkíkku yk÷u¾ðkLkku Au. íkku òuEyu ykÞo¼xLkkt fÞkt fÞkt «ËkLkkuLke ðkík ðøko{kt 

fhe þfkÞ. 

1. rËðMk yLku hkíkLkku ÏÞk÷ çknw yøkíÞLkku Au. rËðMk y™u hkík Ãk]ÚðeLkk íkuLke Ähe ykswçkkswLkk Ãkrh¼ú{ýLku fkhýu 

ÚkkÞ Au. yk Ãkrh¼ú{ýLkku ÏÞk÷ Mkki Ãknu÷kt ykÞo¼xu ykÃÞku níkku. 

2. MkqÞoøkúný yLku [tÿøkúný yu yíÞtík {n¥ðLke ¾økku÷eÞ ½xLkkyku Au. yk ytøku hknw yLku fuíkw MkqÞo yLku [tÿ Lku 

øk¤e òÞ Au yuðe ¼úk{f {kLÞíkk «ðíkoíke níke. ykÞo¼xu yk {kLÞíkkLkwt ¾tzLk fÞwO yLku økúný {kxuLkkt Mkk[kt ¾økku÷eÞ 

fkhý ykÃÞkt. ¾hu¾h yk {nkLk rð[kh ¢ktrík níke. f{LkMkeçku ykÞo¼xLkk sL{ çkkË ÷øk¼øk MkðkMkku ð»ko ÃkAe sL{u÷k 

¼khíkLkk {nkLk økrýík¿k çkúñøkwÃíku ykÞo¼xLke Ãk]ÚðeLke Ähe ykMkÃkkMkLkk ¼ú{ýLke yLku MkqÞo, [tÿLkkt økúnýLkk fkhýLke 

yu çktLku ðkík Lkfkhe fkZe níke. Ãký yksu ykÃkýu òýeyu Aeyu fu ykÞo¼xLkk yu çktLku ÏÞk÷ku Mkk[k níkk yLku yu {kxu 

íku{Lkk «rík ykËhLke ÷køkýe yLkw¼ðeyu Aeyu.  

3. ykŠfr{zeMk Lkwt SðLk yk÷u¾íke ð¾íku ykÃkýu  ™ku WÕ÷u¾ fÞkuo níkku. ykÞo¼xu Ãký Lkk ykMkLLk {qÕÞLke 

çkkçkík{kt yøkíÞLkwt «ËkLk fÞwO Au. ykÞo¼xu  Lkwt ykMkLLk {qÕÞ 
62832

20000
 ykÃÞwt Au. [kh Ëþktþ MÚk¤ MkwÄeLkwt Lkwt yk ðÄw{kt 

ðÄw Mk[kux {qÕÞ Au.  

4. ßÞk, fkußÞk suðk rºkfkuýr{íkeÞ økwýku¥khLkk Lkk{kr¼ÄkLk{kt yLku yÇÞkMk{kt ykÞo¼xLkwt «ËkLk ÃkkÞkLkwt Au. 

ßÞkLku {kxu ðÃkhkíkk ytøkúuS þçË sineLkk WËT¼ðLke fnkLke hMk«Ë Au. ykÃkýu òýeyu Aeyu fu òu yuf{ ðíkwo¤{kt 

 AOP =  yLku 𝑃𝑄̅̅ ̅̅  yu 𝑂𝐴̅̅ ̅̅  Lku ÷tçk nkuÞ íkuðe Sðk nkuÞ, íkku ßÞk  = PM. nðu 𝑃𝑀 =
1

2
𝑃𝑄, yux÷u fu PM 

yÄoSðk Au.  

ÃkkA¤Úke øk{u íku fkhýMkh yÄo þçË Lkef¤e økÞku yLku økwýku¥kh 
𝑃𝑀

𝑂𝑃
= 𝑃𝑀 {kxu 

Sðk þçË ðÃkhkðk ÷køÞku. (ßÞk Ãký Sðk {kxuLkku s þçË Au yLku íkuLkku yÚko 

‘ÄLkw»kLke Ëkuhe’ yuðku ÚkkÞ Au) ykX{e MkËe{kt ¼khíkeÞ økrýíkLkku yhçke ¼k»kk{kt 

yLkwðkË Úkðk ÷køÞku. SðkLku {kxu yhçke{kt Sçkk þçË «Þkusðk{kt ykÔÞku.  

nðu yhçke ¼k»kk{kt fux÷ef ðkh þçËLke òuzýe Mðh ðøkh s ÚkkÞ Au. Mðh ðøkhLke òuzýeðk¤ku þçË ¾hu¾h þwt þçË 

 

P 

A 

Q 

M O 
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Mkwøkrýík{T{kt «økx Úkíkk økkrýríkf ÷u¾kuLkk ÷u¾fku {kxu Mkwøkrýík{TLkk «fkþf - «k. yYý {. ðiã VkWLzuþLk – økwshkík økrýík 

{tz¤ - Lke[uLkk ÃkwhMfkhku ònuh fhíkkt ykLktË yLkw¼ðu Au. 

 

(1) Mkwøkrýík{T {kxu ÷u¾ ÷¾íkk ÷u¾fku ÃkkuíkkLkku ®f{íke Mk{Þ ÷u¾ íkiÞkh fhðk {kxu ykÃku Au. íku{Lkwt ÷u¾Lk fkÞo y{qÕÞ 

Au. ykðk ÷u¾LkLku fkuE ÃkwhMfkh ykÃke {q÷ððwt ÞkuøÞ LkÚke. Ãký õÞkhuf íkku ÷u¾fku ÷u¾Lku xkEÃk fhkðeLku {kuf÷u Au. 

xkEÃk fÞko ÃkAe fwheÞhÚke {kuf÷u Au. xkEÃk fhkððkLkku ¾[o, fwheÞh îkhk {kuf÷ðkLkku ¾[o íkuyku òíku ¼kuøkðu Au. 

÷u¾fu fhu÷k «ÞíLkLku rçkhËkððk {kxu yLku íku{ýu fhu÷k ¾[oLku yktrþf heíku ¼hÃkkE fhðk {kxu y{u Lke[uLke ònuhkík 

fheyu Aeyu. 

(2) fkuEÃký fûkkyu yÇÞkMk fhíkk rðãkÚkeoyku îkhk ÷¾kÞu÷k, Mkwøkrýík{T{kt «fkrþík ÚkÞu÷k, økkrýríkf ÷u¾ ËeX 

Yk.300/- ÷u¾fLku ÃkwhMfkhYÃku ykÃkðk{kt ykðþu. 

“Ëhuf økkrýríkf ÷u¾Lkk, Mkwøkrýík{T{kt AÃkkÞu÷kt ÃkkLkkt ËeX ÷u¾fLku Yk.100/- ykÃkðk. 

÷¾ký yuf ÃkkLkkÚke ykuAwt nkuÞ íkku ÷u¾fLku íku ÃkkLkk {kxu Yk.50/- ykÃkðk.” 

Au íku ykswçkkswLkk MktË¼o ÃkhÚke Mk{sðk{kt ykðu Au. yux÷u yhçke yLkwðkË{kt Sçkk {kxu s-çk þçË ðÃkhkÞku. yrøkÞkh{e 

MkËe{kt yhçke økútÚkLkku ÷ìrxLk{kt yLkwðkË fhíke ð¾íku yLkwðkËfLku s-çk þçË þwt Au íku ÏÞk÷ Lk ykÔÞku. íkuýu yu þçË ‘suçk’ 

nþu íku{ {kLke ÷eÄwt. nðu suçk yux÷u ¾eMMkwt. ¾eMMkwt Akíke Ãkh nkuÞ Au. Akíke {kxu ÷ìrxLk þçË sinus Au yux÷u yhçke{ktÚke 

÷ìrxLk{kt yLkwðkË fhLkkhu {q¤ Sçkk þçËLkku yLkwðkË sinus fÞkuo. sinus ÃkhÚke sine (yLku MktûkuÃk{kt sin) þçË ykÃÞku. 

yk{ ßÞkLkku y™wðkË sine ÚkÞku.  

MktË¼o : 

1. rðï «rMkØ økrýík «rík¼kyku  

÷u¾f : økwýkfkh {q¤u  

yLkwðkË : {kunLk¼kE yu[. rðhkuò,   

Lkð¼khík MkkrníÞ {trËh, y{ËkðkË, 1995. 

2. ykÞo¼x  

÷u¾f : økwýkfh {q¤u  

yLkwðkË : zkì. Mkw©wík Ãkxu÷, 

økwshkík rðïfku»k xÙMx, y{ËkðkË, 2025 

 

 

     

 

  
 

 

  

  

÷u¾f MkL{kLk 
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yk ÷u¾{kt MktÏÞkLkwt ðøko{q¤ þkuÄðkLke heík Mk{Sþwt. 

❖ MktÏÞkLkwt ðøko{q¤ þkuÄðkLke heík : 

ykÃku÷e MktÏÞkLkwt ðøko{q¤ þkuÄðk {kxu «Úk{ MktÏÞkLkk yuf{Lkk ytf Ãkh W¼e ÷exe fhe zkçke íkhVLkk ËþfLkk ytf Ãkh 

ykze ÷exe- yu{ ðkhkVhíke rLkþkLke fhe sðe. òu MktÏÞkLkk ytfkuLke MktÏÞk yufe nþu íkku AuÕ÷u W¼e ÷exe ykðþu ykÚke 

íku yuf s ytfÚke þYykík fhðe. òu MktÏÞkLkk ytfkuLke MktÏÞk çkufe nþu íkku AuÕ÷u ykze ÷exe ykðþu íÞkhu AuÕ÷k çku ytfkuÚke 

þYykík fhðe. su{fu –  

  | _ | _ | 

 - a  b  c  d  e  → a Úke þY fhðwt.  

  _ | _ | _ | 

 - a  b  c  d  e  f → ab Úke þY fhðwt.  
 

  y²vy±¢ù‹y²¢çm¯}¢¢yÜëUô¼ çmx¢é‡¢²ï‹}¢êHæ S¢}¢ï ¼¼ì N¼ï 

  y²vy±¢HÏ{ÜëUô¼ ¼¼ì ¥¢l ç±¯}¢¢¼ì HÏ{æ çmçÝÍÝæ ‹²S¢ï¼ì J 

  ±Ñìvy²¢æ ÐçÇQUN¼ï S¢}¢ï ¥‹²ç±¯}¢¢¼ì y²vy±¢ùùŒ¼±x¢Z ÈUHæ 

  ÐÑìvy²¢æ ¼¼ìçmx¢é‡¢æ ‹²S¢ï¼ì§ç¼ }¢éãé: ÐÇìyÜïUÎüHæ S²¢#Î}¢ì JJ 25 JJ 

yÚko : 

zkçke çkkswLkk (yuf) ytf yÚkðk (çku) ytfku{ktÚke su {kuxk{kt {kuxe MktÏÞkLkku ðøko çkkË ÚkE þfu íku MktÏÞk (Äkhku fu a1)Lkku 

ðøko çkkË fhku yLku sðkçk{kt a1 ÷¾ku. {q¤ MktÏÞk{ktÚke íÞkhçkkËLkku ytf Lke[u Wíkkhku. a1 Lkk çk{ýk 2a2 Lku «Úk{ ÃktÂõík{kt 

{qfku yLku Lkðk ¼ksfLku 2a1 ðzu ¼køkku, su a2 {¤u. (yk ¼køkV¤ ðÄw{kt ðÄw 9 ÷uðwt. nðu 2a2 Lku 2a1 Lke[u s{ýe íkhV 

yuf MÚkkLk ¾MkuzeLku ÷¾ku yLku Mkhðk¤ku fhku su rîíkeÞ ÃktÂõík Au. VheÚke WÃkhÚke yuf ytf Lke[u ÷E Lkðku ¼kßÞ {u¤ðku 

yLku íku{ktÚke a2Lkku ðøko çkkË fhku. nðu íkVkðíkLke MkkÚku WÃkhÚke ytf WíkkheLku su {¤u íkuLku rîíkeÞ ÃktÂõík ðzu ¼køkku. yk 

r¢Þk ðkhtðkh fhðkÚke sðkçk{kt ðøko{q¤ {¤þu. 

WËknhý : 46225 Lkwt ðøko{q¤ þkuÄðwt. 

økýíkhe :  r¢Þk  sðkçk  ÃktÂõík 

  | _ | _ | 2 1 5 4 

  4 6 2 2 5     2 

  4        4 2 

  4 0 6        1 0 

   − 4       4 3 0 

    2 2 

    − 1 

  42  2 1 2 

   − 2 1 0 

      2 5 

     − 2 5 

       0 

 

‘÷e÷kðíke’Lke ÷e÷k-3 

 

{u½hks s. ¼è 

E-mail : mjbhatt9@yahoo.com; (M) 99258 37247  
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Mk{sqíke :                

(1)  | yLku __ rLkþkLkeyku fhðe. zkçke íkhVÚke AuÕ÷ku yuf s ytf (4) ÷uðkLkku Au. 

(2)  «Úk{ ytf 4 Au yLku 22=4. yk{ sðkçkLkku «Úk{ ytf 2 ÷¾ku yLku 4 Lke Lke[u 4 ÷¾e çkkË fhíkkt 0 {¤u. 

(3) WÃkhÚke 6 ÷uðku. sðkçk{ktLkk 2 Lkk 2 økýk (4) ÃktÂõík{kt ÷¾ku yLku 6 Lkku 4 ðzu ¼køkkfkh fhíkkt ¼køkV¤ (1)Lku 

sðkçkLkk çkeò ytf íkhefu ÷¾ku yLku 6 Lke Lke[u 4 ÷¾e çkkË fhíkkt 2 {¤u. WÃkhÚke 2 Lke[u Wíkkhku. 

(4) sðkçkLkk çkeò ytfLkk çk{ýk (2) Lku ÃktÂõík{kt 4 Lke Lke[u s{ýe íkhV yuf MÚkkLk AkuzeLku ÷¾ku yLku Mkhðk¤ku fhíkkt 

42 {¤u Au. 

(5) sðkçkLkk çkeò ytf 1 Lkk ðøko 1 Lku 22 Lke[u ÷¾e çkkË fhíkkt 21 {¤u yLku WÃkhÚke 2 Lke[u Wíkkhíkkt 212 ÚkkÞ. 

(6) 212 Lku 42 ðzu ¼køkíkkt 42  5 = 210 yLku þu»k=2. ykÚke sðkçkLkku ºkeòu ytf 5 {¤u yLku íkuLkkÚke çk{ýkt (10) Lku 

ÃktÂõík{kt 42 Lke Lke[u yuf MÚkkLk s{ýe íkhV ÷¾eLku Mkhðk¤ku fhíkkt 430 {¤u. 

(7)  212 – 210 = 2 yLku WÃkhÚke 5 Wíkkhíkkt 25 ÚkkÞ. sðkçkLkk AuÕ÷k ytfku ðøko 25 çkkË fhíkkt þu»k = 0.  

   46225 Lkwt ðøko{q¤ = 215. 

LkkUÄ :  (1) √21025 Lke økýíkhe{kt yÃkðkË. 

r¢Þk         sðkçk     ÃktÂõík 

  | _  | _  |    

  1 2 1 0 2 5   1 4 5 2 

  1          +  8 

  2 1 1         2 8 

   − 8          1 0 

    3 0        2 9 0    

   − 1 6 

  28  1 4 2 

   − 1 4 0 

      2 5 

    −  2 5 

      0 

 

 ynª swyku fu 11 Lkku 2 ðzu ¼køk [÷kðíkkt ¾hu¾h íkku 2  5 = 10 ykðu Ãkhtíkw 2  4 = 8 ÷eÄk Au. fu{? fkhý fu  

2  5 = 10 ÷uíkkt þu»k 1 {¤u yLku Lkðku ¼kßÞ 10 ÚkkÞ. su{ktÚke 52=25 çkkË ÚkE þfu Lknª. yk{ ßÞkhu Ãký ykðwt ÚkkÞ 

íÞkhu LkkLke MktÏÞkÚke ¼køk [÷kððku. ykðku yÃkðkË ykðe þfu Au. 

(2) ¼køkkfkhÚke ðøko{q¤ {u¤ððkLke su heík ykÃkýu òýeyu Aeyu íku Lke[u ykÃke Au. Mkh¾kðe swyku : 

    |  |  | 

  2  4 6 2 2 5  2 1 5 

     + 2  4 

  4 1  0 6 2 

  1   4 1 

  4 2 5  2 1 2 5   √46225 = 215  

   5  2 1 2 5 

  4 3 0    0  
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WËknhý : 

   }¢êHæ Ó¢¼é‡¢¢ZÓ¢ ¼‰¢¢ Ý±¢Ý¢æ Ðê±ü ÜëU¼¢Ý¢æ Ó¢ S¢¶ï ÜëU¼èÝ¢}¢ì J 

   Ðë‰¢vÐë‰¢x±x¢üÐÎ¢çÝ ç±ç{ Ï¢éhï´ ç±±ëçh: ²çÎ ¼ïùx¢ ¿¢¢¼¢ JJ 26 JJ 

yÚko : nu r{ºk ! òu íkkhe çkwÂæÄ yk ðøko{q¤Lke r¢Þk Mk{S þfe nkuÞ íkku 4, 9 yLku ykøk¤Lkk WËknhý{kt fhu÷k çkÄk 

ðøkkuoLkk ðøko{q¤ fhe çkíkkðku. 

økýíkhe : 

(i) 2  4 | 2     (ii) 3 | 9 | 3         (iii)   _  | 

− 4          − 9             9  8 1 | 9 

   0    √4 = 2     0   √9 = 3        − 8 1    √81 = 9 

                             0 

  (iv)  | _  |                  (v)    r¢Þk         sðkçk      ÃktÂõík 

   1 1 9 6  | 1 4 | 2                 | _  | _  | 

    1         8              2  8 8 2 0 9   2 9 7 4   

   2 0 9       2 8               − 4          1 8  

    − 8                      4  4 8    5 8   

   4  1 6                      − 3 6     1 4  

    − 1 6     √196 = 14            1 2 2    5 9 4  

      0                       − 8 1  

           5 8     4 1 0      √88209 = 297 

              − 4 0 6  

                 4 9 

                − 4 9 

                 0        

r¢Þk         sðkçk     ÃktÂõík 

  | _ | _ | _ | _ |  

(vi) 1 1 0 0 1 0 0 0 2 5 1 0 0 0 5 2 

   1               0 

  2 0 0             2 0 0 0 

    0                1 0 

   0 0             2 0 0 1 0 

   0 0 

  20 0 0 1 

     0 

     1 0 

     0 0            

  200   1 0 0 

     0 0 0            

     1 0 0 0 

     0 0 0 0 

  2000   1 0 0 0 2 

     1 0 0 0 0       √100 1000 25 = 10005.  

         2 5 

        − 2 5 

            0            
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økkrýríkf h{íkkuLke [[ko{kt ‘MktÏÞk’ þçËLkku yÚko ‘ÄLk ÃkqýkOf MktÏÞk’ yuðku fhðkLkku Au. õÞkhuf þqLÞLke Ãký sYh 

Ãkzu. økkrýríkf h{íkku rðþuLkk ykøk¤Lkk ÷u¾ku{kt ykÃkýu yk MÃk»xíkk fhe Au. 

yk ÷u¾{kt ytf{q¤Lke MktfÕÃkLkk Ãkh ykÄkrhík fux÷ef Mkh¤ h{íkkuLke ðkík fhðe Au. 

ytf{q¤Lke ÔÞkÏÞk Mkwøkrýík{TLkk Mk¤tøk ytf 317{kt økkrýríkf h{íkku{kt ykÃkðk{kt ykðe níke. ytf{q¤ yLku 

Mk{þu»kíkkLkk fux÷kf økwýÄ{kuoLke [[ko Ãký yk s ytf{kt fhðk{kt ykðe níke. ynª íkuLkwt xqtf{kt ÃkwLkhkðíkoLk fhe ÷Eyu. 

❖ ytf{q¤Lke ÔÞkÏÞk  

ykÃku÷ ÃkqýkOf MktÏÞkLku 9 ðzu ¼køkíkkt {¤íke þu»k yu íku MktÏÞkLkwt ytf{q¤ Au, su{ fu 37Lku 9 ðzu ¼køkíkkt þu»k 1 {¤u 

Au. {kxu 37Lkwt ytf{q¤ 1 Au. 45 Lku 9 ðzu ¼køkíkkt {¤íke þu»k 0 (þqLÞ) Au. {kxu 45Lkwt ytf{q¤ þqLÞ Au. 

Mk{þu»kíkkLkk MðYÃk{kt : ykÃku÷ ÃkqýkOf a {kxu ÃkqýkOf b yuðku {¤u fu suÚke  0 < b < 8 yLku a  b Mod 9 íkku  

a Lkwt ytf{q¤ b Au. MÃk»x Au fu 9Lkk fkuEÃký økwýfLkwt ytf{q¤ 0 Au.   

❖ ytf{q¤ þkuÄðkLke Mkh¤ heík : 

ykÃku÷e MktÏÞkLkk ytfkuLkku Mkhðk¤ku fhku. 

1. òu yk Mkhðk¤ku 8 fu íkuÚke ykuAku nkuÞ íkku íku Mkhðk¤ku ykÃku÷e MktÏÞkLkwt ytf{q¤ Au. 

2. òu yk Mkhðk¤ku 9 nkuÞ íkku ykÃku÷e MktÏÞkLkwt ytf{q¤ 0 økýðwt. 

3. òu yk Mkhðk¤ku 10 fu íkuÚke ðÄw nkuÞ íkku íkuLkk ytfkuLkku Mkhðk¤ku fhku, ßÞkt MkwÄe Mkhðk¤ku 9 fu íkuÚke LkkLkku ÃkqýkOf 

Lk {¤u íÞkt MkwÄe yk «r¢Þk [k÷w hk¾ku. 

AuÕ÷u {¤íkku ÃkqýkOf yu (1) yÚkðk (2) yLkwMkkh ykÃku÷e MktÏÞkLkwt ytf{q¤ Au. 

WËknhý íkhefu 1 2 5 7 2 3 9 8 Lkk ytfkuLkku Mkhðk¤ku 37 yu 10 fu íkuÚke ðÄw Au. 37Lkk ytfkuLkku Mkhðk¤ku 10; 10 Lkk 

ytfkuLkku Mkhðk¤ku 1 Au yLku 1 < 8 íkuÚke 1 yu ykÃku÷e MktÏÞkLkwt ytf{q¤ Au. 

❖ ytf{q¤Lkk Mkh¤ økwýÄ{kuo :  

1. òu MktÏÞk a Lkwt ytf{q¤ b nkuÞ íkku a −  b yu 9 ðzu  rð¼kßÞ Au. 

2. MktÏÞk a yLku b Lkkt ytf{q¤ yLkw¢{u p yLku q nkuÞ íkku (a+b) Lkwt ytf{q¤ yLku (p+q)Lkwt ytf{q¤ Mk{kLk Au.   

Ëk.ík. a=32,  b=57    a + b = 89 

a+b Lkwt ytf{q¤ : 8 + 9 = 17 yLku 1 + 7 = 8 

aLkwt ytf{q¤ p=5, bLkwt ytf{q¤ q=3,  p+q = 8      p+qLkwt ytf{q¤ 8 Au. 

3. MktÏÞk a {kt 9 Lkku fkuEÃký økwýf W{uhðk{kt ykðu (fu çkkË fhðk{kt ykðu) íkku Ãkrhýk{e MktÏÞkLkwt ytf{q¤ a Lkk 

ytf{q¤ sux÷wt s hnu Au. 

fkuE MktÏÞk{kt ytf 9 ðkhtðkh ykðíkku nkuÞ íkuðe {kuxe MktÏÞkykuLkkt ytf{q¤ þkuÄðk {kxu økwýÄ{o 3 ¾kMk WÃkÞkuøke 

Au. yuf WËknhý ÷E yk ðkík Mk{Syu. 

 

økkrýríkf h{íkku yLku økrýík-økB{íkku 

ytf{q¤Lke Mkh¤ h{íkku 

Ãke. fu. ÔÞkMk 

(M) 98255 77784, vyaspk123@gmail.com 
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Äkhku fu a = 379249658971 Lktwt ytf{q¤ þkuÄðwt Au. a Lkk ytfkuLkku Mkhðk¤ku 70 Au. íkuÚke a Lkwt ytf{q¤ 7 Au. 12 

ytfkuLke MktÏÞk a {kt swËk swËk ºký MÚkkLkku Ãkh 9 ykðu Au. yk çkÄkt s 9 Lku yðøkýeyu (yÚkðk 9Lkk çkË÷u 0 ÷¾eyu) 

íkku Lkðe MktÏÞk : b = 370240658071 {¤u. b Lkk ytfkuLkku Mkhðk¤ku 43 Au yLku íkuÚke b Lkwt ytf{q¤ 7 Au. yk{ a 

yLku b Lkkt ytf{q¤ Mk{kLk Au. LkkUÄku fu a = 379249658971 {ktÚke 9009000900 çkkË fhíkkt MktÏÞk b {¤u Au. çkkË 

fhu÷e MktÏÞk 9 Lkku økwýf Au.    

4. 9 ðzu rð¼kßÞ MktÏÞkLkwt ytf{q¤ 0 Au. 

nðu ykÃkýu ytf{q¤Lke MktfÕÃkLkk Ãkh ykÄkrhík økrýík økB{íkku Ãkh ykðeyu. yk h{íkku {kæÞr{f fûkkLkk (Äkuhý 9-

10 {kt yÇÞkMk fhíkk) rðãkÚkeoyku Mk{ûk hsq fhe þfkÞ. rðãkÚkeoyku Mk{ûk yk økB{íkku hsq fhíkkt Ãknu÷kt ytf{q¤Lke 

ÔÞkÏÞk, ytf{q¤ {u¤ððkLke heík yLku ¾kMk fheLku ytf{q¤Lkk økwýÄ{kuo rðãkÚkeoykuLku swËk swËk WËknhýku ÷ELku Mk{òððk 

¾kMk sYhe Au.  

 

❖ økrýík økB{ík 1 : 

 

rþûkf yuf rðãkÚkeoLku çkku÷kðeLku çkkuzo Ãkh yuf MktÏÞk ÷¾ðkLkwt fnu Au. íÞkhçkkË íku MktÏÞkLkwt ytf{q¤ þkuÄeLku MktÏÞkLke 

Mkk{u ÷¾ðkLkwt fnu Au. nðu rþûkf rðãkÚkeoLku Mkq[Lkk ykÃku Au fu íku {q¤ MktÏÞk{ktÚke þqLÞ rMkðkÞLkku yuf ytf Aufe Lkk¾u yLku 

íku{ fhðkÚke çkLkíke Lkðe MktÏÞkLkwt ytf{q¤ þkuÄu. 

WÃkhkuõík Mkq[Lkku ykÃkíke ð¾íku rþûkf çkkuzo Mkk{u òuíkk LkÚke, rþûkfLku ¾çkh LkÚke fu {q¤ MktÏÞk fE níke yLku fÞku ytf 

rðãkÚkeoyu Aufe LkkÏÞku. 

nðu rþûkf rðãkÚkeoLku ÃkqAu Au, “{q¤ MktÏÞkLkwt ytf{q¤ fux÷wt Au ?” rðãkÚkeo sðkçk ykÃku Au. rþûkf çkeòu «§ ÃkqAu 

Au, “yuf ytf Aufe LkkÏÞk ÃkAe h[kíke MktÏÞkLkwt ytf{q¤ fux÷wt Au?” rðãkÚkeo sðkçk ykÃku Au. 

WÃkhkuõík çkÒku «§kuLkk sðkçk {¤íkkt {kºk Ãkkt[ Mkuftz{kt s rðãkÚkeoyu Aufe Lkk¾u÷ku ytf rþûkf fne ykÃku Au. ðøkoLkk 

çkÄkt s rðãkÚkeoyku ¾qþ ÚkE íkk¤eyku Ãkkzu Au.  

rþûkfLku Aufu÷ku ytf fuðe heíku {éÞku?  

çku WËknhýku îkhk h{ík Mk{Syu. 

(1) rðãkÚkeoyu ÷¾u÷e MktÏÞk, x=357089 ÷Ryu. WÃkh ÷¾u÷e MktÏÞk x Lkwt ytf{q¤, a=5 

rðãkÚkeoyu yuf ytf, Äkhku fu 3  Aufe LkkÏÞk ÃkAeLke MktÏÞk, y=57089 

(ynª Aufe Lkk¾u÷k ytfLkk MÚkkLk{kt ykÃkýu  Mktfuík {qõÞku Au.) 

MktÏÞk yLkwt ytf{q¤, b=2 

rþûkfu ykÃku÷ku sðkçk : 3 

(òu a>b íkku Aufu÷ku ytf a−b = 5−2=3) 

òu a<b nkuÞ íkku? WËknhý 2 sqyku. 
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(2) Äkhku fu x=357089 (yk MktÏÞk WËknhý (1) {kt Ãký ÷eÄe níke.)  

x Lkwt ytf{q¤, a=5 

rðãkÚkeoyu yuf ytf Aufe LkkÏÞk ÃkAeLke MktÏÞk, y=35709 (rðãkÚkeoyu 8 Aufe LkkÏÞk Au) 

yLkwt ytf{q¤, b=6 

rþûkfu ykÃku÷ku sðkçk : 8 

(òu a<b íkku Aufu÷ku ytf a−b+9 = 5−6+9=8) 

nðu a=b nkuÞ íkku? 

òu a=b nkuÞ íkku çku W¥kh {¤u, 0 yÚkðk 9. Ãký rþûkfu ykÃku÷e Mkq[Lkk {wsçk 0 rMkðkÞLkku ytf s Ëqh fhðkLkku 

(AufðkLkku) Au. yLku ykÃkýu òýeyu Aeyu fu ykÃku÷e MktÏÞk{ktÚke 9 (fu íkuLkk fkuEÃký økwýf) çkkË fhðkÚke MktÏÞkLkwt ytf{q¤ 

çkË÷kíkwt LkÚke. íkuÚke a=b nkuÞ íkku rðãkÚkeoyu Aufu÷ku ytf 9 nkuðku òuEyu. 

 

❖ økrýík økB{ík 2: 

 

(1) rþûkf rðãkÚkeo ÃkkMku çkkuzo Ãkh yuf MktÏÞk x ÷¾kðu Au. 

(2) rþûkf rðãkÚkeoLku MktÏÞk x Lkk ytfkuLkku Mkhðk¤ku fhðkLkwt fnu Au. (Äkhku fu yk Mkhðk¤ku y Au)  

(3) rþûkf rðãkÚkeoLku {q¤ MktÏÞk{ktÚke íkuLkk ytfkuLkku Mkhðk¤ku çkkË fhðkLkwt fnu Au. rðãkÚkeo x−y {u¤ðu Au. 

WÃkhkuõík Mkq[Lkkyku ykÃkíke ð¾íku rþûkf çkkuzo Ãkh òuíkk LkÚke. íkuÚke rðãkÚkeoyu fE MktÏÞk ÷¾e, íku MktÏÞkLkk ytfkuLkku 

Mkhðk¤ku fux÷ku {éÞku yLku {q¤ MktÏÞk yLku íkuLkk ytfkuLkk Mkhðk¤kLkku íkVkðík fux÷ku Au íku rþûkf òýíkk LkÚke. 

nðu rþûkf rðãkÚkeoLku Mkq[Lkk ykÃku Au, “íkLku {¤u÷k AuÕ÷k Ãkrhýk{ x−y {ktÚke fkuE yuf ytf Aufe Lkk¾ yLku çkkfe 

hnu÷e MktÏÞkLkwt ytf{q¤ fux÷wt Au íku {Lku sýkð, Ãký ÞkË hk¾, íkut Aufu÷ku ytf 0 yLku 9 rMkðkÞLkku nkuðku òuEyu.” 

rðãkÚkeo Mkq[Lkk «{kýu ytf{q¤ {u¤ðu Au yLku íku ytf{q¤ rþûkfLku sýkðu Au. 

rþûkf Ãkkt[ Mkuftz{kt rðãkÚkeoyu Aufe Lkk¾u÷ku ytf fne ykÃku Au. yuf WËknhý ÷E h{ík Mk{Syu. 

rðãkÚkeoyu ÷¾u÷e MktÏÞk : x=375426 

x Lkk ytfkuLkku Mkhðk¤ku : y = 27 

x yLku y Lkku íkVkðík :  x−y = 375399 

Äkhku fu rðãkÚkeo 7 Aufe Lkk¾u Au. çkkfe hnu÷k ytfkuÚke {¤íke MktÏÞk 35399 Lkwt ytf{q¤ 2 Au, su rþûkfLku sýkðu Au. 

rþûkf íkhík s W¥kh ykÃku Au : “íkU 7 Aufe LkkÏÞk Au.” 

fkhý : x−y Lkwt ytf{q¤ a=0 Au. MktÏÞk (x−y) {ktÚke yuf ytf Aufe LkkÏÞk ÃkAe h[kíke MktÏÞkLktw ytf{q¤ b=2  

 a<b íkuÚke Aufe Lkk¾u÷ ytf : a−b + 9 = 0 − 2 + 9 = 7 

 

LkkUÄ : fkuEÃký MktÏÞk{ktÚke íkuLkk ytfkuLkku Mkhðk¤ku çkkË fhíkkt {¤íke MktÏÞk 9 ðzu rð¼kßÞ nkuÞ yLku íkuÚke íkuLkwt ytf{q¤ 0 

nkuÞ. 
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❖ økrýík økB{ík 3 : 

 

rþûkf çkkuzo WÃkh yuf fkuüf Ëkuhu Au. fku»xfLkk Ãknu÷k Míkt¼{kt MktÏÞkLkku ¢{ Au, çkeò Míkt¼{kt rðãkÚkeoykuyu MktÏÞk 

÷¾ðkLke Au. ºkeò Míkt¼{kt su íku MktÏÞkykuLkkt ytf{q¤ ÷¾ðkLkkt Au. rþûkf ík{k{ rðãkÚkeoykuLku Ãkkuíku çkLkkðu÷wt fku»xf 

íku{Lke Lkkuxçkwf{kt ËkuhðkLkwt fnu Au. çkÄk rðãkÚkeoyku fku»xf Ëkuhe ÷u ÃkAe rþûkf yuf rðãkÚkeoLku çkku÷kðe çkkuzo Ãkh Ëkuhu÷k 

fku»xf{kt ºký MktÏÞkyku ÷¾ðkLkwt fnu Au, Ëhuf MktÏÞkLkwt ytf{q¤ ÷¾ðkLkwt fnu Au, MktÏÞkykuLkku Mkhðk¤ku fhðkLkwt fnu Au 

yLku ytf{q¤kuLkku Ãký Mkhðk¤ku fhðkLkwt fnu Au. yk Ëhr{ÞkLk rþûkfLke Lksh ðøkoLkk rðãkÚkeoyku íkhV Au, çkkuzo Ãkh LkÚke. 

rðãkÚkeo rþûkfLke Mkq[Lkk {wsçk fku»xf ÃkqÁt fhu Au.  

nðu ík{k{ rðãkÚkeoykuLku rþûkf ÃkqAu Au, “ík{u çkÄkt [fkMkku fu íkuýu ÷¾u÷ku MktÏÞkykuLkku Mkhðk¤ku, Ëhuf MktÏÞkLkkt 

ytf{q¤ yLku ytf{q¤kuLkku Mkhðk¤ku Mkk[ku Au fu Lknª.” 

fkuüf-1 

MktÏÞkLkku ¢{ rðãkÚkeoyu ÷¾u÷e MktÏÞk MktÏÞkLkk ytf{q¤ 

(1) 327 3 

(2) 6430 4 

(3) 25 7 

Mkhðk¤k 6782 14 

rðãkÚkeoyku íkhVÚke {¤u÷k W¥khku ÃkhÚke rþûkf rðãkÚkeoyu fhu÷k fkÞoLke ¾hkRLke [fkMkýe fhu Au. 

rþûkf Ëhuf rðãkÚkeoLku ÃkkuíkkLke Lkkuxçkwf{kt çkLkkðu÷ fku»xf{kt ÃkkuíkkLke ºký MktÏÞkyku ÷¾e, økýíkheyku fhe, fku»xf 

ÃkqÁt fhðkLkwt fnu Au yLku Mkq[Lkk ykÃku Au fu çkÄk s rðãkÚkeoyku MktÏÞkLkk ytf{q¤, MktÏÞkLkku Mkhðk¤ku yLku ytf{q¤Lkku 

Mkhðk¤ku Vhe [fkMke  òÞ. 

çkÄk s rðãkÚkeoyku rþûkfLke Mkq[Lkk «{kýu ÃkkuíkÃkkuíkkLke økýíkheyku [fkMkðk {ktzu Au. 

Úkkuzef ðkh ÃkAe rþûkf rðãkÚkeoykuLku fnu Au. 

“æÞkLkÚke Mkkt¼¤ku, ík{u fE MktÏÞkyku ÷¾e Au, íku MktÏÞkykuLkku Mkhðk¤ku fux÷ku Au, Ëhuf MktÏÞkLkkt ytf{q¤ fu 

ytf{q¤Lkku Mkhðk¤ku – yk{kLkwt fktE {Lku ¾çkh LkÚke”, 

“nðu ík{khu çkÄktyu çku fk{ fhðkLkkt Au. ík{u ÷¾u÷e MktÏÞkykuLkk Mkhðk¤k{ktÚke yuf ytf Aufe Lkk¾ðkLkku Au, Ãký 

Aufu÷ku ytf 0 yLku 9 Lk nkuðku òuEyu. ytf Aufe LkkÏÞk ÃkAe su MktÏÞk {¤u íku MktÏÞkLkwt ytf{q¤ ík{khu {Lku fnuðkLkwt Au. 

(2) MkkÚku ík{u çkÄkyu ytf{q¤kuLkku Mkhðk¤ku {u¤ÔÞku Au íku {Lku sýkððkLkku Au.”  

“çkMk, yk çku rðøkík {¤þu yux÷u íkhík s nwt ík{Lku Aufe Lkk¾u÷ku yktfzku fne ykÃkeþ.” 

yk{íkku rþûkfu ytf{q¤kuLkk Mkhðk¤kLkwt ytf{q¤ {ktøkðwt òuEyu Ãký rþûkf òýu Au fu ºký MktÏÞkLkk ytf{q¤kuLkku Mkhðk¤ku 

24 Úke ðÄw Lk nkuÞ yLku íkuÚke íkuLkk ytf{q¤Lke {kir¾f økýíkhe fhðe y½he LkÚke. 

“çkÄkt Mk{S økÞkt ?” çkÄkt rðãkÚkeoyku çkku÷e WXâk, “ÞMk, Mkh.” 

çkkuzo ÃkkMku W¼u÷k rðãkÚkeoLku MktçkkuÄeLku rþûkf ÃkqAu Au, “íkwt Mk{S økÞku ?” 

rðãkÚkeo {kÚkwt n÷kðeLku sðkçk ykÃku Au “nk, Mkh” 



 
Mkwøkrýík{T ytf 319– E Copy-14  [ 14 ] ykìõxkuçkh-2025 

 

rþûkf ÃkkuíkkLkk r¾MMkk{kt hnu÷ku yuf fkuhku fkøk¤ yLku ÃkuLk fkZu Au. nðu rðãkÚkeoLku ÃkqAu Au, 

“çkku÷, íkkhk ytf{q¤kuLkku Mkhðk¤ku fux÷ku Au?” 

rðãkÚkeo sðkçk ykÃku Au, “Mkh, 14”. rþûkf ÃkkuíkkLkk fkøk¤{kt ÷¾u Au 5. “nðu íkU ÷¾u÷k MktÏÞkykuLkk Mkhðk¤k{ktÚke 

yuf ytf Aufe Lkk¾ yLku çkkfeLkk ytfkuLkku Mkhðk¤ku fhe íkuLkwt ytf{q¤ {Lku sýkð.” 

Úkkuzef ðkh ÃkAe rðãkÚkeo sðkçk ykÃku Au, “Mkh, 3”. 

rþûkf fnu Au “íkut Aufe Lkk¾u÷ku ytf 2 Au.” rðãkÚkeo fnu Au, “nk, Mkh.” 

yk heíku swËk swËk [kh rðãkÚkeoyku MkkÚku rþûkf yk h{ík h{u Au. Ëhuf ð¾íku rþûkf rðãkÚkeoykuLku íku{Lkku Aufe Lkk¾u÷ku 

ytf fne ykÃku Au. 

Ãký Ãkkt[{kt rðãkÚkeoyu fÌkwt, “Mkh, ík{u fÌkwt fu {U 4 Aufe LkkÏÞk Au Ãký {U íkku 6 Aufe LkkÏÞk níkk. ykðwt fu{ ÚkÞwt ?” 

rþûkf fnu, “[k÷ku, õÞkt ¼q÷ ÚkE þkuÄe fkZeyu. íkkhe MkÏÞkykuLkku Mkhðk¤ku çkku÷.” 

rðãkÚkeo Mkhðk¤ku fnu Au. 

“nðu, yk Mkhðk¤kLkwt ytf{q¤ çkku÷” 

rðãkÚkeo Úkkuzku Mk{Þ ÷E yk ytf{q¤ Ãký çkku÷u Au. 

“nðu ytf{q¤kuLkku Mkhðk¤ku íkku íkU fÞkuo s Au. íku Mkhðk¤kLkwt ytf{q¤ çkku÷.” rðãkÚkeo íku «§Lkku Ãký W¥kh ykÃku Au. 

nðu rþûkf fnu Au, “òu, yk çkÒku ytf{q¤ Mk{kLk Úkðk òuEyu Ãký íkut fnu÷kt ytf{q¤ Mk{kLk LkÚke. íku{Lkk ðå[u 2 Lkku 

íkVkðík Au yLku íkuÚke íkU fkt íkku MktÏÞkykuLkku Mkhðk¤ku ¾kuxku fÞkuo nkuÞ yÚkðk MktÏÞkykuLkk ytf{q¤ þkuÄðk{kt ¼q÷ fhe nkuÞ 

yÚkðk ytf{q¤kuLkku Mkhðk¤ku ¾kuxku fÞkuo nkuÞ. íkwt òíku þkuÄe fkZ fu õÞkt ¼q÷ ÚkE Au.” 

Mk{økú ðøkoLkk rðãkÚkeoykuLku MktçkkuÄíkk íkuyku çkkuÕÞk, “nðu ík{khu yu þkuÄe fkZðkLkwt Au fu ík{u ykÃku÷e rðøkík ÃkhÚke ík{u 

Aufu÷ku ytf nwt fuðe heíku sýkðwt Awt.” ykðíke fk÷u ykðe s fkuE çkeS h{ík ykÃkýu þe¾eþwt. 

rþûkf ðøko Akuze sðk ÷køÞkt. íÞkt ðøkoLkku yuf MkkiÚke íkusMðe rðãkÚkeo çkkuÕÞku, “Mkh, Mkh, {khu yuf ðkík ÃkqAðe Au.” 

rþûkf, “çkku÷.” 

Mkh {khe ºký MktÏÞkykuLkku Mkhðk¤ku s yuf ytfLkku Au. nwt íkuLku Aufe Lkk¾wt íkku fktE ðÄu Lknª. nðu þwt fhðwt?” 

rþûkfu nMkeLku Mkk{ku «§ ÃkqAâku, ‘íkkhk ytf{q¤kuLkku Mkhðk¤ku fux÷ku Au?’ 

rðãkÚkeo fnu, “8”. rþûkf fnu, “íkkhe ºký MktÏÞkykuLkku Mkhðk¤ku Ãký 8 Au, Mkk[wt Lku ?” rðãkÚkeo fnu, “ÞMk, Mkh.” 

rþûkf : çkMk, yu 8 s íkkhku Aufe Lkk¾u÷ku ytf Au. 

rþûkfu {u¤ðu÷k ytfLke Mk{sqíke  

(1) ytf{q¤kuLkk Mkhðk¤kLkwt ytf{q¤ : a 

(2) MktÏÞkykuLkk Mkhðk¤k{ktÚke yuf ytf Aufe LkkÏÞk ÃkAeLkk ytfkuLkk Mkhðk¤kLkwt {qÕÞ : b 

òu a>b íkku rþûkfLkku sðkçk : a−b. 

òu a<b íkku rþûkfLkku sðkçk : a−b+9. 

a=b þõÞ s LkÚke fkhý fu 0 yLku 9 Aufe Lkk¾ðkLke {LkkR Au. 

¢{þ:  
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÷u¾Lkk þe»kof{kt ÃkqAu÷k «&™Lkku sðkçk {u¤ððk {kxu ykÃkýu þkftðku rðþu rð[kh fheyu. þktfð yux÷u ÷tçkð]¥keÞ 

rîþfwt (right circular double cone) Lkku Mk{ík÷ MkkÚkuLkk AuË íkhefu {¤íkku ¼kir{ríkf ð¢. ykÃkýu rðrðÄ «fkhLkk 

þktfðkuLke [[ko fheþwt. hkusçkhkusLkk SðLk{kt yLku rð¿kkLk{kt yk ð¢kuLke WÃkÞkurøkíkkLke Ãký ðkík fheþwt. 

þktfðku yu Mk{ík÷ îkhk ßÞkhu rîþtfwLkk swËe swËe heíku AuË ÷uðk{kt ykðu íÞkhu {¤íkk ð¢ku Au.  

 

ykf]rík-1  (a) ðíkwo¤ (b) WÃkð÷Þ        (c) Ãkhð÷Þ         (d) yríkð÷Þ 

yk{kt Mkki «Úk{ ykðu ðíkwo¤. yk{ íkku ðíkwo¤ yux÷u Mk{ík÷{ktLkk fkuE yuf rLkrùík ®çkËwÚke rLkrùík ytíkhu ykðu÷kt 

yu s Mk{ík÷{ktLkkt ®çkËwykuÚke h[kíkku çktÄ ð¢. þtfwLke ÄheLku ÷tçk nkuÞ yuðk Mk{ík÷Úke ßÞkhu þtfwLkku AuË ÷uðk{kt ykðu 

íÞkhu ðíkwo¤ {¤u Au. (ykf]rík-1(a)) ykÚke ðíkwo¤ þktfð Au. 

ðíkwo¤kfkh ÃkËkÚkkuoLkkt ½ýkt WËknhýku ykÃkýLku òuðk {¤u Au. çktøkze yLku MkkÞf÷Lkk ÃkizkLkwt xkÞh ðíkwo¤kfkh Au. 

hkux÷e, [ktË÷ku, MkqÞo yLku [tÿ yu çkÄkLke fkuh ðíkwo¤kfkh Au. yuf ÃkÚÚkhLku ËkuheLku Auzu çkktÄeLku økku¤ økku¤ ½q{kððkLke h{íkku 

ykÃkýu Mkkiyu {kýu÷ Au. ËkuheLku çkhkçkh {sçkqík heíku ÃkfzeLku ÃkÚÚkhLku ½q{kðeyu íkku íkuLkku økríkÃkÚk ðíkwo¤kfkh Au. yk MkkËk 

WËknhý{kt ðíkwo¤kfkh økríkLkwt Mkk{kLÞ ¼kiríkf rð¿kkLk Ãký þe¾ðk {¤u Au. (ykf]rík-2(a) yLku 2(b)) 

  

 

¼qr{ríkLkk ð¢ku yk{íkku þwt fk{Lkk? 

yLMkkh ÃkhðuÍ{nuËe yu.,  

¼kiríkf rð¿kkLk rþûkf, {kuzu÷ Mfq÷, {kLkðz 

E-mail : parvezmahedi@gmail.com 

 

ykf]rík-2(a) 
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ykf]rík-2(b)  Ëkuhe MkkÚku çkktÄu÷k ËzkLku Vuhðíkku çkk¤f yLku íkuLkku ðíkwo¤kfkh økríkÃkÚk 

 

nðu ðkík fheyu WÃkð÷ÞLke. ßÞkhu þtfwLku fkuE Mk{ík÷ ðzu íkuLke ÄheLke MkkÃkuûk ºkktMkwt AuËðk{kt ykðu (yux÷u fu þtfwLku 

íkuLke Ähe MkkÚku ÷½wfkuý çkLkkðíkk fkuE Mk{ík÷ ðzu AuËðk{kt ykðu) íkku su ð¢ {¤u Au íkuLku WÃkð÷Þ íkhefu yku¤¾ðk{kt 

ykðu Au. Ãkkýe ¼hu÷k ø÷kMkLku ºkktMkku fhíkkt «ðkneLke WÃkhLke MkÃkkxe WÃkð÷Þ ykfkh Äkhý fhu Au.  

ík{u Mkh¤íkkÚke yuf fkøk¤ WÃkh WÃkð÷Þ Ëkuhe þfku (ykf]rík-3(a)). yuf Ëkuhe ÷ku. nðu íku ËkuheLke ÷tçkkE fhíkkt 

ykuAk ytíkhu hnu÷kt çku ®çkËwyku Ãkh ËkuheLkk Auzk çkktÄe Ëku. nðu yuf ÃkuÂLMk÷Lke yýeLku Ëkuhe MkkÚku hk¾e Ëkuhe ¾U[kÞu÷e hnu 

íku heíku Vuhðíkkt {¤íkku ð¢ WÃkð÷Þ nþu. ËkuheLkk Auzk su çku ®çkËwyku Ãkh Au, íku WÃkð÷ÞLkkt çku Lkkr¼ Úkþu. 

   

     ykf]rík-3(a)  WÃkð÷Þ ËkuhðkLke heík          ykf]rík-3(b) MkqÞoLke Vhíku Ãk]ÚðeLke Ëe½oð]¥keÞ fûkk 

 

«k[eLk økúef ¾økku¤þkMºkeykuLke {kLÞíkk níke fu Ãk]Úðe ÂMÚkh Au yLku íku çkúñktzLkwt fuLÿ Au. 15 {e MkËe{kt Ãkku÷UzLkk 

¾økku¤þk†e rLkfku÷Mk fkuÃkhrLkfMku «ríkÃkkrËík fÞwO fu Ãk]Úðe yLku yLÞ økúnku MkqÞoLke ykMkÃkkMk ðíkwo¤kfkh ¼ú{ý fûkk{kt 

Vhu Au. 17{e MkËe{kt s{oLk ¾økku¤þk†e òunkÒk fuÃ÷hu økýíkheykuLku ykÄkhu yuðwt íkkhÔÞwt fu MkqÞo ykMkÃkkMkLke økúnkuLke 

¼ú{ý fûkk ðíkwo¤kfkh Lknª, Ãkhtíkw WÃkð÷eÞ Au yLku MkqÞo WÃkð÷ÞLkk yuf Lkkr¼ Ãkh Au. (ykf]rík-3(b)) 

WÃkð÷ÞLkkt WËknhýkuLke ðkík fheyu íkku íkzçkq[, ËqÄe fu fkfzeLku ºkktMke fkÃkðkÚke {¤íkk AuËLkku ykfkh WÃkð÷eÞ nkuÞ 

Au. xurLkMkLke h{ík{kt ðÃkhkíkk hufuxLkku ò¤e ðk¤ku ¼køk WÃkð÷eÞ nkuÞ Au yLku çkuzr{LxLkLkk hufuxLkk nuLz÷Lke WÃkhLkku 

¼køk WÃkð÷eÞ ykfkhLkku nkuÞ Au. (ykf]rík-3(c)) 
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ykf]rík-3(c)  WÃkð÷ÞLkkt WËknhýku 

 

ðíkwo¤Úke rðÃkheík WÃkð÷Þ{kt çku fuLÿku nkuÞ Au suLku WÃkð÷ÞLkkt Lkkr¼ íkhefu yku¤¾ðk{kt ykðu Au. nðu òu WÃkð÷eÞ 

yheMkkLkwt yuf Lkkr¼ «fkþ fu æðrLk fu fkuEÃký íkhtøkLkwt WËTøk{ MÚkkLk nkuÞ íkku íku{ktÚke Lkef¤íkkt rfhýku yheMkk ðzu 

ÃkhkðŠíkík ÚkE WÃkð÷ÞLkk çkeò Lkkr¼{kt furLÿík ÚkkÞ Au. yk økwýÄ{oLkku WÃkÞkuøk fheLku ykÃkýk «k[eLk MÚkkÃkíÞfkhkuyu 

rðþu»k «fkhLkk æðrLk fûk íkiÞkh fÞko Au, su fýkoxfLkk çkeòÃkwh yLku niËhkçkkËLkk økku÷fkUzk ¾kíku ykðu÷ Au. xur÷MfkuÃkLkk 

rLk{koý{kt Ãký WÃkð÷ÞLkk yk økwýÄ{oLkku WÃkÞkuøk ÚkkÞ Au. (ykf]rík-3(d)) 

 

ykf]rík-3(d) WÃkð÷ÞLkk rðrþ»x økwýÄ{kuoLkku WÃkÞkuøk çkktÄfk{ ûkuºku 

 

íkçkeçke þk†{kt {qºk®ÃkzLke ÃkÚkhe íkkuzðk {kxu ÷eÚkkuxÙeÃxh 

{þeLkLkku WÃkÞkuøk ÚkkÞ Au. ÷eÚkkuxÙeÃxhLku WÃkð÷ÞLkk yuf 

Lkkr¼ ÃkkMku {qfðk{kt ykðu Au. {þeLk{ktÚke Lkef¤íkk Wå[ 

ykð]r¥kðk¤k yÕxÙkMkkWLz íkhtøkku WÃkð÷eÞ MkÃkkxe ÃkhÚke 

ÃkhkðíkoLk Ãkk{e çkeò Lkkr¼ Ãkh furLÿík ÚkkÞ Au yLku yu Lkkr¼ 

Ãkh hnu÷k {qºk®ÃkzLke ÃkÚkheLku íkkuze Ãkkzu Au. (ykf]rík-3(e)) 
 

        ykf]rík-3(e) ÷eÚkkuxÙeÃxhLke fkÞo«ýk÷e 

 

nðu ðkík fheyu çkeò yuf {òLkk ð¢Lke suLku Ãkhð÷Þ (Parabola) íkhefu yku¤¾ðk{kt ykðu Au. ßÞkhu þtfwLku íkuLke 

fkuE sLkf hu¾k (generator) Lku Mk{ktíkh Mk{ík÷Úke AuËðk{kt ykðu íÞkhu su ð¢ {¤u Au íku Ãkhð÷Þ Au. (sLkf hu¾kLkku 

Mkk{kLÞ ÏÞk÷ ykÃkðku nkuÞ íkku yu{ fne þfkÞ fu þtfwLkk rþhku®çkËw{ktÚke ÃkMkkh Úkíke su hu¾kLkwt «íÞuf ®çkËw þtfwLke ð¢ 

MkÃkkxe WÃkh nkuÞ íku hu¾k þtfwLke sLkf hu¾k Au.) 
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Mk{ík÷{kt Ãkhð÷ÞLke ykf]rík Lke[uLke heíku Ãký {¤e þfu Au :  

Mk{ík÷{kt yuf hu¾k yLku hu¾k Ãkh Lk nkuÞ íkuðwt yuf ®çkËw ÷ku. 

yk hu¾k yLku yk ®çkËwÚke Mk{kLk ytíkhu ykðu÷kt ík{k{ 

®çkËwykuLku òuzíkku ð¢ Ãkhð÷Þ Au. (ykf]rík-4(a)) 

 

 

 

ykf]rík-4 (a) Ãkhð÷Þ 

 

Ãkhð÷ÞLkku ÔÞðnkhw WÃkÞkuøk «fkþþk†{kt yheMkkyku íkiÞkh fhðk {kxu ÚkkÞ Au. òu «fkþLkku Mkúkuík Ãkhð÷Þkfkh 

yheMkkLkk Lkkr¼ ÃkkMku nkuÞ íkku «fkþ ÃkrhðíkoLk Ãkk{e yheMkkLkk yûkLku Mk{ktíkh økrík fhu Au. yk økwýÄ{oLkku WÃkÞkuøk 

{kuxhøkkzeLke nuz÷kEx{kt ÚkkÞ Au. {kuxhøkkzeLke nuz÷kExLkk yheMkk, íku{s çktËh ÃkhLke ËeðkËktzeLkk yheMkkLkku ykfkh 

Ãkhð÷ÞLkk Ãkrh¼ú{ýÚke h[kíke MkÃkkxe suðku nkuÞ Au. Ãkhð÷ÞLkk Lkkr¼ Ãkh «fkþLkwt WØð MÚkkLk hk¾ðk{kt ykðu Au. 

suÚke yk WËT¼ðMÚkkLk{ktÚke fkuEÃký rËþk{kt Lkef¤íkkt «fkþLkkt rfhýku yheMkk Ãkh Ãkzâk ÃkAe yûkLku Mk{ktíkh rËþk{kt 

ÃkhkðíkoLk Ãkk{u Au, yLku ÷ktçkk ytíkh MkwÄe sE þfu Au. ykðe s heíku Ãkhð÷Þkfkh yheMkkLkk yûkLku Mk{ktíkh ykÞkík Úkíkkt 

«fkþLkkt rfhýku ÃkhkðíkoLk Ãkk{e Lkkr¼ Ãkh furLÿík ÚkkÞ Au. ykLkku WÃkÞkuøk xur÷rðÍLk íku{s hurzÞku xur÷MfkuÃkLke zeþ{kt 

ËqhÚke ykðíkk rMkøLk÷ Íe÷ðk {kxu ÚkkÞ Au. (ykf]rík-4(b)) 

 

ykf]rík-4 (b) ðknLkLke Ãkhð÷Þkfkh nuz÷kEx yLku Ãkhð÷Þkfkh zeþ yuLxuLkk 

¼k÷kVUfLke h{ík{kt ¼khíkLkku [uÂBÃkÞLk ¾u÷kze Lkehs [kuÃkzk ßÞkhu ¼k÷ku VUfu Au íÞkhu yLku Vqxçkku÷{kt hkuLkkÕzku 

ßÞkhu ËzkLku Ëqh MkwÄe {kuf÷ðk {kxu rff {khu Au íÞkhu ¼k÷k y™u Vqxçkku÷Lkku økríkÃkÚk Ãkhð÷Þ ykfkh nkuÞ Au. nfefík{kt 

ÃkËkÚkoLke økwhwíðkf»koý çk¤Lke yMkh nuX¤ Qæðo Mk{ík÷{kt Úkíke Ëhuf rîÃkrh{kýeÞ økrík{kt ÃkËkÚkoLkku økríkÃkÚk Ãkhð÷Þkfkh 

nkuÞ Au. ykLku fkhýu íkkuÃk{ktÚke Aqxu÷k økku¤kLkk yLku òuhÚke VxfkhkÞu÷k, nðk{kt yæÄh økÞu÷k, r¢fuxLkk ËzkLkk økríkÃkÚk 

Ãkhð÷Þkfkh nkuÞ Au. rðhkx fkun÷eLkk rðhkx VxfkLkwt hku{kt[f á~Þ swyku íÞkhu ËzkLkk Ãkhð÷Þkfkh økríkÃkÚkLku Lkeh¾ðkLkwt 

Ãký Lk [qfþku. (ykf]rík-4(c)) 
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ykf]rík-4 (c) Vwxçkku÷Lkk Ëzk yLku r¢fuxLkk ËzkLkku Ãkhð÷kÞkfkh økríkÃkÚk 

 

fkuE ÃkËkÚkoLku rLkrùík ðuøkÚke rLkrùík ¾qýu VUfðk{kt 

ykðu íkku íkuLkku økríkÃkÚk Ãkhð÷Þkfkh nkuÞ Au. 

ÃkËkÚkoLku ykÃku÷k ðuøkÚke fux÷k ¾qýu VUfðk{kt ykðu 

íkku íku ßÞkhu s{eLk Ãkh ÃkkAku ykðu íÞkhu íkuLkwt 

«kht¼Lkk MÚk¤Úke s{eLk ÃkhLkwt ytíkh {n¥k{ nkuÞ 

yu «&™ku sðkçk økrýíkÚke {¤u Au. (ykf]rík-4(d))  

ykf]rík-4 (d) íkkuÃk {ktÚke rLkf¤u÷k økku¤kLkku Ãkhð÷Þkfkh økríkÃkÚk 

AuÕ÷u ðkík fheyu yríkð÷ÞLke. rîþtfwLkk çktLku ¼køkLku AuËíke Mk{ík÷Úke {¤íkk AuËíkk yríkð÷Þ fnuðkÞ Au. 

Mkk{kLÞ ytíkøkkuo¤ ÷uLMk økku¤kfkh nkuÞ Au Ãkhtíkw íku{kt ðýo rðÃkÚkLkLke ûkrík (swËe swËe íkhtøk ÷tçkkE Ähkðíkk «fkþLkwt 

swËkt swËkt «{ký{kt ð¢e¼ðLk Úkðwt) Lku rLkðkhðk {kxu õÞkhuf ytíkøkkuo¤ ÷uLMkLkku ykfkh yríkð÷Þkfkh nkuÞ Au. {kuxk 

LÞwÂõ÷Þh rhyuõxhLke rðþk¤ [e{LkeLkku ykfkh Ãký yríkð÷Þkfkh nkuÞ Au. snkòu{kt ðÃkhkíke LORAN (Long 

Range Navigation System) íkhefu yku¤¾kíke LkurðøkuþLk rMkMx{{kt yríkð÷ÞLkku WÃkÞkuøk fhðk{kt ykðu Au. 

WÃkhLke yLku Lke[uLke çktLku çkkswyuÚke ¾wÕ÷k þuEzðk¤k LkkEx ÷uBÃk{ktÚke Lkef¤íkku «fkþ Ëeðk÷ Ãkh yríkð÷Þ ykfkh  

h[u Au. (ykf]rík-5(a)) 

 

ykf]rík-5 (a) yríkð÷ÞLkkt WËknhýku, LORAN yLku LkkEx÷uBÃkLkkt «fkþ ðzu h[kíkku yríkð÷Þ 
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fuMkuøkúuELk (cassegrain) xur÷MfkuÃk{kt «fkþLkkt rfhýku Ãkhð÷Þkfkh yheMkk Ãkh yÚkzkELku íkuLkk Lkkr¼ íkhV síkkt 

nkuÞ Au. ðå[u yuf yríkð÷Þkfkh yheMkku {qfðk{kt ykðu Au yk yríkð÷Þe yheMkkLkwt yuf Lkkr¼ Ãkhð÷kÞkfkh yheMkkLkk 

Lkkr¼ MkkÚku MktÃkkíke nkuÞ Au. Ãkhð÷ÞÚke yheMkk ÃkhÚke ÃkhkðŠíkík ÚkÞu÷kt rfhýku yríkð÷Þe yheMkk Ãkh ykÃkkík ÚkkÞ Au.  

yk rfhýku ÃkhkðíkoLk Ãkk{e yríkð÷Þ yheMkkLkk çkeò Lkkr¼ Ãkh òÞ Au. yð÷kufLkfkh ynª «rík®çkçk òuE þfu Au. 

Ãkhð÷ÞLkwt Lkkr¼ yheMkkÚke Ëqh nkuÞ Au. yk økkuXðýÚke yheMkkLkwt fË ½xkze þfkÞ Au. {kuxk Mkuxu÷kExLke zeþ{kt Ãký yk 

xufrLkfLkku WÃkÞkuøk ÚkkÞ Au. (ykf]rík-5(b)) 

 
 

ykf]rík-5 (b) fuMkuøkúuELk xur÷MfkuÃkLke hu¾kf]rík 

 

yk WÃkhktík ¼kiríkfrð¿kkLk, ¾økku¤þk†, yuÂLsLkeÞ®høk ðøkuhu suðe þk¾kyku{kt yLkuf søÞkyu þktfðkuLkk MktË¼o 

òuðk {¤u Au. þktfðku WÃkhktík çkeò Ãký ½ýk ¼kir{ríkf ð¢ku ykÃkýk hku®sËk SðLk{kt yøkíÞLkku ¼køk ¼sðu Au. 

¼kir{ríkf ð¢ku yÚkðk íkku ¼qr{rík þwt fk{{kt ykðu Au íkuLkku ÏÞk÷ ykÃkLku nðu ykðe s økÞku nþu. {nkLk ði¿kkrLkf 

ykELMxkELkLkk þçËku ¼qr{ríkLke WÃkÞkurøkíkk ðÄw MÃkü fhu Au. ykELMxkELk fn u Au, “yk rðïLkk økwýÄ{kuoLku {kºk ¼qr{rík 

îkhk s òýe þfkÞ Au. MktûkuÃk{kt yk MktÃkqýo rðï ¼qr{rík{Þ Au. yk rðïLke h[Lkk, økrík yLku ÂMÚkríkLkwt yæÞÞLk fuð¤ 

¼qr{rík økrýíkÚke s Mkt¼rðík Au.” 

 

      
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ÃkwMíkfLkwt Lkk{ : ykÞo¼x ({q¤ ykÞo¼xeÞ Mkrník) 

{q¤ ÷u¾f : økwýkfkh {w¤u 

yLkwðkËf : zkì. Mkw©wík Ãkxu÷ 

fw÷ ÃkkLkkt : 206 + 18 = 224 

«fkþf : økwshkík rðïfkuþ xÙMx, WM{kLkÃkwhk, y{ËkðkË-380013 

®f{ík : Yk.300/- 

{wÏÞ rð¢uíkk :  økwsoh MkkrníÞ ¼ðLk, híkLkÃkku¤ Lkkfk Mkk{u,  

økktÄe {køko, y{ËkðkË-380001 

  

 

®nËe ¼k»kk{kt ÷¾kÞu÷ {q¤ ÃkwMíkfLkk ÷u¾f ©e økwýkfkh {w¤u yLku økwshkíke yLkwðkËf zkì. Mkw©wík Ãkxu÷Úke økwshkíke 

¼k»ke ½ýk økrýík hrMkfku Ãkrhr[ík nþu s. ©e økwýkfkh {w¤u yuf rMkØf÷{ ÷u¾f níkk. økrýíkLkk yLkwMLkkíkf níkk. 

íku{ýu ykþhu 35 ÃkwMíkfku ÷ÏÞkt Au, WÃkhktík swËkt swËkt Mkk{rÞfku{kt 3000 Úke ðÄw ÷u¾ku ÷ÏÞk Au. íku{Lkkt çku ÃkwMíkfku Ãkife 

yuf, ‘MktMkkh fu {nkLk økrýík¿k’Lkwt økwshkíke YÃkktíkhý, ‘rðï «rMkØ økrýík «rík¼kyku’, yksÚke ðeþuf ð»ko Ãknu÷kt ÚkÞwt 

níkwt. íkuLkk yLkwðkËf ©e {kunLk¼kE rðhkuòÚke Ãký Mkwøkrýík{TLkk sqLkk ðk[fku Ãkrhr[ík Au s. 1980 yLku 90Lkk ËkÞfk{kt 

íku{Lkk ÷u¾ku Mkwøkrýík{T{kt «økx ÚkÞu÷k Au. yk ÃkwMíkf Lkð¼khík «fkþLk, y{ËkðkË îkhk «fkrþík ÚkÞwt Au. 

©e økwýkfkh {w¤uLkwt økwshkíke{kt YÃkktíkrhík çkeswt ÃkwMíkf ‘ykÞo¼è’ íkksuíkh{kt (sqLk 2025) «økx ÚkÞwt Au. yk ÃkwMíkfLkk 

yLkwðkËf Au zkì. Mkw©wík Ãkxu÷. íkuyku ÔÞðMkkÞu íkçkeçk (Radiologist) Au. ¾økku¤, ykfkþ ËþoLk, ¾økku¤Lkku RríknkMk 

ðøkuhu íku{Lkk þku¾Lkk rð»kÞku Au. yk rð»kÞkuLkku íku{ýu ŸzkýÚke yÇÞkMk fÞkuo Au. økwshkík rðïfkuþ xÙMx îkhk «fkrþík 

økwshkíke rðïfkuþ{kt WÃkhkuõík rð»kÞku rðþu íku{ýu ½ýkt yrÄfhýku ÷ÏÞkt Au. ‘ykÞo¼x’Lkku økwshkíke yLkwðkË Ãký 

økwshkík rðïfkuþ xÙMx îkhk s «fkrþík ÚkÞku Au. zkì. Mkw©wík Ãkxu÷ Ãký Mkwøkrýík{TLkk ÷u¾fku ÃkifeLkk yuf Au. ÞkuøkkLkwÞkuøk 

WÃkhkuõík çkÒku ÃkwMíkfkuLkk yLkwðkËfku ÃkhMÃkh r{ºkku Au. ‘rðï«rMkØ økrýík «rík¼kyku’Lke «MíkkðLkk{kt ©e {kunLk¼kE 

rðhkuòyu zkì. Mkw©wík Ãkxu÷Lkku {kLk¼uh WÕ÷u¾ fÞkuo Au yLku íku ÃkwMíkf ÷¾ðk{kt, íkuLkk «wVrh®zøk{kt {ËËYÃk Úkðk çkË÷ 

íku{ýu zkì. Ãkxu÷Lkku yk¼kh {kLÞku Au. çkÒku r{ºkku y{ËkðkË yuMxÙkuLkku{e õ÷çkLkk MkÇÞku Au. 

nðu ykÃkýu ÃkwMíkf ‘ykÞo¼x’ rðþu ðkík fheyu.  

yk ÃkwMíkf{kt fw÷ Lkð «fhýku Au, 

(1) ykÞo¼xLkku ÃkwLkÁØkh (2) ykÞo¼x ÃkqðuoLkwt ¼khíkeÞ ¾økku¤þkMºk (3) yk~{fk[kÞo (4) ‘ykÞo¼xeÞ’ økkøkh{kt 

Mkkøkh (5) Ëþøkeríkfk Mkqºk (6) ‘ykÞo¼xeÞ’Lkwt økrýík (7) fk÷økýLkk (8) økku÷eÞ ¾økku¤þkMºk (9) WÃkMktnkh 

yk ÃkwMíkf{kt {q¤ ykÞo¼xeÞ MktMf]ík &÷kufku yLku íkuLkk økwshkíke yLkwðkË íkÚkk Mk{qsíke ykÃkðk{kt ykðu÷ Au, su{kt 

ykÞo¼x f]ík (1) Ëþ økeríkfk  (2) økrýíkÃkkË (3) fk÷r¢ÞkÃkkË yLku (4) økku÷ÃkkËLkku Mk{kðuþ fhðk{kt ykðu÷ Au. 

Ãkrhrþ»xku Ãký hMk«Ë yLku yÇÞkMkeyku {kxu ¾kMk WÃkÞkuøke Au. Ãkrhrþ»x-1, ¼khíkeÞ ¾økku¤rð¿kkLkLkku MktrûkÃík 

 

ÃkwMíkfkð÷kufLk 

ykÞo ¼x 

Ãke. fu. ÔÞkMk 

(M) 98255 77784, vyaspk123@gmail.com 
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rðfkMk¢{ íkku yuf Mðíktºk «fhý suðwt Au. R.Mk.Ãkq.2600Úke þY fheLku 14 sw÷kR 1924Lkk hkus ¼khíku «ûkurÃkík fhu÷ 

[tÿÞkLk-3 MkwÄeLkkt MktþkuÄLkku yLku ½xLkkykuLkwt ynª MktrûkÃík yk÷u¾Lk Au. ‘MktrûkÃík’ rðþu»ký nkuðkt Aíkkt 10 ÃkkLkkt{kt 

÷¾kÞu÷wt yk {krníkeMk¼h Ãkrhrþ»x Au. yk ÷¾ký ðktåÞk ÃkAe y{u zkì. Mkw©wík¼kRLku VkuLk fÞkuo – y{Lku yu{ ÷køÞwt fu 

yk ÷¾ký ©e økwýkfkh {w¤uLkk {q¤ ÃkwMíkfLkku ¼køk Lk nkuR þfu. ykðku rð[kh ykÔÞku íÞkhu y{u zkìõxh Mkknuçku ÷¾u÷wt 

‘yk{w¾’ ðktåÞwt Lknkuíkwt – òýfkhe {u¤ðe fu yk Ãkrhrþ»x{kt Ëþkoðu÷ rðøkíkku íku{ýu yufºk fhe Au. zkì. Mkw©wík Ãkxu÷Lkku 

¾økku¤þkMºk{kt fux÷ku Ÿzku yÇÞkMk Au íkuLkku ÏÞk÷ yk Ãkrhrþ»x ðkt[íkkt ykðu Au. yuf ykz ðkík, zkì. Ãkxu÷ MkknuçkLkk 

{kýufçkkøk MkkuMkkÞxe, y{ËkðkË ¾kíku ykðu÷k rLkðkMkMÚkkLkLkwt Lkk{ ‘ykfkþøktøkk’ Au, suLke y{ku ºký-[kh ð¾ík 

{w÷kfkík ÷eÄe Au.  

suLku «k[eLk ¼khíkeÞ ¾økku¤þkMºk yLku økrýíkLkk yÇÞkMk{kt hMk nkuÞ íku{Lkk {kxu Ãkrhrþ»x-2, ‘MknkÞf økútÚk-Mkq[e’ 

¾kMk WÃkÞkuøke Au. MktMf]ík, ®nËe, {hkXe yLku ytøkúuS ¼k»kk{kt ÷¾kÞu÷kt 76 ÃkwMíkfkuLke ÞkËe ynª ykÃkðk{kt ykðe Au. 

y{u 1964{kt MLkkíkf fûkkyu ÃkkXâÃkwMíkf íkhefu suLkku WÃkÞkuøk fhíkk íku ÃkwMíkf – Textbook of Spherical Astronomy 

by W. M. Smart – Lku yk ÞkËe{kt òuELku Ãkwhkýe ÞkËku íkkS ÚkR. Ãkrhrþ»x-3 {kt ykÞo¼xeÞ{kt ¾økku¤þkMºk MktçktrÄík 

MktMf]ík þçËkuLkwt økwshkíke yLku ytøkúuS þçËku{kt YÃkktíkhý yLku Mk{sqíke Au. Ãkrhrþ»x-4 {kt økwshkíke Ãkkrh¼kr»kf þçËkuLkk 

ytøkúuS yLku Ãkrhrþ»x-5 {kt ytøkúuS Ãkkrh¼kr»kf þçËkuLkk økwshkíke ÃkÞkoÞkuLke Mkq[e Au. 

yk{íkku ÃkwMíkfLkwt Lkk{ Mkq[ðu Au íku {wsçk ÃkwMíkf ykÞo¼xLkk SðLk yLku íku{Lkk økkrýríkf fkÞkuo rðþu nkuðwt òuRyu. 

y÷çk¥k ykÞo¼xLkk SðLk yLku íku{Lke økkrýríkf yLku ¾økku¤þkMºkeÞ rMkrØ rðþuLke «{ký¼qík {krníke íkku yk ÃkwMíkf{kt 

Au s, MkkÚku MkkÚku íku Mk{ÞLkwt økrýík, íku Mk{Þ Ãknu÷kLkwt økrýík yLku ÷øk¼øk ík{k{ «fhýkuLku ytíku ykÃku÷e yLkwðkËfLke 

LkkUÄku{kt yLkwþktrøkf økkrýríkf {wÆkykuLke ykÄwrLkf økrýík MkkÚku Mkh¾k{ýe Ãký Au. WËknhý YÃku «fhý-2{kt ykÞo¼x 

ÃkqðuoLkwt økrýík yLku ¾økku¤ Au, íkku íkus «fhý{kt ÃkkA¤Lkk ¼køk{kt ykÞo¼x ÃkAeLkk økrýík¿kkuyu h[u÷ ÃkkMf÷-rºkfkuý 

íkhefu yku¤¾kíke MktÏÞkykuLke økkuXðýeLke {uÁ «Míkkh íkhefu yku¤¾kÞu÷e ¼khíkeÞ økrýík¿kkuLke MktÏÞk-økkuXðýe MkkÚku 

Mkh¾k{ýe Ãký Au. «fhý-3{kt WÕ÷u¾ Au fu ¼kMfhk[kÞo «Úk{u ykÞo¼xLku yk~{fk[kÞo íkhefu yku¤¾kÔÞk Au yLku íkus 

«fhý{kt ykøk¤ ¼khíkLkk Lkfþk Mkneík ÃkwhkíkLk ¼khíkeÞ økrýík¿kku yLku ¾økku¤rðËkuLke ÞkËe íku{Lkk sL{MÚk¤ yLku 

íku{Lke f]ríkyku MkkÚku ykÃkðk{kt ykðe Au. yk ÞkËe R.Mk.Ãkqðuo 500 ykMkÃkkMk fk~{ehLkk hnuðkMke økrýík¿k ‘÷økÄ’Úke þY 

ÚkkÞ Au yLku [tÿþu¾h®Mkn (ykurzMkk, R.Mk.1835)Lkk WÕ÷u¾ MkkÚku Ãkqhe ÚkkÞ Au. yksu suLku ykÃkýu rºkfkuýeÞ MktÏÞkyku 

fneyu Aeyu íku MktÏÞkykuLke ©uýe yLku yk ©uýeLkk Mkhðk¤kLkkt Mkqºkku Ãký ykÞo¼xeÞ{kt òuðk {¤u Au. ykÞo¼x rðþu íku 

Mk{ÞLkk yLku íku{Lkk Mk{Þ ÃkAeLkk økrýík¿kkuyu su ¼k»Þku yLku xefkyku ÷¾e Au íku Mkðo rðþu rðMík]ík {krníke yk  

ÃkwMíkf{kt Au. 

nðu fux÷ktf «fhýku{kt Mk{krð»x {krníke MktrûkÃík{kt òuEyu.  

«fhý-7, ‘fk¤ økýLkk’ Mk{ÞLkk {kÃkLkLku Mk{ŠÃkík Au. fk¤ økýLkkLkk íku Mk{ÞLkk «[r÷ík yuf{ku – ð»ko, {kMk, 

rËðMk, Lkkze, rLkðkrzfk, økwðoûkh – Lke {krníke hMk«Ë Au. yk «fhý{kt ð]¥keÞ Ãkrh¼ú{ýLkk {kÃk –  

1 ¼økku¤ = 12 hkrþ, 1 hkrþ = 30 ytþ, 1 ytþ = 60 f÷k, 1 f÷k = 60 rðf÷k, 1 rðf÷k = 60 íkíÃkh – rðþuLke 

hku[f {krníke ykÃkðk{kt ykðe Au. 

«fhý-5, ‘Ëþ økeríkfk Mkqºk’{kt ytíkhLkkt {kÃkkuLkk yuf{ku – 24 ytøkw÷ (yktøk¤e) = 1 nMík, 4 nMík = 1 Lk] (Lkh), 

8000 Lkh = 1 ÞkusLk .... ðøkuhu rðþu {krníke Au. ykÞo¼xu MkqÞo, Ãk]Úðe, [tÿLkk ÔÞkMkLke økýíkhe ‘ÞkusLk’{kt fhe níke. 

Mðk¼krðf Au fu íku Mk{Þu MkqÞo-[tÿLkk ÔÞkMk {kÃkðk {kxu ykÄwrLkf Mk{Þ{kt WÃk÷çÄ Au íkuðkt MkkÄLkku Lknkuíkkt. íkuÚke yk {kÃkku 
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ûkríkÞwõík Au. 

«fhý-8Lkku WÕ÷u¾ fhðku ¾kMk sYhe Au. yk «fhý Au, ‘økku÷eÞ ¾økku¤þkMºk (Spherical Astronomy)’. 

yðfkþe økku¤ku (Celestial Sphere), MkqÞo-[tÿLke ¼ú{ý fûkkyku, [tÿLke f¤k, MkqÞo-[tÿLkkt økúnýku ÚkðkLkkt fkhýku, 

økúnýLkk Mk{ÞLke økýíkheyku ðøkuhu rðþu ykÞo¼xu fhu÷k MktþkuÄLkku ynª òuðk {¤þu. 

Ëþ økeríkfk-Mkqºk («fhý-5)Lkk yuf &÷kuf ÃkhÚke yuðwt òýðk {¤u Au fu ‘Ãk]Úðe ÃkkuíkkLke Ähe ykMkÃkkMk Ãkrh¼ú{ý 

fhu Au.’ – yuðku ykÞo¼xLkku {ík níkku. ykÞo¼xLkk yk {ík MkkÚku íku Mk{ÞLkk {kuxk¼køkLkk ¾økku¤þkMºkeyku yLku 

‘ykÞo¼xeÞ’ Ãkh ¼k»Þ ÷¾Lkkhk økrýíkeyku Mkn{ík Lknkuíkk. çkúñøkwÃíku ykÞo¼xLke yk {kLÞíkkLke fzðe xefk Ãký fhe 

níke. yk rððkË rðþuLke hku[f ðkík yk ÃkwMíkfLkk «fhý-8{kt rðMíkkhÚke òýðk {¤þu. ÃkkùkíÞ søkík{kt økur÷r÷ÞkuLkk 

fux÷ktf MktþkuÄLkku yLku yð÷kufLkku rðþu ykðku s rððkË ÚkÞku níkku. økur÷r÷Þkuyu fuÚkkur÷f [[oLke {kVe {ktøkðe Ãkze níke 

– yk Ëw:¾Ë ½xLkkLke ÞkË ynª íkkS ÚkkÞ Au. 

ykf]ríkykuLke rðÃkw÷ MktÏÞk yu yk ÃkwMíkfLke yuf ¾kMk rðrþ»xíkk Au. økkrýríkf ykf]ríkyku fBÃÞwxh Ãkh 

[ku¬MkkEÃkqðof Ëkuhðk{kt ykðe Au. ßÞkt sYh sýkR Au íÞkt fux÷ktf r[ºkku îkhk {krníkeLke hsqykík Mk[kux heíku fhðk{kt 

ykðe Au. ÃkwMíkf{kt ykÃkðk{kt ykðu÷k fku»xfku {krníkeLku MktrûkÃík{kt hsq fhu Au. 

{q¤ ÃkwMíkfLkk ¼k»kktíkh MkkÚku Ëhuf «fhýLkk ytíku ykÃkðk{kt ykðu÷e yLkwðkËfLke LkkUÄkuLkku yk ÃkwMíkfLku Mk{]Ø 

çkLkkððk{kt {níðÃkqýo Vk¤ku Au. 

«k[eLk ¼khíkeÞ økrýík yLku ¾kuøk¤rðãk rðþu òýfkhe Ähkðíkk ðk[fkuLku íkku Mðk¼krðf heíku s yk ÃkwMíkf hMk«Ë 

÷køkþu. økrýík fu ¾økku¤ Lk òýíkk nkuÞ íkuðk ðk[fku Ãký òu yk ÃkwMíkf ðkt[u íkku íkuyku økrýík yLku ¾økku¤{kt hMk ÷uíkkt 

ÚkR òÞ yuðwt MkðkOøk MkwtËh ÃkwMíkf Au. 

®nËe ÃkwMíkfLkk ÷u¾f Mð. ©e økwýkfkh {q¤u Mkknuçk yr¼LktËLkLku Ãkkºk Au. yk ÃkwMíkfLkku økwshkíke yLkwðkË fhðk{kt 

fuðe snu{ík WXkððe Ãkze nþu íkuLkku ykAku ÏÞk÷ íkku yLkwðkËf r÷r¾ík ‘yk{w¾’ ÃkhÚke ykðu s Au. ÔÞðMkkR økrýík¿k 

Lk nkuðk Aíkkt zkì. Mkw©wík¼kR Ãkxu÷u yuf. rMkØf÷{ økrýík¿k s fhe þfu íkuðwt fkÞo MkV¤íkk Ãkqðof fÞwO Au. økwshkíkLkwt økrýík 

søkík zkìõxh MkknuçkLkwt n{uþkt Éýe hnuþu. Mkwøkrýík{T xÙMxLku yk ÃkwMíkfLke Lkf÷ku ¼ux MðYÃku ykÃkðk çkË÷ Mkwøkrýík{T 

xÙMx - «k. y.{.ðiã VkWLzuþLk, økwshkík økrýík {tz¤ ðíke y{u Éý Mðefkh fheyu Aeyu. 

økwshkíke ¼k»kk{kt økrýík-rð¿kkLkLkk ÷kuf¼kuøÞ ÃkwMíkfku «fkrþík fhðk yu ÷kuZkLkk [ýk [kððk suðwt y½Át yLku 

òu¾{¼hu÷wt fk{ Au. økwshkík rðïfkuþ xÙMxu økrýík-rð¿kkLkLku ÷økíkkt ½ýkt ÃkwMíkfku «fkrþík fÞko Au. yk ÃkwMíkf yk 

ÞkËe{kt yufLkku ðÄkhku fhu Au – yk¼kh. 

ßÞkhu y{u (yLku fËk[ zkì. Mkw©wík Ãkxu÷ Mkknuçk Ãký) fkì÷us{kt ¼ýíkk íÞkhu ÃkqýkOfku yLku yÃkqýkOfku-Rational 

NumbersLku Ãkrh{uÞ MktÏÞkyku fnuðk{kt ykðíke yLku √2, √3, 𝜋 ðøkuhu MktÏÞkykuLku yÃkrh{uÞ-Irrational MktÏÞkyku 

fnuðk{kt ykðíke. (fkì÷us fûkkyu rð¿kkLk «ðkn{kt 1956 ykMkÃkkMk økwshkíke {kæÞ{{kt yÇÞkMk þY ÚkÞu÷ku). Mk{Þ síkkt 

yk MktÏÞkykuLkkt Lkk{ çkË÷kR økÞkt Au. 

Rational - sqLkwt Lkk{ Ãkrh{uÞ – nk÷Lkwt Lkk{ Mkt{uÞ 

Irrational - sqLkwt Lkk{ yÃkrh{uÞ – nk÷Lkwt Lkk{ yMkt{uÞ.         

ykðwt s Harmonic Sequence rðþu Au. sqLkku økwshkíke Ãkkrh¼kr»kf þçË nhkí{f ©uýe níkku nðu íkuLku Mðrhík ©uýe 

fnuðk{kt ykðu Au. ykðk çkeò ºkýuf Ãkkrh¼kr»kf þçËku y{khk æÞkLk{kt ykÔÞk Au. MÃkü Au fu yk çkkçkík yu fkuE økt¼eh 

ûkrík LkÚke.  

 

       
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Mkwøkrýík{T Lkk ykøk¤Lkk ytfku{kt ykÃkýu yuðk økrýíkþk†eyku rðþu rðøkíkku {u¤ðe su{Lku ÃkkuíkkLke fkhrfËeo{kt 

økrýíkLkk MkðkuoåÞ yuðk çku ÃkwhMfkh, rVÕzTMk {uz÷ yLku ykçku÷ ÃkwhMfkhÚke Lkðksðk{kt ykÔÞk nkuÞ. yk LkkLkfze ÞkËe{kt 

ykøk¤ ðÄíkkt, yk ytf{kt ykÃkýu ykÄwrLkf økrýíkLkk þktík rþÕÃke rÃkÞh zur÷øLku (Pierre Deligne) Lkkt SðLk yLku 

fkÞkuo rðþu rðMík]ík {krníke {u¤ðeþwt, su{Lku íku{Lke Mk[kux [kuõMkkE {kxu íku{Lkk Mk{fk÷eLkÚke y÷øk fhe þfkÞ Au.  

rÃkÞh zur÷øLku yuf ftÃkLkeLkk Mkt[k÷f ykÕçkxo zur÷øLku yLku íku{Lke ÃkíLke huLke çkkuzkxoLkku Ãkwºk níkku. íku{Lkku sL{ 3 

ykuõxkuçkh 1944 Lkk hkus çkúMkuÕMkLkk WÃkLkøkh yuxhçkef{kt ÚkÞku níkku. íkuyku íku{Lkk {kíkkrÃkíkkLkk ºký çkk¤fku{kt MkkiÚke 

LkkLkk níkk. íku{Lkku yuf ¼kE íku{Lkk fhíkkt Mkkík ð»ko {kuxku níkku yLku yuf {kuxe çknuLk Ãký níke. «kÚkr{f rþûký þY fhíkk 

Ãknu÷kt s rÃkÞh íku{Lkk ¼kE ÃkkMkuÚke økrýík þe¾íkk níkk.  

rÃkÞhu MkÃxuBçkh 1950 Úke sqLk 1956 MkwÄe {æÞ çkúMkuÕMkLkk W¥khÃkqðo{kt ykðu÷kt ykuøkýeMk WÃkLkøkheÞ rsÕ÷kyku{ktLkk 

yuf þkhçkef ¾kíku «kÚkr{f þk¤k{kt yÇÞkMk fÞkuo. yk þk¤k{kt yuf W¥k{ rþûkfu íku{Lku ðk[Lk, ÷u¾Lk, yLku ytføkrýík 

þe¾ÔÞwt. yk WÃkhktík, íku{Lku ÞkË níkwt fu rþûkfu yÄoøkku¤kLke MkÃkkxeLkk ûkuºkV¤Lku Mk{kLk rºkßÞkLke rzMf MkkÚku ËkuhzkÚke 

Mkh¾kðeLku çktLkuLku ykðhe ÷eÄkt níkkt íku òuELku íkuyku ¾qçk s ykf»kkoÞk níkk. íku{ýu ÷tçkkELkku WÃkÞkuøk fheLku ûkuºkV¤ 

{kÃkðk {kxu rÃkÞhLku ŸzkýÃkqðof rð[khðk {kxu {sçkqh fÞko. íku{ýu íku{Lkk ¼kE ÃkkMkuÚke økrýík þe¾ðkLkwt [k÷w hkÏÞwt 

yLku «kÚkr{f þk¤k{kt s [íkw½koík Mk{efhýku Wfu÷ðkLkwt Mkqºk þe¾e ÷eÄwt níkwt.  

MkÃxuBçkh 1956{kt íku{ýu çkúMkuÕMkLkk yuÚkuLke yuzkuÕV {uõMk ¾kíku {kæÞr{f rþûký þY fÞwO. yk AkufhkykuLke þk¤kLke 

MÚkkÃkLkk 1909 {kt fhðk{kt ykðe níke yLku çkkË{kt çkúMkuÕMkLkk «ÏÞkík {uÞh yuzkuÕV {uõMkLkk Lkk{ ÃkhÚke íkuLkwt Lkk{ 

ykÃkðk{kt ykÔÞwt níkwt. rÃkÞhu íku{Lkk ¼kE ÃkkMkuÚke økrýík þe¾ðkLkwt [k÷wt hkÏÞwt yLku ßÞkhu nkEMfq÷{kt níkk, íÞkhu íku{Lkk 

¼kEyu íku{Lku ½Lk yLku õðkŠxf Mk{efhýku Wf÷uðk rðþu fux÷ef LkkUÄku ykÃke, su rÃkÞhLku ¾qçk s hMk«Ë ÷køke. nkEMfq÷{kt 

íku{Lkk r«Þ ÃkkX ¼qr{ríkLkk níkk. ÞwÂõ÷zLke þi÷e{kt Ãkwhkðk ÷¾ðkLkwt þe¾íkkt íku{Lku yuf W¥k{ fMkhík {¤e. íku{Lkk 

økkrýríkf rðfkMk{kt MkkiÚke {n¥ðÃkqýo ½xLkk íku{Lkk ¼kE ÃkkMkuÚke Lknª, Ãkhtíkw suV rLksTMk ÃkkMkuÚke çkLke. rÃkÞh çkkuÞ 

MfkWxTMk{kt níkku ßÞkt íkuLkku yuf r{ºk nkEMfq÷Lkk rþûkf suV rLksTMkLkku Ãkwºk níkku. rÃkÞhLkk økrýík «íÞuLkk swMMkk rðþu 

Mkkt¼¤eLku suV rLksTMku íku{Lku çkwhçkkfeLke Mkux rÚkÞheLke yuf Lkf÷ ykÃke. yk yuf {w~fu÷ ÷¾ký Au. su ÷øk¼øk fkuEÃký 

nkEMfq÷Lkk rðãkÚkeoLku økrýík{kt rð÷tçk fhkðu Au. Ãkhtíkw rÃkÞh zur÷øLku {kxu yuðwt Lknkuíkwt. íku{Lku “«Úk{ ðkMíkrðf økkrýríkf 

ÃkwMíkf” {¤ðkÚke ykLktË ÚkÞku. íku{ýu fÌkwt : 

“I had already read elsewhere how rational numbers, then real numbers, could be defined 

starting from the integers. But I remember wondering how integers could be defined from set 

theory looking a little ahead in Bourbaki and admiring how one could first define what it means 

for two sets to have the “Same number of elements” and derive from this the notion of 

{w¾Ãk]c ÃkhLkk økrýík¿k :    

rVÕzTMk {uz÷ yLku ykçku÷ ÃkwhMfkh rðsuíkk : rÃkÞh zur÷øLku (Pierre Deligne) 

                           zkì. {kLkMke {nuíkk 

Re education, Palanpur Branch, Surat. (M) 99742 30088 
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integers.” 

íku{Lkk ÃkrhðkhLkk yuf r{ºkyu ÞwðkLk zur÷øLkuLku complex variable Ãkh yuf ÃkwMíkf ykÃÞwt suýu y÷çk¥k íku{Lku 

“yríkþÞ ykLktË” ykÃÞku. suV rLksTMkLku ÏÞk÷ ykÔÞku fu zur÷øLku fux÷ku yËT¼wík nkEMf q÷Lkku rðãkÚkeo Au yLku íku{ýu 

çkeòu W¥k{ rð[kh hsq fÞkuo. íku{ýu zur÷øLkuLkku suõMk xexMk MkkÚku Ãkrh[Þ fhkÔÞku. íku{Lke yMkkÄkhý «rík¼k Mk{òðe yu 

xexTMkLku íku{Lke Mkkhe Mkt¼k¤ hk¾ðk fÌkwt. nkEMfq÷{kt nkuðk Aíkkt zur÷øLku ÞwrLkðŠMkxe{kt xexTMkLkk yÇÞkMk¢{ku y™u 

Mkur{Lkkh{kt nkshe ykÃkíkku. yuf rËðMk íku yuf ÔÞkÏÞkLk{kt økuhnksh níkku yLku xexTMku ÃkqAâwt, “zer÷øLku fÞkt Au ?” ßÞkhu 

íku{Lku fnuðk{kt ykÔÞwt fu íku íÞkt nksh hne þfþu Lknª fkhý fu íku{Lku nkEMfq÷Lke MkVh Ãkh sðkLke sYh Au. íÞkhu xexTMku 

íkhík s ÷uõ[h ykøkk{e yXðkrzÞk MkwÄe {w÷ðíke hkÏÞwt. zur÷øLku sqLk 1962{kt {kæÞr{f þk¤k{ktÚke MLkkíkf ÚkÞk yLku 

íku ð»koLkk MkÃxuBçkh{kt £e ÞwrLkðŠMkxe ykuV çkúMkuÕMk{kt «ðuþ fÞkuo.  

zur÷øLku 1962 Úke 1966 MkwÄe £e ÞwrLkðŠMkxe ykuV çkúuMkÕMk{kt ytzhøkúußÞwyux níkk. xexTMku Lk¬e fÞwO fu ÃkurhMk{kt Rfku÷ 

Lkku{uo÷ MkwrÃkrhÞh{kt ÷uõ[h ykÃke hnu÷k yu÷ufÍkLzh økúkuÚkuLzef ÃkkMkuÚke þe¾ðwt yu zur÷øLkuLkk ©uc rník{kt nþu. LkðuBçkh 

1964{kt xexTMk zur÷øLkuLku ÃkurhMk ÷E økÞk. ßÞkt íkuykuyu çkwhçkkfe Mkur{Lkkh{kt nkshe ykÃkeLku økúkuÚkuLzef MkkÚku íku{Lkku 

Ãkrh[Þ fhkÔÞku. 

zur÷øLkuyu LkðuBçkh 1966{kt íku{Lkwt økrýíkLkwt ÷kEMkLMk {u¤ÔÞwt su çke.yu. Lke Mk{fûk níkwt. íku{ýu £e ÞwrLkðŠMkxe ykuV 

çkúMkuÕMk{kt zkìõxhux {kxu yÇÞkMk [k÷w hkÏÞku yLku MkÃxuBçkh 1967{kt íkuyku çkúMkuÕMk{kt VkuLz LkuþLk÷ zu ÷k rhMk[uo 

MkkÞÂLxrVf{kt swrLkÞh ði¿kkrLkf níkk. íku s Mk{Þu £kLMk{kt çÞwhuMk-Mkwh-Þðux ¾kíku RÂLMxxâqx zuMk nkuxTMk yuxâwzMk 

MkkÞÂLxrVf{kt {nu{kLk níkk ßÞkt yu÷uõÍkLzÙu økúkuÚkuLzef MkkÚku fk{ fÞwO. LkðuBçkh 1968{kt íku{Lku £e ÞwrLkðŠMkxe ykuV 

çkúMkuÕMk îkhk zkìõxhux RLk {uÚku{urxõMkLke WÃkkrÄ yuLkkÞík fhðk{kt ykðe.  

zkìõxhuxLke ÃkËðe «kÃík fÞko ÃkAe zur÷øLku £kLMkLkk çÞwhuMk-Mkwh-Þðux ¾kíku the Institute des Hautes Etudes 

Secientifiques (IHES) økÞk ßÞkt íkuyku Vuçkúwykhe 1970 MkwÄe {w÷kfkíke MkÇÞ hÌkk, íÞkhçkkË íkuyku MktMÚkkLkk fkÞ{e 

MkÇÞ çkLÞk. IHES {kt íku{ýu þYykík{kt ÍrhMfeLkk {wÏÞ «{ÞuLkk Mkk{kLÞefhý Ãkh økúkuÚkuLzef MkkÚku fk{ fÞwO. íku{ýu 

SLk-rÃkÞh Mkuhu MkkÚku Ãký LkSfÚke fk{ fÞwO. zur÷øLku {kxu økúkuÚkuLzef yLku Mkuhu çktLku MkkÚku fk{ fhðwt {n¥ðÃkqýo níkwt, fkhý 

fu økrýík «íÞuLkku íku çktLkuLkku yr¼øk{ ¾qçk s y÷øk níkku. økúkuÚkuLzef Ëhuf ðMíkwLku yíÞtík Mkk{kLÞíkk{kt Mk{sðk {ktøkíkk 

níkk. íku{Lku MktçktrÄík MkkrníÞLkwt çknw ¿kkLk Lknkuíkwt. íkuyku ÃkkuíkkLkk {kxu çkÄwt Mkkrçkík fhðkLkwt ÃkMktË fhíkk níkk. çkeS çkksw 

MkuhLku MkkrníÞLkwt W¥k{ ¿kkLk níkwt yLku íkuyku [ku¬Mk MktË¼kuo ykÃke þfíkk níkk. nt{uþk MkkiÚke Mkk{kLÞ ÃkrhÂMÚkrík þkuÄðkLku 

çkË÷u, íku{ýu MkwtËh ¾kMk rfMMkkyku Ãkh æÞkLk furLÿík fÞwO. zur÷øLkuyu rð[kÞwO fu yk çktLkuLku yufçkeòLke sYh Au yLku íku{Lkku 

MknÞkuøk íku{Lkk çktLku {kxu {qÕÞðkLk Au. íku{ýu yu{ Ãký òuÞwt fu íku{Lkk çku yr¼øk{kuLku Mktíkwr÷ík fhðk yu íku{Lkk {kxu 

þe¾ðkLkku WÃkÞkuøke yLkw¼ð níkku. íku{ýu fÌkwt fu økúkuÚkuLzefLkk ÔÞkÏÞkLkku yËT¼wík níkk Ãkhtíkw íku{Lkk Ãkøk s{eLk Ãkh hk¾ðk 

{kxu íku{Lku MkuhuLkk ÔÞkÏÞkLkku{kt yËT¼wík níkk. Ãkhtíkw íku{Lkk Ãkøk s{eLk Ãkh hk¾ðk {kxu íku{Lku MkuhuLkk ÔÞkÏÞkLkku{kt sðkLke 

sYh níke. IHES ¾kíku yk Mk{Þøkk¤k Ëhr{ÞkLk, zur÷øLku zurðz {{Vkuzo MkkÚku ð¤ktfku {kxu {kuzâw÷e søÞkykuLkk Lkðk 

ðýoLk Ãkh Ãký MknÞkuøk fÞkuo. yk fkÞoLkku WÃkÞkuøk ®MxÙøk rÚkÞheÚke WËT¼ðíkk ÃkAeLkk rðfkMk{kt ¾qçk ÚkÞku Au.  

íku{Lke fkhrfËeoLkku rLkýkoÞf rðsÞ 1974{kt ykÔÞku, ßÞkhu íku{ýu ðuE÷ yLkw{kLkkuLkwt AuÕ÷wt yLku MkkiÚke {w~fu÷ yLkw{kLk 
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Mkkrçkík fÞwO. yk yLkw{kLkku ËkÞfkyku MkwÄe yuf rðþk¤ Ãkzfkh íkhefu W¼k hÌkkt níkkt, su ykfkhkuLke ¼qr{ríkLku MktÏÞkykuLkk 

ytføkrýík MkkÚku òuzíkkt níkkt. økrýík søkík{kt zur÷øLkuLkk ÃkwhkðkLke yuf {kMxhÃkeMk íkhefu «þtMkk fhðk{kt ykðe níke. 

yuf økrýíkþk†eyu «þtMkk fhíkkt fÌkwt : The reading of it is like walking through a perfectly built 

cathedral - evey part in harmony, evey step supported by a deep inner logic. 

íku{Lkk LkkUÄÃkkºk økkrýríkf ÞkuøkËkLkLku ÍzÃkÚke {kLÞíkk ykÃkðk{kt ykðe. 1974 {kt íku{Lku çkuÂÕsÞ{ hkuÞ÷ yufìzu{e 

ykuV MkkÞLMk îkhk ykÃkðk{kt ykðu÷ Francois Derutyts Prize yLku £uL[ yufuz{e ykuV MkkÞLMk îkhk ykÃkðk{kt 

ykðu÷ Henri Poincare Medal {éÞku. íku{Lku 1975 {kt çkuÂÕsÞLk LkuþLk÷ MkkÞLMk VkWLzuþLk íkhVÚke A De 

Leeuw-Damry-Bourlart Prize {éÞwt.  

økkrýríkf rðïyu yk rMkrØLku 1978 {kt rVÕzTMk {uz÷ MkkÚku {kLÞíkk ykÃke su ÞwðkLk økrýíkþk†eyku {kxu MkðkuoåÞ 

MkL{kLk níkwt. Ãkhtíkw zur÷øLku ÷kûkrýf heíku Lk{ú, õÞkhuÞ ÏÞkríkyu íku{Lku rð[r÷ík Úkðk ËeÄk Lknª. yuf MkkÚkeËkh ÞkË fhu 

Au fu fuðe heíku, ßÞkhu «þtMkkLke ÷ktçke Mkqr[ MkkÚku yuf fkuLVhLMk{kt íku{Lku hsq fhðk{kt ykÔÞk íÞkhu, zur÷øLku þh{kELku 

ÂM{ík fÞwO yLku íku{Lku yxfkðíkkt fÌkwt : “Please, less about me, more about the mathematics.”  

9 MkÃxuBçkh 1980 Lkk hkus zur÷øLkuyu yu÷uLkk Ô÷krË{ehkuðLkk yu÷uõMkeðk MkkÚku ÷øLk fÞko, su{Lku íkuyku hrþÞkLke 

íku{Lke yuf {w÷kfkík Ëhr{ÞkLk {éÞk níkk. íku{Lku çku çkk¤fku Au, Lkíkkr÷Þk yLku yu÷uÂõMkMk. 

zur÷øLku 1984 MkwÄe RÂLMxxâqx zuMk nkuxTMk yuxâwzMk MkkÞÂLxrVõMk{kt hÌkk. ÃkAe íkuyku ÞwLkkExuz MxuxTMk{kt r«LMkxLk 

¾kíku RÂLMxxâqx Vkuh yuzðkLMz Mxze økÞk, ßÞkt íku{Lku «kuVuMkh íkhefu rLkÞwõík fhðk{kt ykÔÞk. íku{ýu IHES Akuzâwt Lknª. 

fkhý fu íkuyku íÞkt Lkk¾wþ níkk. íkuLkkÚke rðÃkrhík Ãkhtíkw íku{Lku ÷køÞwt fu yuf s MktMÚkk{kt ÃkkuíkkLke yk¾e fkhrfËeo rðíkkððe 

Mkkhe LkÚke yLku íku{Lku MÚk¤ktíkhÚke ½ýwt VkÞËku Úkþu. IHES {kt íkuyku Ëh ð»kuo yuf y÷øk rð»kÞ Ãkh Mkur{Lkkh ykÃkíkk níkk 

yLku r«LMkxLk sELku íku{Lku nðu yk fhðkLke sYh Lk ÷køke.  

zur÷øLkuyu çkeS ½ýe {n¥ðÃkqýo Mk{MÞkyku Ãkh fk{ fÞwO Au. çkesøkrýíkeÞ ¼qr{rík WÃkhktík íku{ýu su ûkuºkku Ãkh fk{ 

fÞwO Au íku{kt rnÕçkxoLkku 21 st problem, nkus rMkØktík, {kuzâw÷eLkku rMkØktík, {kuzâw÷h MðYÃkku, øku÷kuEMk hsqykíkku, yu÷-

©uýe yLku ÷Uøk÷uLzMk yLkw{kLk íkÚkk çkesøkrýíkeÞ sqÚkkuLkwt «ríkrLkrÄíð Mkk{u÷ Au.  

rVÕzMk {uz÷ WÃkhktík, zur÷øLku 1988 {kt hkuÞ÷ Mðerzþ yufìz{e ykuV MkkÞÂLMkMkLkku çkesøkrýíkeÞ ¼qr{rík{kt íku{Lkk 

{q¤¼qík MktþkuÄLk {kxu ¢kVkuzo ÃkwhMfkh yuLkkÞík fhðk{kt ykÔÞku níkku.  

zur÷øLkuLku íku{Lkk Wíf]ü ÞkuøkËkLk {kxu yLÞ ½ýk MkL{kLkku yuLkkÞík fhðk{kt ykÔÞkt Au. WËknhý íkhefu íku{Lku sqLk 

1974 {kt hkuÞ÷ çkuÂÕsÞ{ yufuz{e ykuV MkkÞLMk îkhk £kLfkuEMk zuÁÞxTMk ÃkwhMfkh, rzMkuBçkh 1974{kt ÃkurhMk yufuz{e 

ykuV MkkÞLMk îkhk nuLkhe ÃkkuELkfuhu [tÿf yLku 1975{kt VkuLz LkuþLk÷ zu÷k huMku[uo MkkÞÂLxrVf îkhk zkuõxh yu ze ÷eW-

zu{he-çkku÷koxo ÃkwhMfkh yuLkkÞík fhðk{kt ykÔÞku níkku. íku{Lku 1989 {kt çkúMkuÕMkLke ^÷ur{þ ÞwrLkðŠMkxe yLku 1995 {kt 

Rfku÷ Lkku{uo÷ MkwrÃkrhÞh íkhVÚke zkìõxhuxLke {kLkË ÃkËðe «kÃík ÚkE Au. íku{Lku 1978{kt ÃkurhMk yufìzu{e ykuV MkkÞLMk yLku 

íku s ð»kuo y{urhfLk yufìz{e ykuV ykxTMko yuLz MkkÞLMk îkhk MkÇÞ íkhefu [qtxðk{kt ykÔÞk níkk.  

2004 {kt zur÷øLku ÷tzLk {uÚku{urxf÷ MkkuMkkÞxeLkk {kLkË MkÇÞ íkhefu [qtxkÞk níkk. íku s ð»kuo zur÷øLkuLku ELxhLkuþLk÷ 

çkkÕÍkLk VkWLzuþLk îkhk økrýík{kt 2004 Lkku çkkÕÍkLk ÃkwhMfkh {éÞku. çkkÕÍkLk «kEÍ fr{xeLkk MkÇÞ íkhefu suõMk xexTMku 
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7 MkÃxuBçkh 2004Lkk hkus r{÷kLk{kt ELkk{ ònuh fÞwO. íku{ýu zur÷øLkuLkk fkÞoLkwt ðýoLk fÞwO. ÃkAe Lke[uLke rxÃÃkýeyku fheLku 

Mk{kÃík fÞwO :  

“A remarkable feature of Pierre Deligne’s thinking is that when confronted with a new 

problem or a new theory, he understands and so to speak, makes his own its basic principles at 

a tremendous speed, and is immediately able to discuss the problem or use the theory as a 

completely familiar object. Thus he readily adopts the language of the people he is talking to 

when engaged in discussions. This flexibility is one of the reasons for the universality of his 

mathematical work. 

Alone or in collaboration Pierre Deligne has written about a hundred papers, most of them 

of sizeable legnth. Because of the conciseness of his style and of his habit of never writing the 

same thing twice (in fact, quite a few of his best ideas have never been written) the volume of 

his publications is a true measure of the richness of his scientific production.” 

çkkÕÍkLk ÃkwhMfkhLkk rðsuíkk íkhefu zur÷øLkuLku 1 r{r÷ÞLk ÂMðMk £Uf (÷øk¼øk US$800,000) {éÞk, su{ktÚke yzÄk 

íku{Lkk ûkuºkLkk Þwðk MktþkuÄfkuLku Mktzkuðíkk MktþkuÄLk «kusuõxMk{kt sþu. ELkk{ Mk{khkun 18 LkðuBçkh 2004Lkk hkus hku{Lkk 

yufìzur{Þk zu Er÷LMkuE{kt ÞkuòÞku níkku.  

rÃkÞh zur÷øLkuLkk yufMkX{kt sL{rËðMk rLkr{¥ku 17-20 ykuõxkuçkh 2005Lkk hkus EÂLMxxâqx Vkuh yuzðkLMz Mxze 

¾kíku yuf Ãkrh»kË ÞkuòE níke. {u 2007{kt íkuyku LkuþLk÷ yufìzu{e ykuV MkkÞLMkLkk økrýík rð¼køkLkk yktíkhhk»xÙeÞ MkÇÞ 

íkhefu [qtxkÞk níkk.  

Vuçkúwykhe 2008{kt zur÷øLkuLku ðwÕV ÃkwhMfkh {éÞku níkku. su yk «Mktøku rVr÷Ãk røkúrVÚMk y™u zurðz {{VkuzoLku Ãký 

ykÃkðk{kt ykÔÞku níkku. «þÂMíkÃkºk{kt sýkðkÞwt Au fu yk ÃkwhMfkh zur÷øLkuLku ykÃkðk{kt ykðu Au - for his work on 

Mixed Hodge theory, the weil conjectures, the Riemann-Hilbert correspondence and for his 

conributions to arithmetic.  

ÃkkA¤Úke 2008{kt íkuyku r«LMkxLk ÂMÚkík RÂLMxxâqx Vkuh yuzðkLMz Mxze{kt yu{urhxMk çkLÞk. Vuçkúwykhe 2009 {kt 

íkuyku hkuÞ÷ Mðerzþ yufìzu{e ykuV MkkÞLMkLkk rðËuþe MkÇÞ íkhefu [qtxkÞk yLku íku ð»koLkk yur«÷{kt y{urhfLk rV÷kuMkkurVf÷ 

MkkuMkkÞxeLkk MkÇÞ íkhefu [qtxkÞk. fËk[ íku{Lku {¤u÷ MkkiÚke {kuxwt MkL{kLk {u 2013{kt ykçku÷ ÃkwhMfkh níkwt. ÃkwhMfkhLke 

yrÄf]ík website {wsçk : Pierre Deligne was awarded the award for seminal contributions to 

algebraic geometry and for their transformative impact on number theory, representation 

theory, and related fields... Deligne’s powerful concepts, ideas, results and methods continue 

to influence the development of algebraic geometry, as well as mathematics as a whole. 

WÃkh WÕ÷ur¾ík Lk nkuÞ íkuðk yLÞ MkL{kLkku{kt þk{u÷ Au, Elected Membre Associe Etranger, Academic 

des Sciences, Paris (1978); Doctor honoris causa of the Vrije Universitieit Brussel (1989); 

elected Membre Associe, Academic Royale de Belgique (1994); Doctor honoris causa of Ecole 

Normale Superieure (1995); elected foreign member, Accademia nazionale dei Lincei (2003); 

ennobled by Albert II, King of the Belgians (2006) yk AuÕ÷k WÕ÷ur¾ík MkL{kLkÚke íku{Lku rðfkuBxu zur÷øLku 

çkLkkÔÞk yLku íku{ýu íku{Lkku fkux ykuV ykBMko rzÍkELk fÞkuo su Lke[uLkk LkMkohe hkE{Úke «urhík níkku.  



 
Mkwøkrýík{T ytf 319– E Copy-14  [ 28 ] ykìõxkuçkh-2025 

 

Mkwøkrýík{T ÃkuLk-zÙkRð, Mk¤tøk ytf 1 Úke 300 
 

Mkwøkrýík{TLkk 1 Úke 300 Mk¤tøk ytfkuLku Mk{kðíke ÃkuLk-zÙkEð {u¤ððk {kxu 

Lke[u ykÃku÷k çkUf yufkWLx{kt Yk.650/- ¼he, çkUfLke Receipt MkkÚku ykÃkLkwt 

Lkk{, Ãkqhwt MkhLkk{wt, {kuçkkE÷ Lktçkh MkkÚku «k. Mk[eLk økßshLku Whatsapp Úke 

{kuf÷e ykÃkðwt. WÃkhLke rðøkíkku {¤íkkt Mkíðhu ykÃkLku ÃkuLk-zÙkEð fwrhÞhÚke {kuf÷e 

ykÃkðk{kt ykðþu.   

 

Bank Account Detail   «k. Mk[eLk økßsh 

Name  : Gujarat Ganit Mandal  (M) +91 99253 62754 

Bank  :  Bank of Baroda  Email : gjr.sachin@gmail.com 

   University Campus Branch 

Account No  :  034201 0001 9975 

IFSC No.  :  BARBOUNIAHM 
 

 

Quand trois poules vont aux champs,  

La premiere va devant, 

La deuxieme suit la premiere,  

La troisieme est la derniere 

Quand trois poules vont aux chmps,  

La premiere va devant 

ykLkku yLkwðkË yk heíku ÚkkÞ Au : 

As three hens head for the fields,  

The first one leads,  

The second follows the first. 

The thrid one is last. 

As three hens head for the fields,  

The first one leads. 

2007 {kt çkuÂÕsÞLk ÃkkuMx ykurVMku íku{Lkk {kLk{kt yuf xÃkk÷ rxrfx çknkh Ãkkze níke. ykuõxkuçkh 2016{kt íkuyku 

hrþÞLk yufuz{e ykuV MkkÞLMkLkk rðËuþe MkÇÞ íkhefu [qtxkÞk níkk.  

yksu zur÷øLkuLkwt Lkk{ «{uÞ yLku íkfLkefku MkkÚku òuzkÞu÷wt Au, su økrýíkþk†eykuLke ÃkuZeyku nðu «{ký¼qík íkhefu þe¾u 

Au. Ãkhtíkw «{uÞ yLku ÃkwhMfkhkuÚke ykøk¤, íku{Lke Þkºkk Lk{úíkk Äehs yLku þkuÄLke MkwtËhíkkLke ðkíkko Au. íku ykÃkýLku ÞkË 

yÃkkðu Au fu rð[kh{kt ¢ktrík {kuxk yðksu ÚkðkLke sYh LkÚke fux÷efðkh íku yuðk ÷kufku îkhk Mkt[kr÷ík ÚkkÞ Au suyku Võík 

ðÄw MÃkü heíku swyu Au.  

 

     
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Äkuhý 9Lkk «Úk{ «fhý ‘MktÏÞk ÃkØrík’ {kt- çku Mkt{uÞ MktÏÞk ðå[u y{wf Mkt{uÞ MktÏÞk {u¤ðku – yuðku «§ Au, su{ fu 

3 yLku 4 ðå[u 5 Mkt{uÞ MktÏÞkyku {u¤ðku. ynª ykÃkýu çku Mkt{uÞ MktÏÞkyku a yLku b (a < b) ðå[u yLÞ Mkt{uÞ MktÏÞkyku 

{u¤ðeþwt. 

(1) a yLku b, a < b ðå[uLke Mkt{uÞ MktÏÞk 
𝑎+𝑏

2
  Au. 

 a < b ykÃku÷ Au. yMk{íkkLke çkÒku çkkswyu a W{uhíkkt, 2a < a + b yLku a < b {kt çkÒku çkkswyu b W{uhíkkt,  

a + b < 2b  a < 
𝑎+𝑏

2
 < b 

 WËknhý : 3 yLku 4 ðå[uLke Mkt{uÞ MktÏÞk 
3+4

2
=

7

2
 Au. (3 < 

7

2
 < 4) 

nðu 3 yLku 
7

2
 ðå[uLke Mkt{uÞ MktÏÞk 

(3+
7

2
 )

2
=

13

4
  Úkþu.     3 < 

13

4
 < 

7

2
   

yLku 
7

2
 yLku 4 ðå[uLke Mkt{uÞ MktÏÞk 

7

2
+4

2
=

15

4
 Úkþu. yk{ 3 yLku 4 ðå[uLke ºký Mkt{uÞ MktÏÞk 

13

4
, 

7

2
,

15

4
 Úkþu. 

3 < 
13

4
 < 

7

2
  < 

15

4
 < 4 

íku s «{kýu 3 yLku 
13

4
 ðå[uLke Mkt{uÞ MktÏÞk  

25

8
  Úkþu. 

13

4
 yLku 

7

2
 ðå[uLke Mkt{uÞ MktÏÞk  

27

8
,  

7

2
 yLku 

15

4
 ðå[uLke Mkt{uÞ MktÏÞk  

29

8
 

15

4
 yLku 4 ðå[uLke Mkt{uÞ MktÏÞk  

31

8
 þkuÄe þfkÞ. 

yk{ 3 < 
25

8
 < 

13

4
  < 

27

8
 < 

7

2
 < 

29

8
 < 

15

4
  < 

31

8
 < 4  ............................... (1) 

yk{, 3 yLku 4 ðå[u 7 Mkt{uÞ MktÏÞkyku {¤e. 

WÃkhLke yMk{íkkLkkt çkÄkt s ÃkËkuLku AuË{kt 8 ykðu íku heíku Mk{åAuËe çkLkkðeyu íkku yMk{íkk Lke[u «{kýu ÷¾e þfkÞ. 

(3 =
24

8
) < 

25

8
 < 

26

8
  < 

27

8
 < 

28

8
 < 

29

8
 < 

30

8
  < 

31

8
 < (

32

8
= 4) 

ÃkkXâÃkwMíkf{kt ykÃku÷e heík {wsçk a yLku b ðå[u Ãkkt[ yMkt{uÞ MktÏÞk {u¤ððk {kxu Ëhuf MktÏÞkLkku AuË (5+1=6) {¤u 

íkuðe Mkt{uÞ MktÏÞkyku {u¤ðeyu. 

3 < 4 
18

6
 < 

24

6
   (3 =

18

6
) < 

19

6
 < 

20

6
  < 

21

6
 < 

22

6
 < 

23

6
 < (

24

6
= 4)  

 

yk{, 3 yLku 4 ðå[u Ãkkt[ MktÏÞkyku, 
19

6
, 

20

6
, 

21

6
, 

22

6
, 

23

6
  {¤e økR. 

ynª a yLku b (a < b) ðå[u n Mkt{uÞ MktÏÞkyku {u¤ððe nkuÞ íkku 𝑎 =
(𝑛+1)𝑎

𝑛+1
=

𝑝

𝑛+1
 ÷Eyu yLku  

 𝑏 =
(𝑛+1)𝑏

𝑛+1
=

𝑞

𝑛+1
 ÷Eyu,ßÞkt p = (n + 1) a yLku q = (n + 1) b. Ëu¾eíke heíku s 

𝑝

𝑛+1
 < 

𝑞

𝑛+1
 

íkuÚke 
𝑝+1

𝑛+1
,

𝑝+2

𝑛+1
 ,

𝑝+3

𝑛+1
 , … ,

𝑞−1

𝑛+1
, yu{ n MktÏÞkyku {¤þu su a yLku b Lke ðå[u Au. (ykðwt fu{? AuÕ÷u ykÃku÷e 

LkkUÄ ðkt[ku)  

yuf çkeS ðkík, 

 

Mkt{uÞ MktÏÞkyku 

fÕÃkuþ ze. y¾kýe 

 (M) 9879053369 

Email : kdakhani44@gmail.com 
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“3 yLku 4 ðå[u Lkð Mkt{uÞ MktÏÞkku {u¤ðku” - yuðku «§ nkuÞ yLku fkuE 3.1, 3.2, 3.3, 3.4, 3.5, 3.6, 3.7, 3.8, 3.9 

- sðkçk ÷¾u íkku Ãký íku Mkk[ku sðkçk s Au. fkhý fu Mkktík Ëþktþ yÃkqýkOfku yLku yLktík ÃkwLkhkðíkeo Ëþktþ yÃkqýkOfku Ãký 

Mkt{uÞ s Au, su{ fu 3.1 = 
31

10
 , 3.2 = 

16

5
 , ðøkuhu.... 

fkuE çku yÃkqýkOf MktÏÞk ðå[u yuf Mkt{uÞ MktÏÞk {u¤ððk {kxu yuf yMk{íkk Au, su ©e Ãke.fu. ÔÞkMk Mkknuçku økwshkík 

økrýík {tz¤Lkk y{hu÷e yrÄðuþLk{kt Mk{òðe níke. 

òu 
𝑎

𝑏
 < 

𝑐

𝑑
 íkku 

𝑎

𝑏
 <  

𝑎+𝑐

𝑏+𝑑
 < 

𝑐

𝑑
  (a, b, c, d,  N) 

Mkkrçkíke Mkh¤ yLku hrMkf Au, rðãkÚkeoykuLku øk{u íkuðe Au íku ynª xqtf{kt hsq fÁt Awt. 

𝑎

𝑏
 < 

𝑐

𝑑
  a d < bc     ......................................... (1)  

(1) {kt çkÒku çkkswyu ab W{uhíkkt, ad + ab < bc + ab 

 a (b+d) < (a+c) b 

 
𝑎

𝑏
 < 

𝑎+𝑐

𝑏+𝑑
    ......................................... (2) 

(1) {kt çkÒku çkkswyu cd W{uhíkkt, ad + cd < bc + cd 

 d (a+c) < (b+d) c  

  
𝑎+𝑐

𝑏+𝑑
 < 

𝑐

𝑑
    ......................................... (3) 

(2) yLku (3) ÃkhÚke 
𝑎

𝑏
 < 

𝑎+𝑐

𝑏+𝑑
 < 

𝑐

𝑑
 

WÃkhkuõík yMk{íkkLkku WÃkÞkuøk fhe çku yÃkqýkOfku 
3

2
 yLku 

5

3
 ðå[u Ãkkt[ Mkt{uÞ MktÏÞkyku {u¤ðeyu. Ëu¾eíke heíku s 

3

2
 < 

5

3
 

Au. 

3

2
 < 

5

3
  

3

2
  < (

3+5

2+3
=  

8

5
) < 

5

3
  ;  

3

2
 < 

8

5
  

3

2
  < (

3+8

2+5
=  

11

7
) < 

8

5
 

8

5
 < 

5

3
  

8

5
  < (

8+5

5+3
=  

13

8
) < 

5

3
  ;   

3

2
 < 

11

7
  

3

2
  < (

3+11

2+7
=  

14

9
) < 

11

7
 

11

7
 < 

8

5
  

11

7
  < (

11+8

7+5
=  

19

12
) < 

8

5
 

 

yk{, 
3

2
 yLku 

5

3
 ðå[u Ãkkt[ Mkt{uÞ MktÏÞkyku : 

14

9
, 

11

7
, 

19

12
, 

8

5
, 

13

8
 {u¤ðe þfkÞ. 

 

❖ Ãke.fu. ÔÞkMkLke LkkUÄ : 

 

1. ykÃku÷e çku r¼Òk ðkMíkrðf MktÏÞkyku a yLku b ðå[u n r¼Òk ðkMíkrðf MktÏÞkyku þkuÄðk {kxuLke rðrÄ (heík) ynª 

[[oðk{kt ykðe Au. íku rðrÄ ÃkkA¤Lkwt økrýík yºku hsw fheyu Aeyu. 

ynª ykÃku÷wt økrýík yksÚke ÃktËhuf ð»ko Ãknu÷ktLkk ËMk{kt ÄkuhýLkkt ÃkkXâÃkwMíkf{k níkwt. yksu yk heík þe¾ððk{kt 

ykðu Au fu Lknª íku y{Lku ¾çkh LkÚke. y{khe ÃkkMku nk÷Lkwt ÃkkXâÃkwMíkf LkÚke. 

Ãknu÷kt yuf çku Mkh¤ nfefíkku Mkkrçkíke rðLkk Mðefkheyu. 

(i) Mk{ktíkh ©uýe ðÄíke ©uýe Au yÚkðk ½xíke ©uýe Au. òu Mk{ktíkh ©uýeLkku Mkk{kLÞ íkVkðík d > 0 íkku Mk{ktíkh ©uýe 

ðÄíke ©uýe Au yLku òu d < 0 íkku Mk{ktíkh ©uýe ½xíke ©uýe Au. 

(ii) Mk{ktíkh ©uýeLkwt Ãknu÷wt ÃkË A yLku Mkk{kLÞ íkVkðík d nkuÞ íkku íkuLkwt ‘n’ {wt ÃkË A + (n−1)d ÚkkÞ.   
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(iii) a yLku b (a < b) ykÃku÷e ðkMíkrðf MktÏÞkyku nkuÞ yLku a, x1, x2, x3, .... xn, b Mk{ktíkh ©uýe nkuÞ íkku x1, x2, x3, 

.... xn Lku a yLku b ðå[uLkk ‘n’ Mk{ktíkh {æÞfku fnuðkÞ, su{ fu 3 yLku 23 ðå[u [kh MktÏÞkyku 7, 11, 15, 19 

{qfeyku íkku 3, 7, 11, 15, 19, 23 Mk{kíkth ©uýe h[u Au, suLkwt «Úk{ ÃkË A=3 yLku Mkk{kLÞ íkVkðík d=4 Au. ynª 

3 yLku 23 ðå[uLke [kh MktÏÞkyku 7, 11, 15, 19 yu 3 yLku 23 ðå[uLkk [kh Mk{ktíkh {æÞfku Au. 

Ëu¾eíke heíku s a, x1, x2, x3, .... xn, b Mk{ktíkh ©uýe nkuÞ íkku a < xi < b, i=1,2,3, ..., n. nðu ykÃkýu 𝑥𝑖̇ þkuÄðkLkwt 

Mkqºk {u¤ðeyu. 

a, x1, x2, x3, .... xn, b Mk{ktíkh ©uýe{kt Au, a ©uýeLkwt «Úk{ ÃkË Au yLku b yu n+2 {wt ÃkË Au. Äkhku fu Mk{ktíkh ©uýeLkku 

Mkk{kLÞ íkVkðík d Au. 

 b= Tn+2 = A + (n+2−1) d, ßÞkt A = T1 = a  b= a + (n+1) d 

a < b nkuðkÚke d > 0 Au. WÃkhkuõík Mkqºk{ktÚke ykÃkýLku d= 
𝑏−𝑎

𝑛+1
 {¤þu. 

©uýeLkwt «Úk{ ÃkË T1 = a yLku a, b ykÃku÷e MktÏÞkyku Au. íkuÚke ©uýeLkkt a ÃkAeLkkt çkÄkt s ÃkËku ykÃkýLku {¤e sþu. 

x1 =  T2 = a + d    = a + 
𝑏−𝑎

𝑛+1
=  

𝑎𝑛+𝑏

𝑛+1
 

 

x2 =  T3 = a + 2d  = a + 
2𝑏−2𝑎

𝑛+1
=  

𝑎𝑛+2𝑏−𝑎

𝑛+1
=  

𝑎(𝑛−1)+2𝑏

𝑛+1
 

 

x3 =  T4 = a + 3d  = a + 
3𝑏−3𝑎

𝑛+1
=  

𝑎𝑛+3𝑏−2𝑎

𝑛+1
= =  

𝑎(𝑛−2)+3𝑏

𝑛+1
 

 

sqyku fu Tn+2 = a + (n+1) d = a + 
(𝑛+1)(𝑏−𝑎)

𝑛+1
=  a + b − a = b. 

(Ãký Tn+2 yu a yLku b ðå[uLkk ‘n’ Mk{ktíkh {æÞfku ÃkifeLkku yuf LkÚke íku Mk{òÞ íkuðe ðkík Au) 

nðu yk ÷u¾Lkk WËknhý{kt ykÃku÷ 3 yLku 4 ðå[uLke Ãkkt[ MktÏÞkyku WÃkhkuõík heíku {u¤ðeyu. 

a =3, b = 4 yLku n = 5 íkuÚke d = 
𝑏−𝑎

𝑛+1
=  

4−3

6
=  

1

6
 

íkuÚke {køku÷e Ãkkt[ MktÏÞkyku 3 + 
1

6
 , 3 + 

2

6
 , 3 + 

3

6
 , 3 + 

4

6
 yLku 3 + 

5

6
 yux÷u fu 

19

6
, 

10

3
, 

7

2
, 

11

3
, 

23

6
 .... {¤þu. 

WÃkhkuõík ‘n’ MktÏÞkyku x1, x2, x3, .... xn þkuÄðkLkwt Mkqºk  

xi = Ti+1 = a + id = a + 
𝑖 (𝑏−𝑎)

𝑛+1
, 1 < i < n, n  N. 

  = 
𝑎(𝑛+1)+𝑖 (𝑏−𝑎)

𝑏−𝑎
   

¼kE ©e y¾kýeLkk ÷u¾{kt b yLku a Lkku ÄLk íkVkðík 1 Au. íkuÚke a (=3) {kt 
1

𝑛+1
=

1

6
 W{uhíkkt ykÃkýLku Ãkkt[ 

MktÏÞkyku 3 + 
𝑖

𝑛+1
= 3 + 

𝑖

6
 , i = 1, 2, 3, 4, 5 Mknu÷kEÚke {¤e òÞ Au. Ãký b – a > 1 nkuÞ íkku Ãký WÃkhkuõík heík 

yÃkLkkðe þfkÞ. yuf WËknhý òíku økýku. WËknhý : 2 yLku 8 ðå[u Lkð ðkMíkrðf MktÏÞkyku þkuÄku. 

 (Mkq[Lk : ynª =  
𝑏−𝑎

𝑛+1
=  

8−2

9+1
=  

6

10
=  

3

5
 )  

2. ynª a < b ykÃku÷kt nkuÞ yLku a < b nkuÞ íkku a < 
𝑎+𝑏

2
 < b WÃkhktík a, b, c, d > 0 yLku 

𝑎

𝑏
<  

𝑐

𝑑
 nkuÞ  

íkku 
𝑎

𝑏
<  

𝑎+𝑐

𝑏+𝑑
 <  

𝑐

𝑑
 . yk Mkqºkku {kxu a, b, c, d ðøkuhu ÃkýkOf MktÏÞkyku nkuÞ (yux÷u fu 

𝑎

𝑏
, 

𝑐

𝑑
 Mkt{uÞ MktÏÞkyku nkuÞ) íkuðwt 

sYhe LkÚke. a, b, c, d  R+
 {kxu WÃkhkuõík Mkqºkku Mkk[kt  s Au. b=d=1 ÷Ryu íkku 𝑎 <

𝑎+𝑏

2
< 𝑏 {¤u. 

𝑎+𝑏

2
 Ãký a yLku 

b ðå[uLkku ‘yuf’ Mk{ktíkh {æÞf Au.    
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ykÃkýu òýeyu Aeyu fu ðíkwo¤Lkk Ãkrh½ ÃkhLkkt çku ®çkËwyku Ãkrh½Lku çku ¼køk{kt ðnU[u Au. òu yk ®çkËwyku ðíkwo¤Lkkt 

ÔÞkMkktík rçktËwyku Lk nkuÞ íkku íku{LkkÚke h[kíkk Ãkrh½Lkk ¼køkku Ãkife LkkLkk ¼køkLku ykÃkýu ðíkwo¤Lke ÷½w[kÃk yLku {kuxk¼køkLku 

ykÃkýu økwhw[kÃk fneyu Aeyu. nðu ÃkhMÃkh ¢{þ: çknkhÚke MÃkþoíkk 2n MktÏÞkLkk yufYÃk ðíkwo¤kuÚke h[kíke yuf çktÄ 

nkh{k¤k (fu Mkktf¤)Lkku rð[kh fhku. yk nkh{k¤kLkku Ëhuf {ýfku (ynª ðíkwo¤)yu íkuLke MkkÚku òuzkÞu÷k çku {ýfkyku 

(ðíkwo¤ku)Lku çknkhÚke MÃkþuo Au. yk ðíkwo¤kuLkkt MÃkþo®çkËwykuÚke «íÞuf ðíkwo¤ Ãkh yuf ÷½w[kÃk yLku yuf økwhw[kÃkLke h[Lkk 

Úkþu. 

nðu {k¤kLkk yuf ðíkwo¤Lke ÷½w[kÃkLku íkuLke yuf çkkswLkk ðíkwo¤Lke økwhw[kÃk MkkÚku 

òuzku, íku økwhw[kÃkLku íku s rËþk{kt ykðíkk ¢r{f ðíkwo¤Lke ÷½w[kÃk MkkÚku òuzku, 

ðíkwo¤kfkh {k¤k{kt ðíkwo¤kuLke MktÏÞk, 2n, Þwø{ nkuðkÚke WÃkh ðýoðu÷e heíku 

yuf s rËþk{kt ykøk¤ ðÄíkkt, ÷½w[kÃk-økwhw[kÃk, ÷½w[kÃk - økwhw[kÃk... 

òuzíkkt ytíku ßÞktÚke þYykík fhe níke íku ®çkËwyu ÃknkU[e þfkÞ. WÃkhkuõík 

[kÃkku ðzu yuf çktÄ ð¢ h[kþu. yk ð¢Lku ykÃkýu [kÃk ð¢ fneþwt. [kÃkð¢Lkwt 

ytøkúuS Lkk{ Arclet Au. nðu ÃkAeLkk ÷¾ký{kt ykÃkýu [kÃkð¢Lku ‘ykfo÷ux’ 

Lkk{Úke s yku¤¾eþwt. yk{ íkku rzõþLkhe yLkwMkkh Arclet þçËLkku økwshkíke 

yÚko ‘ykfkþøktøkkLkku yuf ¼køk’ yuðku ÚkkÞ Au.  

ykf]rík 1(a) yLku 1(b) {kt ykðe çku ykfo÷uxMkLkkt r[ºkku ykðu÷kt Au. 

 

ykf]rík-1(a) 3-Node Arclet   ykf]rík-1(b) 4-Node Arclet 

ykf]rík 1(a) {kt A (2n = 6) ðíkwo¤ku Au. çkÄkt s ðíkwo¤kuLke rºkßÞk yufMkh¾e, r, Au. Ëhuf ðíkwo¤ íkuLke ykswçkkswLkkt 

çku ðíkwo¤kuLku çknkhÚke MÃkþuo Au. ºký ðíkwo¤kuLke økwhw[kÃk yLku ºký ðíkwo¤kuLke ÷½w[kÃkÚke yuf çktÄ ð¢ h[kÞ Au.  

 

[kÃk ð¢ku : Arclets 

 

h{uþ fu. {k÷rLkÞk  

y{hu÷e.  (M) 9727796834 
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ykf]rík 1(b) {kt ykX (2n = 8) ðíkwo¤kuLke nkh{k¤k Au. yk ðíkwo¤kuLke rºkßÞk Ãký yufMkh¾e, r, Au. yk ykf]rík{kt 

Ãký [kh ðíkwo¤kuLke økwhw[kÃk yLku çkkfeLkk [khLke ÷½w[kÃkÚke yuf çktÄ ð¢ h[kÞ Au.  

çktLku ykf]ríkyku{kt Ëhuf økwhw[kÃk ðzu h[kíkk, ykf]ríkLkk ð¤ktfLku Lkkuz (Node) fnuðk{kt ykðu Au. ykf]rík 1(a) {kt 

Ëþkoðu÷ ð¢ 3 Lkkuz ðk¤e ykfo÷ux Au. ykf]rík 1(b) {kt Ëþkoðu÷ ð¢ 4 Lkkuzðk¤e ykfo÷ux Au. ðíkwo¤Lke nkh{k¤k{kt 2n 

yufYÃk ðíkwo¤ku nkuÞ íkku n Lkkuz ðk¤e ykfo÷ux h[kÞ Au. ºký, [kh, Ãkkt[ yLku A Lkkuzðk¤e ykfo÷uxMk ËkuhðkLke heík Lke[u 

Ëþkoðe Au. ykfo÷ux yuf çktÄ ð¢ nkuðkÚke íkuLku yuf Ãkrhr{rík (÷tçkkE) Au, suLku ykÃkýu ykfo÷uxLkku Ãkrh½ fneþwt. ÞkË hnu 

fu 2n yufYÃk ðíkwo¤kuLke nkh{k¤kÚke h[kíkku n Lkkuz ykfo÷uxLkku ÃkrhÄ þkuÄðk {kxu ðíkwo¤kuLke økwhw[kÃk yLku ÷½w[kÃkLke 

÷tçkkELkku Mkhðk¤ku fhðku Ãkzu. Ëhuf ykfo÷ux{kt ÷½w[kÃk yLku økwhw[kÃkLke MktÏÞk Mk{kLk Au. ðíkwo¤kuLke [kÃk ðíkwo¤Lkk fuLÿ 

ÃkkMku o {kÃkLkku ¾qýku yktíkhu íkku íku [kÃkLke ÷tçkkE 
𝜋𝑑

360
∙ 𝜃 ÚkkÞ, ßÞkt d yu ðíkwo¤Lkku ÔÞkMk Au. ðíkwo¤Lke rºkßÞk r Lkk 

MðYÃk{kt [kÃkLke ÷tçkkE 
𝜋𝑟𝜃

180
 Úkþu. 

nðu ykÃkýu 3-Lkkuz ykfo÷uxLke h[Lkk fu{ fhðe íku òuEyu yLku ÃkAe yk ykfo÷uxLkku Ãkrh½ þkuÄeyu. 

 

ykf]rík-2(a)    ykf]rík-2(b) 

❖ 3-Lkkuz ykfo÷ux : 

yk ykfo÷ux Ëkuhðe Mkh¤ Au. ykf]rík-2(a) {kt Mkkík ðíkwo¤ku Au. O furLÿík ðíkwo¤Lku çknkhÚke MÃkþoíkk A ðíkwo¤ku Ëkuhu÷k 

Au. çkÄks ðíkwo¤ku yufYÃk Au. O furLÿík ðíkwo¤Lkk ºký ®çkËwyku s ykfo÷ux Ãkh Au. çkkfeLkk A ðíkwo¤ku yuf {k¤k h[u Au. 

yk {k¤kLkwt Ëhuf ðíkwo¤ {k¤kLkk çkeò çku ðíkwo¤kuLku MÃkþuo Au. yk A ðíkwo¤kuLkk fuLÿLku ¢r{f heíku òuzíkkt rLkÞr{ík »kxTfkuý 

h[kÞ Au. yk »kxTfkuýLke çkkswLke ÷tçkkE 2r Au. (r yu WÃkhkuõík ðíkwo¤kuLke rºkßÞk Au.) ykfo÷ux{kt ºký ðíkwo¤kuLke ÷½w[kÃk 

su íku ðíkwo¤Lkk fuLÿ ÃkkMku 120o ¾qýku h[u Au yLku økwhw[kÃk fuLÿ ÃkkMku ÷½w[kÃk fhíkkt çk{ýwt (240o) Ãkrh¼ú{ý fhu Au. íkuÚke 

yk ykfo÷uxLkku Ãkrh½ : 

= 3  ÷½w[kÃkLke ÷tçkkE + 3  økwhw[kÃkLke ÷tçkkE  

= 3  (÷½w[kÃkLke ÷tçkkE + økwhw[kÃkLke ÷tçkkE)= 3 (
𝜋𝑟120

180
+

𝜋𝑟240

180
) 

= 3  ðíkwo¤Lkku Ãkrh½ = 3d = 6 r, (d = ðíkwo¤Lkku ÔÞkMk, r = ðíkwo¤Lke rºkßÞk)  

yk{, 3-Lkkuz ykfo÷uxLkku Ãkrh½=6r ykf]rík 2(b){kt ÃkhMÃkh òuzkÞu÷ yuf ÷½w[kÃk yLku yuf økwhw[kÃk Ëþkoðu÷ Au.  
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❖ 4-Lkkuz ykfo÷ux :  

 

 

 

ykf]rík-3(a)     ykf]rík-3(b) 

 

4-Lkkuz ykfo÷uxLke h[Lkk Ãký Mkh¤ Au. ykf]rík Mk{sðe yLku Ëkuhðe Ãký Mkh¤ Au. ºký nkh yLku ºký Míkt¼ Ãkife 

«íÞuf{kt ºký, yu{ fw÷ Lkð yufYÃk ðíkwo¤ku Ëkuhu÷k Au. yk ðíkwo¤ku Ãkife fuLÿ{kt Ëkuhu÷wt ðíkwo¤ yu ykfo÷uxLkku ¼køk LkÚke. 

çkkfeLkkt ykX ðíkwo¤ku nkh{k¤k h[u Au. yk ðíkwo¤ku ÃkifeLkkt [khLke ÷½w[kÃk yLku çkkfeLkkt [khLke økwhw[kÃkÚke ykfo÷uxLke 

h[Lkk ÚkkÞ Au. Ëhuf ÷½w[kÃk yu su íku ðíkwo¤Lkk Ãkrh½Lkku [íkwÚkkOþ Au yLku Ëhuf økwhw[kÃk yu su íku ðíkwo¤Lkk Ãkrh½Lkku yÄo 

¼køk Au. ð¤e ÷½w[kÃk yLku økwhw[kÃkLke MktÏÞk yuf Mk{kLk ([kh) Au.  

íkuÚke 4 − Lkkuz ykfo÷uxLkku Ãkrh½ : 

= 4  ÷½w[kÃkLke ÷tçkkE + 4  økwhw[kÃkLke ÷tçkkE 

= 4  (
1

4
 ðíkwo¤Lkku Ãkrh½) + 4  (

1

2
 ðíkwo¤Lkku Ãkhe½) 

= 3  ðíkwo¤Lkku Ãkrh½  

= 3  d = 6  r  

ynku ykùÞo{T ! 3-Lkkuz yLku 4-Lkkuz ykfo÷uxLkkt Ãkrh½ Mk{kLk Au. Ãký {kºk ykx÷wt s ykùÞo LkÚke.  

ykøk¤ ðÄeyu. 

ynª Ãký yuf ÷½w[kÃk yLku íkuLke MkkÚku òuzkÞu÷ yuf økwhw[kÃk Ëþkoðíkku ykfkh ykf]rík 3(b) {kt ËkuÞkuo Au. nðu ¢{ 

ykðu Au 5-Lkkuz ykfo÷uxLkku. Ãký íku Ãknu÷kt ykÃkýu 6-Lkkuz ykfo÷uxLke [[ko fheyu fkhý fu yk ykfo÷uxLke h[Lkk 3-Lkkuz 

ykfo÷ux ÃkhÚke fhe þfkÞ Au.  
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6-Lkkuz ykfo÷ux : 

 

ykf]rík-4 

 

ykf]rík-4{kt fw÷ 13 yufYÃk ðíkwo¤ku Ëkuh÷kt Au. ykf]ríkLkk fuLÿ{kt su ðíkwo¤ Au. íkuLkwt fkuEÃký ®çkËw ykfo÷ux Ãkh LkÚke. 

yk fuLÿMÚk ðíkwo¤Lku çknkhÚke MÃkþoíkkt A ðíkwo¤ku ykÃkýu 3-Lkkuz ykfo÷ux{kt ËkuÞkO níkkt. nðu yk A ðíkwo¤ku Ãkife ÃkhMÃkh 

MÃkþoíkkt Ëhuf çku ðíkwo¤Lke ðå[u yuf ºkeswt yufYÃk ðíkwo¤ ËkuhðkLkwt Au su íku çku ðíkwo¤Lku çknkhÚke MÃkþuo.  Ëu¾eíke heíku s ykðkt 

A ðíkwo¤ku Ëkuhe þfkÞ Au su ykf]rík-4 {kt Ëkuhu÷kt Au. yk{ yk ykf]rík{kt furLÿÞ ðíkwo¤ rMkðkÞLkkt 12 ðíkwo¤ yuf nkh{k¤k 

h[u Au. yk nkh{k¤kLkwt fkuEÃký ðíkwo¤ nkh{k¤kLkkt ykswçkkswLkkt çku ðíkwo¤kuLku MÃkþuo Au. nðu furLÿÞ ðíkwo¤Lku MÃkþoíkkt A 

ðíkwo¤Lke økwhw[kÃkku yLku nkh{k¤kLkk çkkfeLkkt A ðíkwo¤ku su furLÿÞ ðíkwo¤Lku MÃkþoíkk LkÚke íku{Lke ÷½w[kÃkkuÚke h[kíkku ð¢ yu 

6-Lkkuz ykfo÷ux Au. Ëhuf økwhw[kÃk su íku ðíkwo¤Lkk fuLÿ ÃkkMku 120o {kÃkLkku ¾qýku çkLke h[u Au y™u Ëhuf ÷½w[kÃk su íku 

ðíkwo¤kuLkk fuLÿ ÃkkMku 60o {kÃkLkku ¾qýku h[u Au. çkÄkt s ðíkwo¤ku yufYÃk nkuðkLke 6 ÷½w[kÃkku yufYÃk Au yLku 6 økwhw[kÃkku 

Ãký yufYÃk Au. íkuÚke 6-Lkkuz ykfo÷uxLkku Ãkhe½. 

= 6 (÷½w[kÃkLke ÷tçkkE + økwhw[kÃkLke ÷tçkkE) 

= 6 [
𝜋𝑟

180
 × 60 + 

𝜋𝑟

180
 × 120 ] =  

6𝜋𝑟

180
 [60 + 120]   

= 6r = 3d = 3  ðíkwo¤Lkku Ãkrh½. 

yk{ 6 Lkkuz ykfo÷uxLkku Ãkhe½ Ãký yuf ðíkwo¤Lkk Ãkhe½Lkku ºký økýku Au. 

nðu ykÃkýu 5-Lkkuz ykfo÷ux fuðe heíku h[e þfkÞ íku òuEyu.  

❖ 5-Lkkuz ykfo÷ux : 

rLkÞr{ík Ãkt[fkuýLke h[Lkk ftÃkkMk yLku MkeÄe ÃkèeÚke fu{ fhðe ?  

Mkwøkrýík{TLkk sqLkk ytfku{kt yufÚke ðÄw ð¾ík yk h[Lkk rðþu ÷u¾ku ÷¾kÞu÷k Au. 

ykf]rík-5 {kt O furLÿík r rºkßÞk Ähkðíkwt ðíkwo¤ Ëkuhu÷ Au. (nðu ÃkAe ËkuhðkLkkt Au íku ík{k{ ðíkwo¤ku yk ðíkwo¤Lku 

yufYÃk ËkuhðkLkkt Au. yux÷u fu íku çkÄktLke rºkßÞk Ãký r Au.) WÃkhkuõík ðíkwo¤Lku çknkhÚke MÃkþoíkk r rºkßÞkðk¤k Ãkkt[ ðíkwo¤ku 

Ëkuhu÷k Au, suLkkt MÃkþo®çkËwyku O furLÿík ðíkwo¤{kt ytíkøkoík rLkÞr{ík Ãkt[fkuýLkkt rþhku®çkËwyku Au. yk ðíkwo¤kuLkkt fuLÿ 
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ykf]rík{kt çkíkkÔÞk íku ¢{{kt A, B, C, D, E Au. (Ëu¾eíke heíku s ABCDE rLkÞr{ík Ãkt[fkuý Au suLke ÃkrhrºkßÞk 

OA = 2r Au yLku  AOB Lkwt {kÃk 
360

5
= 72𝑜

 Au.  

MÃkü Au fu yk Ãkkt[ ðíkwo¤ku Ãkife fkuE Ãký çku ÃkhMÃkh MÃkþoíkk LkÚke. yk Ãkkt[ ðíkwo¤ku{ktÚke ¢r{f çku ðíkwo¤kuLke Ãkkt[ òuz 

{¤þu.  

yk{ktLke «íÞuf òuzLkk çku ðíkwo¤kuLku çknkhÚke MÃkþoíkwt 

(O furLÿík ðíkwo¤ rMkðkÞLkwt) yuf ðíkwo¤ h[e þfkÞ. fw÷ 

Ãkkt[ òuz Au íkuÚke ykðk Ãkkt[ ðíkwo¤ku h[kþu su ykf]rík{kt 

Ëkuhu÷kt Au. íku{Lkkt fuLÿku ykf]rík{kt çkíkkÔÞk {wsçk X, Y, 

Z, U, V ÷eÄkt Au. (yk Ãkkt[ ®çkËwyku Ãký rLkÞr{ík 

Ãkt[fkuý h[u Au.) 

yk{ O furLÿík ðíkwo¤ rMkðkÞLkkt ËMk ðíkwo¤kuLke yuf 

nkh{k¤k h[kÞ Au su{kt «íÞuf çku ¢r{f ðíkwo¤ku ÃkhMÃkh 

MÃkþuo Au, ykðe nkh{k¤k ÃkhÚke ykøk¤ [[eo økÞk íku {wsçk 

¢r{f heíku yuf ðíkwo¤Lke ÷½w[kÃk íkuLkk ¢r{f ðíkwo¤Lke 

økwhw[kÃk MkkÚku yLku íÞkh çkkË íku økwhw[kÃk yu íÞkh ÃkAeLkk 

¢{Lkk ðíkwo¤Lke ÷½w[kÃk MkkÚku òuzíkkt 5-Lkkuz ðk¤e ykfo÷ux 

h[kÞ Au.  

Ëhuf ÷½w[kÃk su íku ðíkwo¤Lkk fuLÿ ÃkkMku 72o {kÃkLkku ¾qýku çkLkkðu Au yLku Ëhuf økwhw[kÃk su íku ðíkwo¤Lkk fuLÿ ÃkkMku 144o 

{kÃkLkku ¾qýku çkLkkðu Au. Ãkkt[ ÷½w[kÃk Au yLku Ãkkt[ økwhw[kÃk Au. íkuÚke ykfo÷uxLkku Ãkrh½ 

= 5 (÷½w[kÃkLke ÷tçkkE + økwhw[kÃkLke ÷tçkkE)  

= 5 [
𝜋𝑟

180
 × 72 + 

𝜋𝑟

180
 × 144 ] 

= 
5𝜋𝑟

180
 [72 + 144] = 

𝜋𝑟

36
 × 216 = 6r  

yk{, Ãkkt[-Lkkuz ykfo÷uxLkku Ãkrh½ Ãký 6r {¤u Au. Lke[uLkwt fkuüf swyku : 

LkkuzLke MktÏÞk 
fuLÿ ÃkkMku h[kLkku ¾qýku 

Ãkrh½ 
÷½w[kÃk økwY[kÃk 

3 60o 120o 6r 

4 90o 180o 6r 

5 72o 144o 6r 

6 60 120 6r 

 

çkÄe s ykfo÷ux {kxu Ãkrh½Lke økýíkhe ykÃkýu fhe ÷eÄe Au. n-Lkkuz ykfo÷ux {kxu ðk[fku òíku økýíkhe fhu. 

***  

  

ykf]rík-5 
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In a heartwarming blend of tradition and theorem, students at Adani Vidya Mandir explored the SAS (Side-

Angle-Side) Criterion of Similarity of Triangles through a lens that was both spiritual and symbolic—

celebrating the festival of Raksha Bandhan and the divine sibling trio of Lord Jagannath, Lord Balabhadra, 

and Goddess Subhadra. 

As the classroom blackboard came alive with chalk illustrations of triangles and chariots, one image stood 

out: BSB – Brother, Sister, Brother. A powerful visual metaphor emerged from the traditional Rathyatra 

formation, where Lord Balabhadra (elder brother) stands on the left, Lord Jagannath (younger brother) 

on the right, and Subhadra (sister) always in between. This sacred arrangement became the perfect 

representation of the SAS criterion, where the angle is always between the two sides. 

 
 

The SAS Criterion in Geometry 

In triangle similarity, SAS tells us: 

 

 

If in △ABC and △PQR: 

• AB/PQ = AC/PR (sides in the same ratio), and 

• ∠A = ∠P (equal angle between the two sides), 

then △ABC ∼ △PQR (by SAS Criterion) 

This concept was linked with the cultural motif: Just as Subhadra unites her two brothers, the angle 

unites the two sides. The angle is not just placed between them—it defines their relationship, just as the 

sister’s presence strengthens the sibling bond in every Indian household. 

 
Math Meets Mythology: Goddess Subhadra’s Place in 

SAS Similarity 
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Raksha Bandhan: A Thread of Love and Logic 

The analogy deepened during discussions around Raksha Bandhan, where sisters tie rakhis to express love, 

protection, and connection. Here, the angle (sister) became a symbol of balance, respect, and unity. The BSB 

model helped students remember both the geometry rule and the emotional strength of sibling bonds. 

A Lesson Beyond Chalk and Talk 

The classroom was not just filled with equations, but also rakhis, drawings, and conversations on 

relationships and reasoning. The blackboard depicted both the mathematical triangle and the divine triangle 

of siblinghood, transforming abstract learning into a living lesson of value-based education. 

This kind of creative teaching celebrates interdisciplinary learning, connecting mathematics with Indian 

ethos, and proving once again that when culture and curriculum walk together, deeper learning blossoms. 

This approach not only reinforces logical thinking but also nurtures empathy, creativity, and cultural 

awareness, proving once again that learning becomes powerful when it is personal. 

 

Sabita Routroy, PGT (Mathematics),  

Adani Vidya Mandir, Ahmedabad 

      (M) + 91  8849875503  

      E-mail : sroutroy2@gmail.com  

 

 

     

  

økwshkík økrýík {tz¤ 

62{k yrÄðuþLkLkwt yk{tºký 

 

økwshkík økrýík {tz¤Lkwt ykøkk{e 62 {wt yrÄðuþLk økqshkík rðãkÃkeX, y{ËkðkË {wfk{u  

íkk.26, 27, 28 rzMkuBçkh 2025 Ëhr{ÞkLk ÞkuòðkLkwt Au. 

 

hSMxÙuþLk {kxuLke ÷ªf Ãkh òyku yÚkðk Lke[uLkku QR CODE MfuLk fhku. 

 

https://web.gujaratvidyapith.org/ganit-mandal/ 

 

Mkki «Úk{ ÷ªf Ãkh sE ykÃkLkwt yufkWLx r¢yux fhku, íÞkhçkkË ykøk¤Lke {krníke ¼hku yLku AuÕ÷u Ve ¼hku. 

òu ykÃkLku hSMxÙuþLk fhðk{kt fkuE {w~fu÷e sýkÞ íkku ©e ËþhÚk¼kE [kinký ({ku. 8000146024) Lkku MktÃkfo fhðku. 

 

 

https://web.gujaratvidyapith.org/ganit-mandal/


 
Mkwøkrýík{T ytf 319– E Copy-14  [ 39 ] ykìõxkuçkh-2025 

 

    

 

 

 

(sYhe Mkq[Lkk : yk rð¼køk þY fhðkLkku y{khku {q¤ nuíkw rðãkÚkeoykuLku økrýík{kt hMk ÷uíkk fhðkLkku Au. þk¤k 

fkì÷usLkk rþûkfkuLku Lk{ú rðLktíke Au fu íkuyku íku{Lkk rðãkÚkeoykuLku yk rð¼køkÚke ðkfuV fhu yLku íkuykuLku ¼køk ÷uðk {kxu 

«kuíMkknLk ykÃku. yk rð¼køkLkk MktÃkkËf «k. Mk[eLk su. økßshLkku VkuLk Lktçkh yLku Email ykÃkýu Ëhuf ytf{kt {qfeþwt 

s, suÚke ík{k{ ðk[fku MkeÄk íku{Lku s W¥khku {kuf÷e þfu.)  

• ze. yuLk.su. ykËþo nkEMfq÷, zeMkkLkk rþûkf ©e fhMkLk¼kE ËhSyu «§-8 yLku 9 Lkk Mkk[k Wfu÷ku {kufÕÞk Au.  

©e ËÞkhk{¼kEyu ºkýuÞ «§kuLkk Mkk[k Wfu÷ku {kufÕÞk Au. 

 

Mk¤tøk ytf-318 (E-Copy-13) Lkk Wfu÷ku 

 

(7) Let a, b, c be three distinct real numbers. 

 Prove that  (
𝑎−𝑏

𝑏−𝑐
− 2)

2

+  (
𝑏−𝑐

𝑐−𝑎
− 2)

2

+  (
𝑐−𝑎

𝑎−𝑏
− 2)

2

 ≥ 17.    

Solution :- 

 Here , we will prove the following general result. 

  (
𝑎−𝑏

𝑏−𝑐
− 𝑘)

2

+  (
𝑏−𝑐

𝑐−𝑎
− 𝑘)

2

+ (
𝑐−𝑎

𝑎−𝑏
− 𝑘)

2

 ≥ 2𝑘(𝑘 + 1) + 5. 

 For that, let 
𝑎−𝑏

𝑏−𝑐
= 𝑥,  

𝑏−𝑐

𝑐−𝑎
= 𝑦 and 

𝑐−𝑎

𝑎−𝑏
= 𝑧  

 Now x + 1 = 
𝑎−𝑏

𝑏−𝑐
+ 1 =  

𝑎−𝑐

𝑏−𝑐
=  

𝑎−𝑐

𝑎−𝑏
   

𝑎−𝑏

𝑏−𝑐
=  −𝑧𝑥  

  x = −𝑧𝑥 − 1    

 Similarly y = −𝑥𝑦 − 1  and z = −𝑦𝑧 − 1    ..................... (i) 

 Now 

 (x−k)2 + (y−k)2 + (z−k)2 

 = x2 + y2 + z2 − 2k (x + y + z) + 3k2 

 = x2 + y2 + z2 − 2 (x + y + z) − 2 (k−1) (x + y + z) + 3k2 

 = x2 + y2 + z2 − 2 (−zx −1− xy −1− yz−1) − 2 (k−1) (x + y + z) + 3k2 

(From (i)) 

 = x2 + y2 + z2 + 2 (xy + yz + zx) − 2 (k−1) (x + y + z) + 3k2 + 6 

 = (x + y + z)2 − 2 (k−1) (x + y + z) + (k−1)2 + 3k2 + 6 − (k−1)2 

 = (x + y + z − (k−1))2 + 3k2 + 6 − k2 + 2k−1 

 = (x + y + z − (k−1))2 + 2k2 + 2k + 5 

 = (x + y + z − (k−1))2 + 2k2 (k + 1) + 5 

 = 2k (k + 1) + 5  

 

«k. «. [w. ðiã økrýík «§ku  

 

zkp. Mkr[Lk økßsh 

y{ËkðkË (M) 99253 62754 , E-mail : gjr.sachin@gmail.com 
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 By substituting k=2 in the above result, we get the requried result.  

(8)  Prove that  

   cos
4𝜋

25
+ cos

6𝜋

25
=  cos

𝜋

25
+  cos

9𝜋

25
+ cos

11𝜋

25
 

Solution : 

  It is clear that  

   sin
4𝜋

10
= cos

𝜋

10
  

   2 sin
2𝜋

10
 ∙ cos

2𝜋

10
= cos

𝜋

10
  

   4 sin
𝜋

10
 ∙ cos

𝜋

10
 ∙ cos

2𝜋

10
= cos

𝜋

10
  

   4 sin
𝜋

10
 ∙ cos

2𝜋

10
= 1  

   4 sin
𝜋

10
 ∙ sin

3𝜋

10
= 1   ( cos

2𝜋

10
= sin

3𝜋

10
  ) 

   2 (2 sin
3𝜋

10
 ∙  sin

𝜋

10
 ) = 1  

   2 (cos
2𝜋

10
− cos

4𝜋

10
 ) = 1  

   2 cos
𝜋

5
− 2 cos

2𝜋

5
  = 1  

   2 cos
5𝜋

25
− 2 cos

10𝜋

25
  = 1  

   2 cos
5𝜋

25
 ∙  cos

𝜋

25
 − 2 cos

10𝜋

25
 ∙  cos

𝜋

25
= cos

𝜋

25
   

            (Multiply by cos
𝜋

25
 ) 

   cos
6𝜋

25
+  cos

4𝜋

25
 − cos

11𝜋

25
−  cos

9𝜋

25
= cos

𝜋

25
   

   cos
4𝜋

25
+  cos

6𝜋

25
 =  cos

𝜋

25
+  cos

9𝜋

25
+ cos

11𝜋

25
   

 

(9)  Let x, y be real numbers such that x + y = 3 and 
1

𝑥2+𝑦
+

1

𝑥+𝑦2
=  

1

2
 . Find the values of x2, 

y2, x3 + y3 and x4 + y4.  

Solution : 
1

𝑥2+𝑦
+

1

𝑥+𝑦2
=  

1

2
 

     2 (x + y2 + x2 + y) = (x2 + y) (x + y2) 

     2 (x2 + y2) + 2 (x + y) = x3 + y3 + x2y2 + xy 

     2 (x + y)2 − 4xy + 2 (x + y) = (x + y)3 − 3xy (x+y) + x2y2 + xy 

     2 (3)2 − 4xy + 2 (3) = (3)3 − 3xy (3) + x2y2 + xy 

            ( x + y = 3) 

     x2y2 − 4xy + 3 = 0  

     (xy −1) (xy−3) = 0  

     xy =1 or xy=3 
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Case : 1 x + y = 3 and xy =3   

     x and y are the roots of the equation t2 – 3t + 3 = 0   

    But this equation has no real roots. 

     xy  3   

Case : 2 x + y = 3 and xy =1   

     x and y are the roots of the equation t2 – 3t + 1 = 0, and this equation has real root. 

     xy = 1 

     x2 + y2 = (x + y)2 – 2xy = (3)2 − 2(1) = 7 

        x3 + y3 =  (x + y)3 – 3xy (x+y) = (3)3 − 3(1) (3) = 18  and 

        x4 + y4 =  (x2 + y2)2 – 2x2y2 = (7)2 − 2(1)2 = 47   

  

«k. «. [w. ðiã økrýík «&™ku : ytf-319 

 

(10) For every integer n > 1, prove that  

 
1

𝑛+1
−  

2

𝑛+2
+  

3

𝑛+3
−  

4

𝑛+4
+ ⋯ +  

2𝑛−1

3𝑛−1
>  

1

3
    

 «íÞuf ÃkqýkOf n > 1 {kxu Mkkrçkík fhku fu  

 
1

𝑛+1
−  

2

𝑛+2
+  

3

𝑛+3
−  

4

𝑛+4
+ ⋯ +  

2𝑛−1

3𝑛−1
>  

1

3
    

 

(11) If a, b, c are distinct real numbers such that a + b + c = 0, then prove that 

 (
𝑎

𝑏−𝑐
+  

𝑏

𝑐−𝑎
+

𝑐

𝑎−𝑏
) (

𝑏−𝑐

𝑎
+

𝑐−𝑎

𝑏
+

𝑎−𝑏

𝑐
) = 9 

 òu a, b, c yu yuðe r¼Òk ðkMíkrðf MktÏÞkyku nkuÞ fu suÚke a + b + c = 0, nkuÞ, íkku Mkkrçkík fhku fu 

 (
𝑎

𝑏−𝑐
+  

𝑏

𝑐−𝑎
+

𝑐

𝑎−𝑏
) (

𝑏−𝑐

𝑎
+

𝑐−𝑎

𝑏
+

𝑎−𝑏

𝑐
) = 9 

 

(12) Let {an} > 0 be a sequence such that am+n + am−n = 
1

2
 (a2m + a2n) for every m > n > 0. If a1 = 1, 

then find the value of a2025. 

 Äkhku fu {an} > 0 yuðe ©uýe Au fu suÚke am+n + am−n = 
1

2
 (a2m + a2n), m > n > 0. òu a1 = 1 íkku a2025 Lkwt {qÕÞ 

þkuuÄku. 

  

  

      
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St. Xavier’s College (Autonomous), 

Ahmedabad Department of Mathematics 

Report on 

Fr. Valles' First Workshop on UGC-NET 

Training for Problem Solving in 

Mathematics- 2025 

The Fr. Valles First Workshop on UGC-NET Training for Problem Solving in Mathematics was 

successfully organized from 9-13 June 2025, to equip aspiring candidates with the necessary skills 

and strategies to tackle problem-solving  questions in mathematics, particularly aligned with the 

UGC-NET  examination pattern. 

The workshop was organized by the Department of Mathematics, St. Xavier's College 

(Autonomous), Ahmedabad, and was jointly sponsored by the following prestigious organizations: 

Ahmedabad Ganit Mandal, Prof. A. R. Rao Foundation, Madhava Mathematics Competition Fund, 

Prof. A. M. Vaidya Foundation, and Gujarat Ganit Mandal. 

A total of 9 participants took part in this intensive five -day training program. The sessions 

included lectures, guided problem-solving techniques, mock test discussions, and interactive group 

activities. Participants were exposed to a wide range of topics relevant to the NET syllabus with a 

focus on critical thinking, conceptual clarity, and time-bound problem-solving. 

The resource persons were Dr. Udayan Prajapati, Dr. Arti Salat, Dr. Avadh Patel, Dr. Dhawal 

Bhatt, Dr. Savan Patel, Mr. Jaimin Patel, Mr. Nutan Patel, Dr. Prakash Dabhi, Dr. Prashant Patel, 

Dr. Bhikha  Ghodadara,  and Prof. Sanjay Patel. 

The workshop was held under the patronage of Fr. Principal Vinayak Jadav, with Dr. Udayan 

Prajapati serving as the Convener. The event was efficiently coordinated by Dr. Arti Salat and Dr. 

Kinjal Shah, who acted as the Organizing Secretaries and Treasurers. 

The workshop not only enhanced the mathematical problem-solving abilities of the participants 

but also created an environment of academic exchange and motivatio n among  young scholars. 

The Department of Mathematics expresses sincere gratitude to all the sponsoring bodies, the 

patrons, coordinators, and the enthusiastic participants for making this workshop a resounding 

success. This first edition marks the beginning of a series of future initiatives under the banner of 

Fr. Valles Workshops. 

 økrýík Mk{k[kh 
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In the program's Closing Ceremony, Dr. Udayan Prajapati thanked all the participants and 

resource persons for making the event valuable, and gave the  certificates to the participants. Finally, 

the students and professors presented their experiences with the program. 

The program was  financially supported by Gujarat Ganit Mandal. 

 

 

 

 

     



 

f]Ãkk fhe ykx÷wt fhþku. 

Mkwøkrýík{T{kt «fkrþík fhðk {kxu ½ýkt çkÄkt – Mkkhk, «fkrþík fhðk s òuEyu yuðkt  - ÷¾kýku {¤e hÌkkt Au. fux÷ktf 

÷¾kýku xkEÃk fhu÷kt nkuÞ Au íkku fux÷ktf nMíkr÷r¾ík Ãký nkuÞ Au. nMíkr÷r¾ík ÷¾kýkuLkk Vkuxk ÃkkzeLku yLku xkEÃk fhu÷kt 

÷¾kýkuLke Doc-File yLku PDF {¤u Au. y{u Lk{úíkkÃkqðof Lke[u «{kýu ºký Mkq[Lkku fheyu Aeyu. 

1. xkEÃk fhu÷kt ÷¾kýku 14 ÃkkuELxLkk yûkhku{kt xkEÃk fhðkt. xkEÃk fhíke ð¾íku çku ÷exe ðå[uLkwt ytíkh (Line  

Spacing) Úkkuzwt ðÄkhu hk¾ðwt. ÃkAe íkuLke Doc-File yLku PDF çkÒku {kuf÷ðe. 

2. nMíkr÷r¾ík ÷u¾ íkÆLk fkuhk fkøk¤ku Ãkh ÃkkLkkLke yuf s çkkswyu ÷¾ðku. ÷exeðk¤k-yktfu÷k fkøk¤kuLkku WÃkÞkuøk Lk 

fhðku. ÷¾ký 0.7 ÃkkuELxLke yýe (Nib) ðk¤e, ðkË¤e yÚkðk fk¤k f÷hLke, Gel Pen ðzu ÷¾ðwt. Ball Pen Lkku 

WÃkÞkuøk Lk fhðku. 

3. nMíkr÷r¾ík ÷¾kýLkk Vkuxk Ãkkzíkk Ãknu÷kt yLku xkEÃk fhu÷ ÷¾kýLke PDF çkLkkðíkk Ãknu÷kt, ÷u¾ çkhkçkh ðkt[e sðku. 

òu ykÃk yk Mkq[LkkuLkku y{÷ fhþku íkku xkEÃk fhLkkhLku yLku «wV ðkt[LkkhLku ½ýe Mkwøk{íkk Úkþu. 

yk¼kh... 

 


