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ð»ko 2024Lkku Mkwøkrýík{T Lkku AuÕ÷ku ytf yux÷u fu Mk¤tøk ytf 315 (E-ytf-10) ykÃk Mk{ûk {qfíkkt n»koLke ÷køkýe 
yLkw¼ðeyu Aeyu. Mkwøkrýík{T yu økrýíkLku Mk{ŠÃkík yuðwt Mkk{krÞf Au su{kt ÷kuf¼kuøÞ þi÷e{kt ÷¾kÞu÷k økrýíkLkk rðrðÄ 
rð»kÞktøkku ÃkhLkk ÷u¾ku «fkrþík fhðk{kt ykðu Au. økwshkík{kt Þkuòíke økkrýríkf «ð]r¥kykuLkk ynuðk÷ku, hMk«Ë økrýík 
frýfkyku, økkrýríkf fkuÞzkyku, ðk[fkuLkk «rík¼kðku ðøkuhuLkku Ãký Mk{kðuþ Mkwøkrýík{T{kt  fhðk{kt ykðu Au, su 
økrýík«u{eykuLku y{qÕÞ ¼kÚkwt ÃkqÁt Ãkkzu Au. 

yk Mkk{rÞfLke Lkerík {wsçk Mkwøkrýík{TLkk ðk[fku {kxu hMk«Ë çkLke þfu íkuðk økrýík MkkÚku Mktf¤kÞu÷ fkuEÃký {kir÷f 
÷u¾ Mkwøkrýík{T Lkk nðu ÃkAeLkk ytfku{kt þõÞ «fkþLk {kxu ykðfkÞo Au. yk WÃkhktík Mkwøkrýík{T Lku Mk{]Ø çkLkkððk {kxuLkkt 
ykÃkLkk Mkq[Lkku yLku yr¼«kÞku ykðfkÞo Au. 

økwshkík økrýík {tz¤Lkwt 61{wt ðkŠ»kf yrÄðuþLk íkk.10-12 LkðuBçkh 2024 ËhBÞkLk ykuõMkVzo Mfq÷ ykuV MkkÞLMk, 
y{hu÷e {wfk{u ykÞkursík Úkþu. Ëh ð»koLke su{ yk ð»koLkk yrÄðuþLk{kt Ãký ÷kuf¼kuøÞ «ð[Lkku, yk{trºkíkkuLkk 
ÔÞkÏÞkLkku, «§ MktæÞk, økrýík Mk{k[kh ðøkuhuLkwt ykÞkusLk Úkþu. yrÄðuþLkLkwt yk{tºký Ãkºk Mkwøkrýík{TLkk yk ytf{kt òuE 
þfkþu. yrÄðuþLk{kt ¼køk ÷uLkkh Mkn¼køkeykuLku økík ð»koLke su{ yk ð¾íku Ãký ð»ko Ëhr{ÞkLk «fkrþík Mkwøkrýík{T Lkk 
Mk¤tøk ytf ¢{ktf 312-315 yuf ÃkwÂMíkfkLkk MðYÃk{kt ykÃkðk{kt ykðþu. 

yk ytfLku íkiÞkh fhðk {kxu nhnt{uþLke su{ snu{ík WXkðLkkh «k. «n÷kË¼kE ÔÞkMkLkku MktÃkkËf {tz¤ rðþu»k 
yk¼kh {kLku Au. 

yíÞkh MkwÄe su W{¤fk¼Þkuo ykðfkh Mkwøkrýík{T Lku {¤u÷ Au íku ykøk¤ Ãký [k÷w hnuþu yuðe ykþk MkkÚku nðu Lkðk 
ð»kuo ytf ¢{ktf 316{kt V¤e {¤þwt. 

          - MktÃkkËfku 
   

 MktÃkkËfeÞ 

f]Ãkk fhe ykx÷wt fhþku.f]Ãkk fhe ykx÷wt fhþku.f]Ãkk fhe ykx÷wt fhþku.f]Ãkk fhe ykx÷wt fhþku.    
Mkwøkrýík{T{kt «fkrþík fhðk {kxu ½ýkt çkÄkt – Mkkhk, «fkrþík fhðk s òuEyu yuðkt  - ÷¾kýku {¤e hÌkkt Au. fux÷ktf 

÷¾kýku xkEÃk fhu÷kt nkuÞ Au íkku fux÷ktf nMíkr÷r¾ík Ãký nkuÞ Au. nMíkr÷r¾ík ÷¾kýkuLkk Vkuxk ÃkkzeLku yLku xkEÃk fhu÷kt 
÷¾kýkuLke Doc-File yLku PDF {¤u Au. y{u Lk{úíkkÃkqðof Lke[u «{kýu ºký Mkq[Lkku fheyu Aeyu. 
1. xkEÃk fhu÷kt ÷¾kýku 14 ÃkkuELxLkk yûkhku{kt xkEÃk fhðkt. xkEÃk fhíke ð¾íku çku ÷exe ðå[uLkwt ytíkh (Line  

Spacing) Úkkuzwt ðÄkhu hk¾ðwt. ÃkAe íkuLke Doc-File yLku PDF çkÒku {kuf÷ðe. 
2. nMíkr÷r¾ík ÷u¾ íkÆLk fkuhk fkøk¤ku Ãkh ÃkkLkkLke yuf s çkkswyu ÷¾ðku. ÷exeðk¤k-yktfu÷k fkøk¤kuLkku WÃkÞkuøk Lk 

fhðku. ÷¾ký 0.7 ÃkkuELxLke yýe (Nib) ðk¤e ðkË¤e yÚkðk fk¤k f÷hLke Gel Pen ðzu ÷¾ðwt. Ball Pen Lkku 
WÃkÞkuøk Lk fhðku. 

3. nMíkr÷r¾ík ÷¾kýLkk Vkuxk Ãkkzíkk Ãknu÷kt yLku xkEÃk fhu÷ ÷¾kýLke PDF çkLkkðíkk Ãknu÷kt, ÷u¾ çkhkçkh ðkt[e 
sðku. 
òu ykÃk yk Mkq[LkkuLkku y{÷ fhþku íkku xkEÃk fhLkkhLku yLku «wV ðkt[LkkhLku ½ýe Mkwøk{íkk Úkþu. 

yk¼kh... 
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yuf [[ko (fu rððkË) Lku yk{tºký  
 

AuÕ÷kt fux÷ktf ð»kkuoÚke yuf ðkík {Lk{kt ½ku¤kÞk fhu Au íkuLku yk¾hu çkÄkLke Mkk{u {qfðkLke ®n{ík fhwt Awt. ðkík{kt {kìý 
LkkÏÞk ðøkh MkeÄe ðkík fhwt íkku AuÕ÷kt ºkeMk ð»koÚke þk¤k fûkkyu økrýík{kt ykÃkýu su Lkðku yr¼øk{ yÃkLkkÔÞku Au íkuLkkÚke 
sux÷e yÃkuûkk níke íkux÷ku ÷k¼ ÚkÞku Au fu fËk[ Úkkuzwt LkwfMkkLk ÚkÞwt Au íku rð[khðkLke sYh ÷køku Au. yk çkÄe [[ko, íkÃkkMk 
ÃkAe sYhe ÷køku íku VuhVkh fhðkLke ykÃkýe íkiÞkhe Au fu fu{ íku Ãký [[oðkLke sYh ÷køku Au. 

1973Lkk sqLk{kt Mk{økú økwshkík{kt fnuðkíkwt “Lkðwt økrýík” ykX{k Äkuhý{kt y{÷{kt ykÔÞwt. yíÞkh MkwÄe{kt çku ÃkuZeLkk 
rðãkÚkeoyku “Lkðwt økrýík” ¼ýe [qõÞk Au. Lkðk yÇÞkMk¢{ yLku sqLkk yÇÞkMk¢{{kt rð»kÞðMíkw{kt çknw {kuxku ¼uË níkku 
Lkrn. çkesøkrýík{kt Ãknu÷ktLke su{ s Mkwhu¾ Mk{efhýku, Mkwhu¾ Mk{efhý Mktnríkyku, yðÞð, rî½kík Mk{efhýLkku Wfu÷ 
nS níkkt yLku ¼qr{rík{kt Ãknu÷ktLke su{ s ÞwÂõ÷zeÞ ¼qr{ríkLkku yÇÞkMk s níkku Ãký yr¼øk{{kt yux÷wt {kuxwt ÃkrhðíkoLk 
níkwt fu íku rþûkfkuLku {kxu Ãký ¾qçk fXeLk Ãkzâwt níkwt. 

yuf ÃkrhðíkoLk íkku yu níkwt fu Mk{økú økrýíkLkk ÃkkÞk{kt økýrMkØktík Au yu Lkðk økrýík{kt MÃk»x Úkíkwt níkwt. ytføkrýík{kt 
MktÏÞkykuLkk økýLkku yÇÞkMk ÚkkÞ, çkesøkrýík{kt çknwÃkËeykuLkku øký nkuÞ, ¼qr{rík{kt Mk{ík÷Lkkt ®çkËwykuLkku øký nkuÞ. 

Lkðk økrýíkLkwt çkeswt ÷ûký íkfoLkwt «kÄkLÞ. økrýík{kt Ãknu÷uÚke s íkfoLkwt {níð íkku níkwt s. Ãký Lkðkøkrýík{kt íkku íku{kt 
shkÞ Ze÷kþ Lk [k÷u íkuðku ykøkún níkku. ík{u su Ãkrhýk{Lke ðkík fhíkk nku íku øk{u íkux÷wt Ëu¾eíkwt ÷køkíkwt nkuÞ íkku Ãký íkuLke 
Mkkrçkíke ykÃkðe s Ãkzu – yÚkðk íkuLku Mkkrçkík fÞko ðøkh Mðefkhe ÷uðkLkwt Au íkuðe ðkík íkku fhðe s Ãkzu. òu Lkðk økrýíkLku 
rðãkÚkeoyku yíÞtík yf¤kðLkkhku rð»kÞ Mk{síkk nkuÞ íkku íku{kt íkfoLkku yk yríkhuf ½ýu ytþu fkhý¼qík nkuR þfu. 

Lkðk økrýíkLkwt ºkeswt ÷ûký [kuõMkkR. çku ¾qýk “Mkh¾k” Lk fnuðkÞ, “yufYÃk” s fnuðkÞ, ∠A=20o Lk nkuÞ, ∠A 
Lkwt {kÃk 20 nkuÞ, sqLkk økrýík{kt íkku AB Lkku yÚko-ytíkh AB fu hu¾k AB fu hu¾k¾tz AB-yu{ øk{u íku nkuR þfíkku Ãký 
Lkðk økrýík{kt ykðwt ®zzðkýwt Lk [k÷u. 

Lkðk økrýíkLkwt [kuÚkwt ÷ûký íku MktfuíkkuLke ¼hÃkkh. Lkðk økrýík{kt nkuÞ yLku sqLkk økrýík{kt Lk nkuÞ yuðk fux÷ktf Mktfuíkku: 

∃, ∀, ⇒, ⇔, ������, ��������, ��������, m∠A, ≅, ∈, ∼, �(A, 5) ðøkuhu. 
Lkðk økrýíkLkkt su ÷ûkýku ykÃkýu WÃkh økýkÔÞkt Au íku çkÄkt s yuf økrýíkþkMºkeLku {Lk fËk[ ¾qçk W¥k{ Au yLku {kxu 

s ykÃkýu yu þk¤kyku{kt Ëk¾÷ fÞkO níkkt. Ãký nðu ykx÷kt ð»kuo shk Úkku¼eLku ykswçkksw òuELku fËk[ rð[khðwt òuEyu 
fu yk çkÄkt ÷ûkýku Ëk¾÷ fhðkÚke rðãkÚkeoyku fux÷u ytþu økrýíkÚke ykf»kkoÞk ? fux÷k økrýíkÚke íkuLkkt yk ÷ûkýkuLku fkhýu 
s ftxkéÞk ? 

çkeòu rð[kh yu fhðkLkku Au fu yk çkÄkt ÷ûkýku ðøkhLkwt sqLkwt økrýík su ÷kufku ¼ÛÞk níkk yu çkÄkLkk «{ký{kt yk Lkðk 
rðãkÚkeoykuLku fkuE rðþu»k ÷k¼ {éÞku Au ¾hku ? 

 

Mkku ytf Ãknu÷ktMkku ytf Ãknu÷ktMkku ytf Ãknu÷ktMkku ytf Ãknu÷kt............    
[Mkwøkrýík{TLkku 215 {ku ytf {u-sqLk 2005Lkku níkku. yk ytf{kt «k. yhwý¼kE ðiã MkknuçkLkku ÷u¾ ‘yuf [[ko (fu rððkË)Lku yk{tºký’ 
«økx ÚkÞku níkku íku yºku ÃkwLk:{wrÿík fheyu Aeyu. - «ÄkLk MktÃkkËf] 
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ºkeswt yu rð[khðkLkwt hnu Au fu yk {wsçkLkku yr¼øk{ ¼khík{kt çknw ykuAk «Ëuþkuuyu yÃkLkkÔÞku Au ({khe òý {wsçk 
íkku fËk[ ykÃkýu yuf÷k s Aeyu) íkku yu yLÞ «ËuþkuLke Mkh¾k{ýe{kt ykx÷kt ð»kuo ykÃkýu õÞkt Aeyu ? ykøk¤, ÃkkA¤ 
fu MkkÚkku MkkÚk ?  
yk ÷u¾{kt {wÏÞíðu {níðLkk «§ku s WXkððkLkku {khku «ÞíLk Au. yu «§kuLkk (fu yu{ktLkk fux÷kfLkk) sðkçkku {khe 

ÃkkMku Au, Ãký {khku WÆuþ [[ko søkkððkLkku Au. nwt ykþk hk¾wt Awt fu Mkwøkrýík{TLkk ½ýk ðk[fku yk ytøku xqtf{kt ÃkkuíkkLkkt 

{tíkÔÞku y{Lku ÷¾þu. yk çkÄkt ÷¾ký òu y{Lku sw÷kELke ËMk{e MkwÄe{kt {¤e òÞ íkku íku{ktLkkt fux÷ktfLku ykìøkMxLkk 

ytf{kt MÚkkLk ykÃke þfkÞ yLku òu yk «§u Mkkhe yuðe òøk]rík sýkÞ íkku økwshkík økrýík {tz¤Lkk ykøkk{e yrÄðuþLk{kt 

yk ytøku yuf ¾wÕ÷e [[ko Ãký økkuXðe þfkÞ.  

[2024Lke LkkUÄ : yk ÷u¾{kt-2005{kt-WXkððk{kt ykðu÷k {wÆk yksu çku Ëþfk ÃkAe Ãký yux÷k s MkwMktøkík Au. 
Mkwøkrýík{T{kt, Whatsapp ÃkhLkk swËkswËk økrýík-økúwÃk{kt, økrýík rþûký, Ãkheûkk ÃkæÄrík, þk¤kfûkkyu økrýíkLkk 
yÇÞkMk¢{kuLkwt yð{wÕÞLk suðk {wÆkyku yðkhLkðkh [[koíkk hnu Au. [[koyku Úkíke hnu Au. Ãký økrýík rþûkfku, økrýík 
rþûkýrðÆku, fu økrýíkLkk rðãkÚkeoyku{kt Ãký ykðe [[ko{kt ¼køk ÷uðk «íÞu yuf «fkhLke WËkMkeLkíkk òuðk {¤u Au. Lkðk 
økrýíkLkk ykã «ýuíkkyku ÃkifeLkkt yuf, yuðk Mð. yhwý¼kE yk [[ko WÃkÂMÚkík fhe, Ãký íkuLkk «rík¼kð YÃku {kºk çku ÷u¾ku 

{éÞk níkk. [k÷ku, yksu Vhe yufðkh «ÞíLk fheyu, òuEyu fu fux÷k yLku fuðk «rík¼kðku {¤u Au.]   
 

� � � � � 
 
  

økrýík frýfk 
Teacher  : How do we change Kilometers to Meters? 

Me  : Sir, very easy. Remove Kelo. 

 

 

 

(M) 9712346664         rLk÷uþ {ktzr÷Þk  

           y{ËkðkË. 
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yk ÷u¾{k¤kLkk Mkwøkrýík{TLkk Mk¤tøk ytf 314{ktLkk ÷u¾{kt ykÃkýu ÞwÂõ÷zLkk SðLkLkk çku’f «MktøkkuLke yLku íkuLkk økútÚk 
‘Elements’Lke ðkík fhe. ÞwÂõ÷zLke ¼qr{rík þk¤k{kt yux÷k ÷ktçkk Mk{Þ MkwÄe þe¾ðkÞ Au yLku þk¤kLkk økrýík rþûkýLkku 
yu yux÷ku {n¥ðLkku ¼køk Au fu rðãkÚkeoLkk {Lk{kt yuðe AkÃk Q¼e ÚkE þfu fu ÞwÂõ÷z ¼qr{ríkrðËT yLku fuð¤ ¼qr{ríkrðËT 
níkk. Ãkhtíkw yuðwt LkÚke. ÞwÂõ÷z MktÏÞkyku rðþu Ãký ½ýwt ¿kkLk Ähkðíkk níkk. çku ÄLk ÃkqýkOfkuLkku økwÁík{ MkkÄkhý yðÞð 
þkuÄðkLke ÞwÂõ÷zLke ¼køk«rðrÄ (Euclid’s Division Algorithm) yk ðkíkLke Mkkûke Ãkqhu Au. yu s heíku ‘1 Úke {kuxk yLku 
yrð¼kßÞ Lk nkuÞ íkuðk Ëhuf ÄLkÃkqýkOfLku yrð¼kßÞ MktÏÞkykuLkk økwýkfkh íkhefu yLkLÞ heíku Ëþkoðe þfkÞ Au.’ yu 
ytføkrýíkLkwt {q¤¼qík «{uÞ Ãký swËk MðYÃku ÞwÂõ÷zLkk ‘Elements’ økútÚkLkk Lkð{k ¼køk{kt Proposition 14 íkhefu òuðk 
{¤u Au. {ík÷çk fu ÞwÂõ÷zLku ¼qr{rík WÃkhktík MktÏÞkþkMºk{kt Ãký yux÷ku s Ÿzku hMk níkku. ynª ykÃkýu ÞwÂõ÷zu ykÃku÷e 
yrð¼kßÞ MktÏÞkykuLkk yuf Ãkrhýk{Lke MkwtËh Mkkrçkíke rðþu ðkík fhðe Au. ykÃkýu òýeyu Aeyu fu 2, 3, 5, 7, 11, 
13, 17, 19, 23 .... yu yrð¼kßÞ MktÏÞkyku Au. «§ yuðku Q¼ku ÚkkÞ fu yrð¼kßÞ MktÏÞkykuLke yk nkh{k¤k õÞktf 
yxfe òÞ fu ÃkAe [kÕÞk s fhu, [kÕÞk s fhu ? Ãkrhýk{ yuðwt Au fu yk nkh{k¤kLku ytík LkÚke. çkeS heíku fneyu íkku 
yrð¼kßÞ MktÏÞkykuLkku øký yLktík Au. Ãknu÷e áÂ»xyu yu{ ÷køku fu yk Ãkrhýk{Lke Mkkrçkíke y½he Lkrn nkuÞ. fkuEÃký 
yrð¼kßÞ MktÏÞk p {kxu, p Úke {kuxe yrð¼kßÞ MktÏÞk qLkwt yÂMíkíð çkíkkðe ËEyu yux÷u fk{ ÃkqÁt ÚkR òÞ. ÄLk 
ÃkqýkOfkuLkku øký yLktík Au yu Mkkrçkík fhðk {kxu yk{ s fheyu Aeyu Lku ? fkuE ÄLk ÃkqýkOf n ÷ku. íkku n+1 ÄLkÃkqýkOf Au yLku 
n+1 > n. íkuÚke ÄLkÃkqýkOfkuLkku øký yLktík Au. yk Mkkrçkíke{kt ÄLkÃkqýkOf n {kxu nÚke {kuxku ÄLkÃkqýkOf n+1 íkwhík {¤e økÞku, 
yLku íkuÚke ykÃkýwt fk{ Mkh¤íkkÚke Ãkíke økÞwt. yrð¼kßÞ MktÏÞkykuLke íkf÷eV yu Au fu ykÃku÷e yrð¼kßÞ MktÏÞk p Úke 
{kuxe yrð¼kßÞ MktÏÞk {u¤ððkLke fkuE Mknu÷e (fu y½he) heík LkÚke. íkku þwt fhðwt? ÞwÂõ÷zu yuf MkhMk Mkkrçkíke ykÃke. 
Mkkrçkíke Mkh¤ Au yLku MkwtËh Au. økrýíkLkkt Ãkrhýk{kuLke MkwtËh MkkrçkíkeykuLke ÞkËe{kt ÞwÂõ÷zLke yk Mkkrçkíke yð~Þ MÚkkLk 
Ãkk{u Au. 
� yrð¼kßÞ MktÏÞkykuLkku øký yLktík Au. 

 ÞwÂõ÷zLke Mkkrçkíke : yrð¼kßÞ MktÏÞkykuLkk økýLku P ðzu Ëþkoðeyu. ykÃkýu çkíkkððwt Au fu P yLktík øký Au. Äkhku 
fu P Mkktík øký Au. P LkkLkk{kt LkkLke MktÏÞk 2 Au. P Mkktík nkuðkÚke íku{kt {kuxk{kt {kuxe MktÏÞk Ãký nþu ykÚke ykÃkýu P Lku 
yuf Mkktík ©uýe �	
, 	�, 	�, …		��	 íkhefu ÷¾e þfeyu, ßÞkt 	
=2, 	�=3, 	�=5 ðøkuhu. 	� yu PLke {kuxk{kt {kuxe 
MktÏÞk Au yLku 	
< 	�< 	� ..... < 	� nðu m=	
	�..... 	�+1 ÷ku. Ëu¾eíke heíku s m>	� . ð¤e 	� yu {kuxk{kt {kuxe 
yrð¼kßÞ MktÏÞk Au. ykÚke m yrð¼kßÞ LkÚke. íkuÚke m rð¼kßÞ Au. ykÚke mLku yuf yrð¼kßÞ yðÞð p nþu. 
(þk {kxu?) íkuÚke P∈P = {	
, 	�, ...., 	�} yLku íkuÚke 	=	� fkuEf i ßÞkt 1 < i < n. Ãkhtíkw m Lku òu 	� ðzu ¼køkeyu íkku 
þu»k 1 {¤u. yux÷u 	� yu mLkku yðÞð LkÚke. ykÚke 	=	� yu mLkku yðÞð LkÚke. yk{ rðhkuÄk¼kMk {éÞku. rðhkuÄk¼kMk 
yux÷k {kxu  {éÞku fu ykÃkýu ÄkÞwO fu P Mkktík Au. ykÚke yrð¼kßÞ MktÏÞkykuLkku øký P yLktík Au.  

 

W½kze hk¾òu çkkheW½kze hk¾òu çkkheW½kze hk¾òu çkkheW½kze hk¾òu çkkhe-2                
yu{. yu[. ðMkkðzk 
ðÕ÷¼ rðãkLkøkh 

(M) 9824669364 
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� RhuxkuMÚkurLkMkLke [k¤ýe (SIEVE OF ERATOSTHENES) 

 yrð¼kßÞ MktÏÞkykuLke ðkík fheyu yux÷u RhuxkuMÚkurLkMkLke ÞkË ykðu. RhuxkuMÚkurLkMku yrð¼kßÞ MktÏÞkykuLku 
yku¤¾ðkLke yLku íkuLke ÞkËe çkLkkððk {kxu yuf heík ykÃke, su RhuxkuMÚkurLkMkLke [k¤ýe íkhefu yku¤¾kÞ Au. yk heík 
Mk{sðk {kxu yuf [ku¬Mk WËknhý ÷Eyu. Äkhku fu ykÃkýu 1 Úke 100 MkwÄeLke MktÏÞkyku{ktLke yrð¼kßÞ MktÏÞkyku òuEyu 
Au. MktÏÞk yrð¼kßÞ nkuðk {kxu rð¼kßÞ Lk nkuðe òuEyu yLku MktÏÞk rð¼kßÞ íkku s nkuÞ, òu yu íkuLkkÚke LkkLke fkuE 
yrð¼kßÞ MktÏÞkLkku økwrýík nkuÞ. çkMk, RhuxkuMÚkurLkMkLke heík yk s Ãkrhýk{ Ãkh ykÄkrhík Au. 1 Úke 100 MkwÄeLke 
MktÏÞkyku{ktLke yrð¼kßÞ MktÏÞkyku {u¤ððk {kxu Ãknu÷kt 1 Úke 100 MkwÄeLke MktÏÞkyku ÷¾e Lkkt¾eyu. 
 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 21 22 23 24 25 26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 

40 41 42 43 44 45 46 47 48 49 50 51 52 53 54 55 56 57 58 59 60 61 62 63 64 65 66 67 68 69 70 71 72 73 74 

75 76 77 78 79 80 81 82 83 84 85 86 87 88 89 90 91 92 93 94 95 96 97 98 99 100 

 nðu Lke[u «{kýu «r¢Þk fheyu. 
 Ãkøk÷wt 1 : MktÏÞk 1 yrð¼kßÞ LkÚke. {kxu 1 Aufe Lkkt¾ku. 
 Ãkøk÷wt 2 : Ãkøk÷k 1 {kt Lk AufkÞu÷e MktÏÞkyku{ktLke LkkLkk{kt LkkLke MktÏÞk 2 Au. íkuLke ykMkÃkkMk ðíkwo¤ Ëkuhku. WÃkhktík 2 
Lke økwrýík nkuÞ íkuðe, 2 rMkðkÞLke MktÏÞkyku Aufe Lkkt¾ku. yk{ yk Ãkøk÷u 2 rMkðkÞLke çkÄe s Þwø{ MktÏÞkyku AufkE sþu. 
 Ãkøk÷wt 3 : Ãkøk÷k 2 MkwÄe{kt suLke ykMkÃkkMk ðíkwo¤ Lk nkuÞ fu su Aufe Lkkt¾e Lk nkuÞ íkuðe MktÏÞkyku{kt LkkLkk{kt LkkLke 
MktÏÞk 3 Au. 3Lke ykMkÃkkMk ðíkwo¤ Ëkuhku. WÃkhktík 3 rMkðkÞLke, 3Lke økwrýík nkuÞ yuðe yLku yøkkW Lk AufkÞu÷e nkuÞ íkuðe 
MktÏÞkyku Aufe Lkkt¾ku. yk{ yk Ãkøk÷u 9, 15, 21, 27, 33, ..., 93, 99 AufkE sþu. yk heíku ykøk¤ ðÄíkk hnku. Ëhuf 
Ãkøk÷u, ykøk¤Lkk fkuE Ãkøk÷u suLke ykMkÃkkMk ðíkwo¤ Lk ËkuÞwO nkuÞ fu su Aufe Lk Lkkt¾e nkuÞ yuðe çkÄe MktÏÞkyku{ktÚke LkkLkk{kt 
LkkLke MktÏÞk ykMkÃkkMk ðíkwo¤ Ëkuhku yLku íku MktÏÞk rMkðkÞLke, íkuLke økwrýík MktÏÞkyku{ktÚke su yøkkW Lk AufkR nkuÞ íku 
MktÏÞkyku Aufe Lkkt¾ku. Auðxu Ëhuf MktÏÞk {kxu, yu MktÏÞk ykMkÃkkMk ðíkow¤ nþu yÚkðk MktÏÞk Aufe Lkkt¾e nþu.  
 WÃkh ÷¾u÷e 1 Úke 100 MktÏÞkykuLke ÞkËe nðu Lke[u ykÃke Au íkuðe Ëu¾kþu. 
 
1  2  3  4  5  6  7  8  9  10  11  12  13  14 

15  16  17  18  19  20  21  22  23  24  25  26  27  28 

29  30  31  32  33  34  35  36  37  38  39  40  41  42 

43  44  45  46  47  48  49  50  51  52  53  54  55  56 

57  58  59  60  61  62  63  64  65  66  67  68  69  70 

71  72  73  74  75  76  77  78  79  80  81  82  83  84 

85  86  87  88  89  90  91  92  93  94  95  96  97  98 

99  100 
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 ykðwt çkLku íÞkhu ðíkwo¤ ðk¤e MktÏÞkyku yrð¼kßÞ MktÏÞkyku nþu yLku yk MktÏÞkyku s yrð¼kßÞ MktÏÞkyku nþu. 
 WÃkhLke heík{kt ykÃkýu rð¼kßÞ MktÏÞkykuLku ‘[k¤e’ Lkkt¾eyu Aeyu, suÚke yrð¼kßÞ MktÏÞkyku çkkfe hne òÞ Au. 
ykLku fkhýu yk heíkLku RhuxkuMÚkurLkMkLke [k¤ýeLke heík fnu Au.  
 yrð¼kßÞ MktÏÞkyku þkuÄðkLke yk heík ÷ktçke ÷køku, Ãkhtíkw ¾hu¾h yu ÷ktçke LkÚke. heík ÷ktçke Lk nkuðkLkwt fkhý 
Lke[uLkwt Ãkrhýk{ Au. 

 òu ÄLkÃkqýkOf n rð¼kßÞ nkuÞ íkku íkuLku √� Úke {kuxku Lkrn yuðku yuf yrð¼kßÞ yðÞð nkuÞ s. 
 nðu òu n 100 fu íkuÚke LkkLkku rð¼kßÞ ÄLkÃkqýkOf nkuÞ íkku √� ≤ √100 = 10	nkuðkÚke n Lku 10 fhíkkt LkkLkku 
yrð¼kßÞ yðÞð nkuðku s òuEyu. 10Úke LkkLke yrð¼kßÞ MktÏÞkyku 2, 3, 5 yLku 7 s Au. ykÚke n yu 2, 3, 5 yLku 
7{ktÚke yuf MktÏÞkLkku økwrýík nkuðku s òuEyu. íkuÚke 100 MkwÄeLke MktÏÞkyku {kxu RhuxkuMÚkurLkMkLke [k¤ýeLke heík ðkÃkhðk 
{kxu 2, 3, 5 yLku 7 Lkk s økwrýík Aufe Lkkt¾ðk sYhe Au. yk MktÏÞkykuLkk økwrýík Aufe LkktÏÞk çkkË ykøk¤ sðkLke sYh 
LkÚke. çkkfeLke MktÏÞkyku yrð¼kßÞ s nþu. òu 200 MkwÄeLke MktÏÞkyku {kxu RhuxkuMÚkurLkMkLke [k¤ýe íkiÞkh fhðe nkuÞ íkku 
13 fu íkuÚke LkkLke yrð¼kßÞ MktÏÞkykuLkk økwrýík Aufðk Ãkzu yLku 500 MkwÄeLke MktÏÞkyku {kxu 19 MkwÄeLke yrð¼kßÞ 
MktÏÞkykuLkk økwrýík Aufðk Ãkzu. (þk {kxu?) 
 yrð¼kßÞ MktÏÞkyku þe¾ðíke ð¾íku ðøko{kt rðãkÚkeoykuLku RhuxkuMÚkurLkMkLke [k¤ýeLkku ÏÞk÷ ykÃke þfkÞ yLku íkuyku 
ÃkkMku yuf «ð]r¥k íkhefu 100 fu 200 MkwÄeLke MktÏÞkykuLke yrð¼kßÞ MktÏÞkyku þkuÄkðe þfkÞ. yk{ fhðkÚke íku{Lkk 
rð¼kßÞ yLku yrð¼kßÞ MktÏÞkykuLkk ÏÞk÷ MÃk»x Úkþu yLku ftRf fhðkLkku íku{Lku ykLktË Ãký ykðþu. çkLkðkòuøk Au fu 
yk ÃkAe fkuE rðãkÚkeo 300 fu 400 MkwÄeLke yrð¼kßÞ MktÏÞkykuLke ÞkËe çkLkkðe fkZþu. 
 RhuMxkuÚkurLkMk (R.Ãkq. 276-194) økúef økrýíkþk†e níkku. økrýíkþk†e nkuðk WÃkhktík íku rV÷MkqV, ¼qøkku¤rðËT, 
¾økku¤rðËT, RríknkMkfkh yLku frð Ãký níkku. yu÷ufTÍkrLzÙÞk þnuhLkk rðÏÞkík økútÚkk÷ÞLkku íku økútÚkÃkk÷ níkku. 
ykŠfr{zeÍLkku íku Mk{fk÷eLk yLku r{ºk níkku. RhuxkuMÚkurLkMku Ãk]ÚðeLkk ÃkrhÄLkk {kÃkLke økýíkhe fhe níke yLku ykðe økýíkhe 
fhLkkh íku Mkðo«Úk{ ÔÞÂõík níkku. 
LkkUÄ : ykÃkýu yk ÷u¾{kt Lke[uLkkt çku Ãkrhýk{kuLkku WÕ÷u¾ fÞkou Au. 
(1) Ëhuf rð¼kßÞ ÄLkÃkqýkOfLku yuf yrð¼kßÞ yðÞð nkuÞ s. 

(2) òu n rð¼kßÞ ÄLkÃkqýkOf nkuÞ íkku, nLku, √� Úke {kuxku Lkrn íkuðku yuf yrð¼kßÞ yðÞð nkuÞ s. 
 yk çktLku Ãkrhýk{kuLke Mkkrçkíke Mknu÷e Au. yk{ Aíkkt yk ytf{kt økrýík LkkUÄÃkkuÚke{kt ykÃkýu íkuLke [[ko fheþwt.  

    
 

� � � � �  
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økíkktfLkk ÷u¾{kt WÃkhLkk ÷u¾fkuLke ÃkwÂMíkfk ‘The Novelties of Geometry’ {ktÚke ÷tçkfuLÿLku ÷økíkkt fux÷ktf Ãkrhýk{ku 
òuÞkt. ÷u¾Lku ytíku [kh Ãkrhýk{ku Mkkrçkíke rðLkk ykÃÞkt níkkt. yk ÷u¾{kt þYykík{kt Ãkrhýk{ 6 yLku 7Lke [[ko fhðe Au 
yLku íÞkhçkkË yLÞ LkqíkLk rðøkíkku òuEþwt. 

økíkktfLkk Ãkk.Lkt.63 Ãkh ykÃku÷wt Ãkrhýk{ Lke[u «{kýu Au. 
Ãkrhýk{-6 ÷½wfkuý rºkfkuýLkwt ÷tçkfuLÿ, íkuLkk ðuÄkuLku ÷tçkkðíkkt íkuyku Ãkrhðíkwo¤Lku su ®çkËwyku{kt AuËu íku ®çkËwykuÚke çkLkíkk 
rºkfkuýLkwt ytík:fuLÿ Au. 

Ãkrhýk{-6Lku Úkkuzk swËk þçËku{kt Lke[u «{kýu ÷¾eyu íkku íkuLkku Ãkrhýk{-1 MkkÚkuLkku MktçktÄ MÃk»x Úkþu. 
“÷½wfkuý rºkfkuýLkwt ytík:fuLÿ, íkuLkk fkuýrî¼ksfkuLku ÷tçkkðíkkt íkuyku Ãkrhðíkwo¤Lku su ®çkËwyku{kt AuËu íku ®çkËwykuÚke 

çkLkíkk rºkfkuýLkwt ÷tçkfuLÿ Au.” 
ðk[fku òuE þfþu fu çktLku Ãkrhýk{ku{kt ÷½wfkuý rºkfkuý yLku íkuLkwt Ãkrhðíkwo¤ MÚkkÞe Au yLku ÷tçkfuLÿ yLku ytík:fuLÿLke 

yË÷kçkË÷e ÚkÞu÷e Au. ykÃkýu yk Ãkrhýk{Lke Mkkrçkíke òuEyu. 
“∆ABC{kt ��������, �������� yLku �������� fkuýrî¼ksfku Au su I{kt Mktøkk{e 

Au. yk fkuýrî¼ksfku Ãkrhðíkwo¤Lku yLkw¢{u P, Q yLku R{kt {¤u Au. 
Mkkrçkík fhku fu ∆PQRLkwt ÷tçkfuLÿ I Au.” 

∆ABC{kt ∠A, ∠B yLku ∠CLkk ytík:rî¼ksfku yLkw¢{u ��������, 
�������� yLku �������� Au su ∆ABCLkk Ãkrhðíkwo¤Lku yLkw¢{u P, Q yLku R{kt 
{¤u Au. 

MkkæÞ : I, ∆PQRLkwt ÷tçkfuLÿ Au. 
Mkkrçkíke : AP yLku QRLkwt AuË®çkËw X Au. BQ yLku RPLkwt AuË®çkËw 

Y Au, CR yLku PQLkwt AuË®çkËw Z Au. 
∠PRC = ∠PAC = 

�
� (���  Úke çkLkíkk ¾qýkyku) ∴ ∠YRI = 

�
�    ............. (i) 

∠BIC = 90o + 
�
�          ............. (ii) 

∆RYI {kxu ∠YIC = ∠YRI + ∠RYI Ãkhtíkw ∠YIC = ∠BIC = 90o + 
�
�	 (ii ÃkhÚke) 

 ∠YRI = ∠PRC = 
�
�  (i) ÃkhÚke 

 ∴ 90o + 
�
� =	�� � ∠RYI  ⇒ ∠RYI = 90o 

      
⇒ PR ⊥ QY. 

             ∴ QY, ∆PQR Lkku ðuÄ Au. 
íku s heíku Mkkrçkík fhe þfkÞ fu RZ yLku PX Ãký ðuÄ Au, su ºkýu I{kt Mktøkk{e Au. 

 

÷tçkfuLÿLkk ÷tçkfuLÿLkk ÷tçkfuLÿLkk ÷tçkfuLÿLkk ttttfux÷ktf ðÄw Ãkrhýk{kufux÷ktf ðÄw Ãkrhýk{kufux÷ktf ðÄw Ãkrhýk{kufux÷ktf ðÄw Ãkrhýk{ku    
 

{q¤ ÷u¾f : Dr. M. Rajaclimax  &  N. Sai Prasadkumar, Madurai 
YÃkktíkhý : {u½hks s. ¼è, (M) 9925837247 

ykf]rík-1 
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  ∴ I, ∆PQR Lkwt ÷tçkfuLÿ Au. 
nðu yk MkkrçkíkeLku ykÄkhu ðk[fku Ãkrhýk{ 7 Mkkrçkík fhe þfþu, fkhý fu yu{kt yuf ¾qýkLkku ytík:rî¼ksf yLku çku 

¾qýkLkk çkrn:rî¼ksfku ÷eÄk Au. 
nðu Lke[uLke ykf]rík 2 çkhkçkh Mk{S ÷Eyu yLku yøkkWLkk 

Ãkrhýk{ku ÞkË fheyu íkku ½ýk Lkðk økwýÄ{kuo (Ãkrhýk{ku) {¤u Au su 
Mkkrçkík fhðk Mkh¤ Au. 

∆ABC yLku íkuLkwt Ãkrhðíkwo¤ ykÃku÷ Au. AD, BE yLku CF ðuÄ Au 
yLku O ÷tçkfuLÿ Au. ��������, �������� yLku �������� Ãkrhðíkwo¤Lku yLkw¢{u P, Q 
yLku R{kt {¤u Au. yøkkW Mkkrçkík fÞko «{kýu, O, ∆PQRLkwt ytík:fuLÿ 
Au. PQ, BC yLku CA Lku yLkw¢{u H  yLku I{kt {¤u Au. íku s heíku J, 

K, L yLku G ®çkËwyku Ãký Au. 
Mkki «Úk{ Lke[uLkwt yuf Ãkrhýk{ Mkkrçkík fheyu. 

Ãkrhýk{-8  PGOH  Mk{çkksw [íkw»fkuý Au. 
Mkkrçkíke : ∆PQRLkwt ytík:fuLÿ O Au.  

∴ hu¾k PO yux÷u fu hu¾k PD yu ∠GPHLkku rî¼ksf Au, yLku PD ⊥ GH.    ∴ GD = DH ............. (i) 

ð¤e yøkkW Mkkrçkík fÞko «{kýu  OD = DP        ............. (ii) 
∴ [íkw»fkuý PGOHLkk rðfýkuo ÃkhMÃkh ÷tçk Au yLku yufçkeòLku Ëw¼køku Au. 
∴ PGOH Mk{çkksw [íkw»fkuý Au. 

 yu s heíku QIOJ Ãký Mk{çkksw [íkw»fkuý Mkkrçkík fhe þfkÞ. 
ð¤e, PHIQ Mk{hu¾ Au yLku ykÚke G, O, J Ãký Mk{hu¾ Au. yu s heíku L – O – I yLku H – O – K Mkkrçkík ÚkE þfu. 

Ãkrhýk{-9 ykf]rík-2{kt Lke[u «{kýu yufYÃk rºkfkuýkuLke òuz {¤u Au. 
 

(i) ∆BDO ≅  ∆BDP 

 (ii) ∆CDO ≅  ∆CDP 

(iii) ∆CEO ≅  ∆CEQ 

(iv) ∆AEO ≅  ∆AEQ 

(v) ∆AFO ≅  ∆AFR 

(vi) ∆BFO ≅  ∆BFR 

(vii) ∆PDG ≅  ∆PDH 

(viii) ∆QEI ≅  ∆QEJ 

(ix) ∆RFK ≅  ∆RFL 
 Mkkrçkíke : (i) ∆BDO yLku ∆BDP {kt 
   DO = DP   (yøkkWLkk ÷u¾ «{kýu) 
   BD = BD Mkk{kLÞ 
  yLku  ∠BDO = ∠BDP = 90o 
         ∴ ∆BDO ≅  ∆BDP (çkk¾qçkk) 
   yk s heíku yLÞ yufYÃkíkkyku Mkkrçkík fhe þfkÞ. 
 

ykf]rík-2 
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Mkwøkrýík{T{kt «økx Úkíkk økkrýríkf ÷u¾kuLkk ÷u¾fku {kxu Mkwøkrýík{TLkk «fkþf - «k. yYý {. ðiã VkWLzuþLk – økwshkík økrýík 

{tz¤ - Lke[uLkk ÃkwhMfkhku ònuh fhíkkt ykLktË yLkw¼ðu Au. 

(1) fkuEÃký fûkkyu yÇÞkMk fhíkk rðãkÚkeoyku îkhk ÷¾kÞu÷k, Mkwøkrýík{T{kt «fkrþík ÚkÞu÷k, økkrýríkf ÷u¾ ËeX 
Yk.300/- ÷u¾fLku ÃkwhMfkhYÃku ykÃkðk{kt ykðþu. 

(2) yuf ð»ko Ëhr{ÞkLk «økx ÚkÞu÷k, rðãkÚkeoyku îkhk ÷¾kÞu÷k økkrýríkf ÷u¾ku Ãkife Mkðo©uc ÷u¾Lkk ÷u¾fLku ÃkwhMfkh 
YÃku Yk.500/- ykÃkðk{kt ykðþu. (ð»ko : 1-òLÞwykheÚke 31 rzMkuBçkh økýkþu.) 

(3) su{Lkkt ÷¾kýku yøkkWLkk Mkwøkrýík{T{kt õÞkhuÞ «fkrþík Lk ÚkÞkt nkuÞ íkuðk (LkðkurËík) ÷u¾fLku íku{Lkk «Úk{ ÷u¾ {kxu 
Yk.500/- ÃkwhMfkh YÃku ykÃkðk{kt ykðþu. 

(4) Mkwøkrýík{T {kxu ÷u¾ ÷¾íkk ÷u¾fku ÃkkuíkkLkku ®f{íke Mk{Þ ÷u¾ íkiÞkh fhðk {kxu ykÃku Au. íku{Lkwt ÷u¾Lk fkÞo y{qÕÞ 
Au. ykðk ÷u¾LkLku fkuE ÃkwhMfkh ykÃke {q÷ððwt ÞkuøÞ LkÚke. Ãký õÞkhuf íkku ÷u¾fku ÷u¾Lku xkEÃk fhkðeLku {kuf÷u Au. 
xkEÃk fÞko ÃkAe fwheÞhÚke {kuf÷u Au. xkEÃk fhkððkLkku ¾[o, fwheÞh îkhk {kuf÷ðkLkku ¾[o íkuyku òíku ¼kuøkðu Au. 
÷u¾fu fhu÷k «ÞíLkLku rçkhËkððk {kxu yLku íku{ýu fhu÷k ¾[oLku yktrþf heíku ¼hÃkkE fhðk {kxu y{u Lke[uLke ònuhkík 
fheyu Aeyu. 

“Ëhuf økkrýríkf ÷u¾Lkk, Mkwøkrýík{T{kt AÃkkÞu÷kt ÃkkLkkt ËeX ÷u¾fLku Yk.100/- ykÃkðk. 
÷¾ký yuf ÃkkLkkÚke ykuAwt nkuÞ íkku ÷u¾fLku íku ÃkkLkk {kxu Yk.50/- ykÃkðk.” 

Ãkrhýk{-10 ykf]rík-2{kt Lke[u «{kýu Mk{YÃk rºkfkuýkuLke òuz {¤u Au. 
   ∆BOP ∼  ∆AOQ 

Mkkrçkíke :  ∠BOP = ∠AOQ (yr¼fkuý) 
  yLku  ∠PBO = ∠PBQ = ∠QAP = ∠QAO 

   ∴ ∆BOP ∼  ∆AOQ 
  ðk[fkuLku ykðk yLÞ Mk{YÃk rºkfkuýkuLke òuz þkuÄðk yk{tºký Au. 
 yk s heíku Lke[u sýkðu÷ Ãkrhýk{-11 yLku 12{ktLkk íkÚÞku Mkkrçkík fhðk ðk[fkuLku yk{tºký Au. 
Ãkrhýk{-11 (i)  A yu ∆ORQ Lkwt ÃkrhfuLÿ Au. 
   (ii) B yu ∆ORP Lkwt ÃkrhfuLÿ Au. 
   (iii) C yu ∆OPQ Lkwt ÃkrhfuLÿ Au. 
Ãkrhýk{-12  (i) AROJ [¢eÞ [íkw»fkuý Au. 
   (ii) BROG [¢eÞ [íkw»fkuý Au. 
 ykðk yLÞ [¢eÞ [íkw»fkuýku Ãký ðk[fku þkuÄe þfþu. 
¼qr{rík{kt hMk Ähkðíkk rþûkfku {kxu yk ykf]rík-2 yLkuf Ãkrhýk{kuLkku ¾òLkku Au yLku rðãkÚkeoLku ¼qr{rík{kt hMk ÷uíkku 

fhðk {kxu Ãký yk çku ÷u¾ku{ktÚke  {¤íkk Ãkrhýk{ku WÆeÃkf Mk{kLk Ãkwhðkh ÚkR þfu. 
nðu ÃkAeLkk ÷u¾{kt nsw ðÄkhu hMk«Ë Ãkrhýk{ku òuEþwt. 

� � � � � 

  
÷u¾f MkL{kLk 
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 rLkùkÞf yux÷u þwt íku òýeíkwt Au, ‘yuðwt çkÄw’ rð»ku ftR fnwt íku Ãknu÷kt yuf fkuÞzku... 
 yuf ¾uíkh{kt ºký «fkhLkkt ÄkLÞ Ãkkfu Au. 
 «Úk{ «fkhLkk ÄkLÞLkk ºký fkuÚk¤k, çkeò «fkhLkk ÄkLÞLkk çku fkuÚk¤k yLku ºkeò «fkhLkk ÄkLÞLkku yuf fkuÚk¤ku {¤e 
fw÷ ðsLk 39 {ý ÚkkÞ Au.  
 «Úk{ «fkhLkk ÄkLÞLkk çku fkuÚk¤k, çkeò «fkhLkk ºký fkuÚk¤k yLku ºkeò «fkhLkku yuf fkuÚk¤ku {¤e fw÷ ðsLk 34 
{ý ÚkkÞ Au. 
 «Úk{ «fkhLkk ÄkLÞLkku yuf fkuÚk¤ku, çkeòLkk çku fkuÚk¤k yLku ºkeòLkk ºký fkuÚk¤k {¤e fw÷ ðsLk 26 {ý ÚkkÞ Au. 
íkku «íÞuf «fkhLkk fkuÚk¤k{kt ÄkLÞLkku fux÷ku sÚÚkku nþu? 
 yk çkesøkrýík MknMk{efhýLkku fkuÞzku Au. {ÍkLke ðkík yu Au fu «Míkwík fkuÞzku Nine Chapters on Mathematics Art 

Lkk{Lkk R.Mk. Ãkqðuo 200-100 Ëhr{ÞkLk ÷¾kÞu÷ [kRLkeÍ ÃkwMíkf{kt Au, su{kt íkuLkku Wfu÷ ftRf yk {wsçkLkk ykÃku÷ku Au. 
(1) 

1 2 3  0 0 3  0 0 3 

2 3 2  4 5 2  0 5 2 

3 1 1 3C1−C3, 3C2−2C3  8 1 1 5C1−4C2 36 1 1 

26 34 39  39 24 39  99 24 39 

 
 yk íkku ykÃkýe òýeíke økkìMkLkk ÷kuÃkLke ÃkØrík (Gaussian Elimination Method) suðe s Au ! {ík÷çk fu rLkùkÞf-
©urýf suðk ÏÞk÷, íkuLkk ykÄwrLkf Lkk{ ðøkh, økrýíkLkk RríknkMk{kt nksh níkk; ÷kRçLkeÍ, ¢u{h, fu÷e yLku rMkÕðuMxh 
Ãknu÷kt, 1800 ð»kkuo yøkkW ! økrýíkLkk RríknkMkLkkt ÷øk¼øk ½ýkt ÃkwMíkfku{kt yuðwt òýðk {¤u Au fu rLkùkÞfLkku «kÚkr{f 
WÃkÞkuøk fkzkO yu fhu÷ku, Ãkhtíkw ÃkØríkMkhLkku yÇÞkMk ÷kRçLkeÍ yLku ¢u{hu fhu÷ku. rLkùkÞf rð»kuLkwt «Úk{ ÃkwMíkf sufkuçkeyu 
R.Mk.1841{kt ÷¾u÷wt. 
 «§ yu Au fu yk ‘rLkùkÞf’ þwt ‘rLkrùík’ fhu Au ? {q¤ íkku yk s «§ níkku, õÞktf sqLke Lkkux{ktÚke szu÷ku.  
íkuLkk rð»ku rð[khíkkt, ‘yuðwt çkÄwt’ ÷¾ðkLke RåAk ÚkR. 
 yk «§ WÃkÂMÚkík fhíkkt {¤u÷ku «Úk{ «rík¼kð ykðku níkku : rLkùkÞf ©urýfLkk ÔÞMíkLkk yÂMíkíðLku Lk¬e fhu Au. 
yLku ©urýfLkkt ÷kûkrýf {qÕÞku Ãký ykÃku Au. Ãkhtíkw rLkùkÞfLkku ÏÞk÷ yLku Lkk{ íkku ©urýfLke Ãknu÷kt WËT¼ÔÞku Au ! 
y÷çk¥k, yk «rík¼kð Mkk[ku íkku Au s. 
 ykøk¤ ykÃkýu Úkkuzkuf RríknkMk òuÞku, íkuLkk ÃkhÚke rLkùkÞfLkku ÏÞk÷ MknMk{efhýLkkt çkes {u¤ððk {kxu WËT¼ÔÞku 
Au íku MÃk»x Au. yk{ rLkùkÞf (1) MknMk{efhýLkkt çkes rLkrùík fhu Au. (2) ©urýfLkku ÔÞMík yLku (3) ©urýfLkkt ÷kûkrýf 
{qÕÞku rLkrùík fhu Au. 

 

rLkùkÞfku yLku yuðwt çkÄwt...rLkùkÞfku yLku yuðwt çkÄwt...rLkùkÞfku yLku yuðwt çkÄwt...rLkùkÞfku yLku yuðwt çkÄwt...     
«k. hu¾kçkuLk {nuíkk 

(M) 9998979352 E-mail : mehtard@gmail.com  
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yk WÃkhktík, Mk{ík÷{kt çku MkrËþku  � = � 1,  2� yLku "� = �"1, "2� ÷RLku 
Mk{ktíkh çkksw [íkw»fkuý çkLkkðeyu íkku yk [íkw»fkuýLkwt ûkuºkV¤ rLkùkÞf # 1  2"1 "1# 
Lkku {kLkktf ÚkkÞ, su Mkh¤íkkÚke [fkMke þfkÞ. 
íku s heíku yðfkþ{kt ºký MkrËþku ÷uíkkt 3 × 3 Lkku rLkùkÞf {¤u suLkku {kLkktf, yk 
MkrËþku ðzu h[kíkk Mk{ktíkhçkksw »kxTV÷fLkwt ½LkV¤ ÚkkÞ. 

 Þk{¼qr{rík{kt ykÃkýu þe¾eyu Aeyu fu rºkfkuýLkkt ºký rþhkurçktËwyku yLkw¢{u $ 1,"1%, $ 2,"2% yLku $ 3,"3% 
nkuÞ íkku íku rºkfkuýLkwt ûkuºkV¤ 12 	 '

 1 "1 1 2 "2 1 3 "3 1' ÚkkÞ.  
 rLkùkÞfkuLke økýíkhe fhíke ð¾íku rðãkÚkeoyku fux÷ef ðkh ðkhkVhíke ÄLk yLku Éý r[öku ðkÃkhðk{kt ÚkkÃk ¾kR òÞ 
Au, íÞkhu íkuLku Úkíkwt nþu fu ‘yk þkuÄ fhLkkhu çkÄe søÞkyu ÄLk (fu Éý) r[ö s hkÏÞkt nkuík íkku fux÷w Mkkhwt Úkkík !’ økrýíkLkk 
rðï{kt ykðku ÏÞk÷ Ãký ÔÞkÏÞkrÞík ÚkÞu÷ku Au, suLku ÄLk rLkùkÞf (Positive Determinant) fu Ãkh{uLkuLx (Permanent) 
fnu Au. íkuLkku WÕ÷u¾ Auf fkuþeLkk fk{{kt òuðk {¤u Au yLku íkuLkku rðMík]ík yÇÞkMk Ãký ÚkÞku Au. íkuLkku WÃkÞkuøk Mkt[Þ-
rðLÞkMkþkMºk (Combinatorics){kt yLku «Mkt¼kÔÞ rð&÷u»ký (Stochastic Analysis){kt ÚkkÞ Au. Ãkh{uLkuLx fkuRÃký  
m × n  ©urýf {kxu ÔÞkÏÞkrÞík ÚkR þfu Au. 
 ynª ykÃkýu íkuLke rðøkíkku{kt Lkrn sRyu. hMk ÄhkðLkkh ðk[f (2) òuE þfu. 
  rLkùkÞf MkkÚku Úkkuze Mkh¤ Mkh¾k{ýe fheyu : 

1. rLkùkÞf #3 51 2# = 1,	ÄLk rLkùkÞf #3 51 2# = 11 
2. rLkùkÞf #3 −51 2 # = 11,	ÄLk rLkùkÞf #3 −51 2 # = 1 
3. *+ ,- ./ suðk ©urýf {kxu, rLkùkÞf yLku ÄLkrLkùkÞf Mkh¾k ÚkkÞ. 
4. Míkt¼ yÚkðk nkhLke ÞÚkuåA yË÷kçkË÷e fhðkÚke ÄLk rLkùkÞfLke ®f{ík çkË÷kíke LkÚke. 
5. Per (AB) ≠  Per (A) Per (B) 
  nðu ykÃkýu Mkt[Þ-rðLÞkMkþkMºk{kt íkuLkku WÃkÞkuøk òuEþwt. íkuLku {kxu ykÃkýu yuf ÔÞkÏÞk yLku Ãkrhýk{ òýðwt Ãkzþu :  
rðMÚkkrÃkík-rðLÞkMk (derangement) : Äkhku fu {a1, a2, ..., an} yu {1, 2, ....n} Lkku yuðku ¢{[Þ nkuÞ fu suÚke fkuEÃký i 
(i=1, 2, ..., n) {kxu ai ≠ i, íkku yk ¢{[ÞLku rðMÚkkrÃkík-rðLÞkMk fnu Au. 
 òu n ½xfkuLkk çkÄk s rðMÚkkrÃkík-rðLÞkMkLke fw÷ MktÏÞkLku Dn ðzu Ëþkoðe íkku 

 �� = �!	11− 1
1! � 1

2!− 1
3!�⋯�	 �31�4�! 	5 ÚkkÞ Au.  

«{uÞ : òu In, n fûkkLkku yuf{ ©urýf nkuÞ yLku Jn yuðku ©urýf nkuÞ suLkku Ëhuf ½xf 1 nkuÞ íkku (i) Per (Jn) = n! yLku (ii) 
Per (Jn− In) = Dn ÚkkÞ.  
WËknhý : Äkhku fu 5 fçkqíkhkuLku íku{Lkk ¾kLkk{ktÚke y{wf Mk{Þ çknkh hkÏÞk çkkË, Vhe ÃkkAkt ÷kððk{kt ykðu yLku {wõík 
heíku ¾kLkk ÃkMktË fhðk Ëuðk{kt ykðu, íkku fkuEÃký fçkqíkh ÃkkuíkkLkk {q¤ ¾kLkk{kt Lk òÞ íkuLke Mkt¼kðLkk fux÷e ? 

O 

 � "� 
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Wfu÷ : MÃk»x Au fu ykðe fw÷ ÃkMktËøke �5 Úkþu. íkuÚke Wfu÷ «{uÞ {wsçk 
  �5 = �67	�85 − 95� = 5! 	11− 1

1!� 1
2! − 1

3!� 1
4!− 1

5!	5 = 44 ÚkkÞ. 
∴ Mkt¼kðLkk = ;4�! = 44

5! 	≈ 0.367  Úkþu. 
yLÞ hMk«Ë Ãkrhýk{ku yLku WËknhýku {kxu MktË¼o (2) yLku íku{kt Mkq[ðu÷k yLÞ MktË¼kuo òuðk Mkq[Lk Au. 
 

MktË¼o 
1. JJ O’Connor and E. F. Robertson, History of Determiant and matrices, Mac Tutor 

2. Marcus Marvin, Minc Henryk, Permanents, Amer. Math. Monthly 72 (1965), 577-591  
 
 

ππππ (ÃkkE)  
 

þwt fnuðwt íkkhk rðþu, ÃkkE? 
íkwt íkku økwýku¥kh ðíkwo¤{kt, 
ÃkrhÄ yLku ÔÞkMkLkku ! 
nkuÞ ÃkrhÄ fkuE Ãký, 

Lku nkuÞ ðíkwo¤Lkku ÔÞkMk øk{u íku, 
hnu ÃkkR íkwt rLk»Ãkûk MkËkÞ ! 

økwýku¥kh íkkhku fkÞ{ hnuíkku yuf s, 
yu økwýku¥kh 22/7 s nkuÞ ! 

Wsðu ËwrLkÞk 22 sw÷kELku íkkhk {kLk{kt, 
fneLku yuLku ‘ÃkkR ytËkrsík rËðMk’. 
®f{ík õÞkt [ku¬Mk Au íkkhe ? 
rðMíkhu÷ íkwt íkku yLktík MkwÄe. 

òýu ËwrLkÞk íkkhwt {qÕÞ yux÷wt s, 
yu íkku Au, 3.141592. 
Ãký Au yu íkku ½ýwt ðÄkhu, 

õÞkt hk¾eyu ÞkË ykx÷wt çkÄwt fkuE ? 
AíkktÞ {kLkðwt Ãkzu íkLku, 

¼qr{rík yÄqhe íkkhk rðLkk !  
 

 ðe.yuLk. økkuÄkýe #ø÷eþ Mfq÷, Mkwhík.     ©e{íke MLkun÷ hksLk òLke  
 (M) 99258 37906   
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yk ÷u¾{kt ¼qr{rík Úkkuze yLku rºkfkuýr{rík ðÄw Au. rºkfkuýr{ríkLkku WËT¼ð Ãký ¼qr{rík{ktÚke s ÚkÞku Au Lku !  
þe»kof{kt “nuhkuÚke çkúñøkwÃík yLku íkuÚke ykøk¤...”    (From Heron to Brahmgupta and beyond...) yuðwt ÷¾u÷ 

Au. ykÃkýu W÷xk ¢{{kt sE, “íkuÚke ykøk¤”Úke þY fhe çkúñøkwó yLku AuÕ÷u nuhku Ãkh ykðeþwt. òýfkh ðk[fku Mk{S 
økÞk nþu fu ynª [íkw»fkuýLkk ûkuºkV¤Lke ðkík nþu ! nk, yu{ s Au. 
ykÃkýu [íkw»fkuý ABCDLkk MktË¼o{kt ¾qýkykuLkkt {kÃkLku A,B,C,D ðzu Ëþkoðeþwt. 

çkkswykuLkkt {kÃk AB=a, BC=b, CD=c, DA=d ÷Eþwt. 
[íkw»fkuý ABCD Lke Ãkrhr{rík 2s ðzu Ëþkoðeþwt. yk{ 2s = a+b+c+d.  

íkuÚke yÄoÃkrhr{rík s = @ABACAD
�  

[íkw»fkuý ABCDLkk ûkuºkV¤Lku X ðzu Ëþkoðeþwt. ∆ABC yLku ∆ADCLkkt ûkuºkV¤kuLku 
yLkw¢{u Mktfuík [ABC] yLku [ADC] ðzu Ëþkoðeþwt. 
rºkfkuýr{ríkLkkt su MkqºkkuLkku WÃkÞkuøk fhðkLkk Aeyu íkuLkku Ãký WÕ÷u¾ fhe ËRyu. 

(1) sin2α + cos2α = 1                    ykf]rík-1 

(2) ∆ABC Lkwt ûkuºkV¤ : [ABC] =	 
� 	�� ∙ �� sin� 

(3) rºkfkuý{kt fkuMkkELk Mkqºk cos� = 	�KLAKML3�ML
��K	∙	KM    

yLku íku ÃkhÚke ��� =	��� � ��� − 2�� ∙ �� cos �	 
(4) cos (α+β) = cos α cos β − sin α sin β 

(5) cos 2α = 2 cos2 α − 1 = 1 − 2sin2 α = cos2 α − sin2 α          

nðu, ykf]rík (1){kt ËþkoÔÞk {wsçk, [íkw»fkuý ABCDLkku rðfýo AC Ëkuheyu.         ykf]rík-2 
yk{ fhðkÚke [íkw»fkuý ABCD çku yLkkåAkrËík rºkfkuýeÞ «Ëuþku ABC yLku ADC{kt rð¼krsík Úkþu. 
N���O = 	 
� 	�� ∙ �� sin� = 	 
� 	+- sin�    N���O = 	 
� 	�� ∙ �� sin� = 	 
� 	P. sin �    
∴ X = [ABCD] = [ABC] + [ADC]  

∴ Q =	 
� 	+- sin � �	 
� 	.P sin� 

∴ 4X = 2 ab sin B + 2cd sin D             

ðøko fhíkkt 16X2 = 4a2b2 sin2 B +  4c2d2 sin2 D + 8abcd sin B sin D   ............. (1) 

∆ABC {kt cosine MkqºkÚke, AC2 = AB2 + BC2 − 2AB ⋅ BC ⋅ cos B 
Ãký AB=a yLku BC=b íkuÚke  AC2 = a2 + b2 – 2ab cos B     ............. (2)  
íku s «{kýu ∆ABC{kt cosine MkqºkÚke, AC2 = c2 + d2 – 2cd cos D    ............. (3) 

 

ðeMkhkíke ¼qr{rík :ðeMkhkíke ¼qr{rík :ðeMkhkíke ¼qr{rík :ðeMkhkíke ¼qr{rík :    
nuhkuÚke çkúñøkwÃík yLku íkuÚke ykøk¤... nuhkuÚke çkúñøkwÃík yLku íkuÚke ykøk¤... nuhkuÚke çkúñøkwÃík yLku íkuÚke ykøk¤... nuhkuÚke çkúñøkwÃík yLku íkuÚke ykøk¤... (From Heron to Brahmgupta and beyond...)    

Ãke. fu. ÔÞkMk 
(M) 98255 77784, vyaspk123@gmail.com 
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(2) yLku (3) ÃkhÚke, a2 + b2 – 2ab cos B = c2 + d2 – 2cd cos D 

∴ (a2 + b2 – c2 − d2) = 2ab cos B – 2cd cos D 

ðøko fhíkkt,  
(a2 + b2 – c2 − d2)2 = 4a2b2cos2B + 4c2d2 cos2 D – 8abcd cosB cos D ............. (4)   

 (1) yLku (4) Lkku Mkhðk¤ku fhíkkt  
 16X2 + (a2 + b2 – c2 − d2)2 

  = 4 a2b2 (sin2 B + cos2 B) + 4 c2d2 (sin2 D + cos2 D)   

   – 8abcd (cosB cos D − sin B sin D) 

  = 4 a2b2 + 4 c2d2 − 8abcd cos (B+D)       ............. (5)  

   B+D = 2α ÷Ryu 
 ∴ cos (B+D) = cos 2α = 2cos2 α-1    

 ∴ (5) ÃkhÚke 

 16X2 + (a2 + b2 – c2 − d2)2  = 4a2b2 + 4 c2d2 − 8abcd (2cos2α − 1) ; ßÞkt, α = 
KA;
�   

     = 4a2b2 + 4 c2d2 + 8abcd − 16abcd cos2α  

     = (2ab + 2cd)2 − 16abcd cos2α   

 ∴ 16X2  =  (2ab + 2cd)2 − (a2 + b2 – c2 − d2)2 − 16abcd cos2 
KA;
�   ............. (6) 

nðu (2ab + 2cd)2 − (a2 + b2 – c2 − d2)2  
= (2ab + 2cd − a2 − b2 + c2 + d2) (2ab + 2cd + a2 + b2 – c2 − d2) 

= [(c+d)2 − (a−b)2] [(a+b)2 − (c−d)2] 

= (c + d + a − b) (c + d − a + b) (a + b + c − d) (a + b − c + d)   

a + b + c + d = 2s ÷Ryu íkku, 
c + d + a − b = 2s – 2b = 2 (s−b)  

c + d − a + b = 2s – 2a = 2 (s−a) 

a + b + c − d = 2s – 2d = 2 (s−d)  

a + b − c + d = 2s – 2c = 2 (s−c)  

 ∴ (2ab + 2cd)2 − (a2 + b2 – c2 − d2)2  = 16 (s−a) (s−b) (s−c) (s−d)  ............. (7) 

        ßÞkt, s = 
@ABAC

�  
 ∴ (6) yLku (7) ÃkhÚke  
  16 X2 = 16 (s−a) (s−b) (s−c) (s−d) − 16 abcd cos2 1KA;� 5 

 ∴ X2 = (s−a) (s−b) (s−c) (s−d) − abcd cos2 1KA;� 5    ............. (8) 

 ynª X yu [íkw»fkuý ABCDLkwt ûkuºkV¤ Au, s yu [íkw»fkuýLke yÄoÃkrhr{rík Au. B yLku D [íkw»fkuýLkk Mkk{ Mkk{uLkk 
¾qýkLkk {kÃk Au. (B yLku DLke søÞkyu A yLku C nkuÞ íkku Ãký [k÷u. fu{ ?)   
 yk{, [íkw»fkuýLke [khu çkkswykuLkkt {kÃk ykÃÞk nkuÞ yLku Mkk{Mkk{uLkkt çku ¾qýkykuLkkt {kÃkLkku Mkhðk¤ku ykÃÞku nkuÞ 
íkku Mkqºk (8) Úke [íkw»fkuýLkwt ûkuºkV¤ þkuÄe þfkÞ. 
 yk Mkqºk 1842{kt çku økrýík¿kkuyu Mðíktºk heíku Mkkrçkík fÞwO níkwt. yuf níkk çkúuþLkuRzMko (Carl Anton Bretschneiders) 
yLku çkeò níkk ðkìLk MxkWzTx (Karl Georg Von Staudt) 
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 nðu R.Mk. 1842 Úke ÃkkAk sEyu. R.Mk.628 ykMkÃkkMkLkk Mk{Þu ¼khíkeÞ økrýík¿k yLku ¾økku¤rðË çkúñøkwÃíkyu 
[¢eÞ [íkw»fku{ {kxu ûkuºkV¤Lkwt Mkqºk {u¤ðu÷wt. 
 [¢eÞ [íkw»fkuýLkk Mkk{Mkk{uLkk ¾qýkykuLkkt {kÃkLkku Mkhðk¤ku 1800 nkuÞ íkuÚke B+D = 180 {qfíkkt, 
  KA;�  = 90. íkuÚke cos2 = 

KA;
�  = cos2 90o = 0 

 íkuÚke X2 = (s−a) (s−b) (s−c) (s−d) 

 íkuÚke X = R�S−+�	�S−-�	�S−.�	�S−P� , ßÞkt 2s = a + b + c + d   ............. (8) 

 yk Au çkúñøkwÃíkLkwt Mkqºk. 
 nðu RríknkMk{kt yksÚke ykþhu 2000 ð»ko ÃkkA¤ sEyu. 
 [íkw»fkuý ABCD [¢eÞ Au. òu A yLku D yufkfkh ÚkR òÞ íkku DA = d = 0 ÚkkÞ yLku [íkw»fkuý ABCD yu 
∆ABC çkLke òÞ (ð¤e rºkfkuý {kxu íkku Ãkrhð]¥k nt{uþkt {¤u s !). 
 yLku  @ABACAD� =	 @ABAC�  (fkhý : d = 0) 
 rºkfkuý ABCLkkt «[r÷ík Mktfuíkku BC = a, CA = b yLku AB = c ÷¾eyu. çkúñøkwÃíkLkk Mkqºk{ktÚke nuhkuLkwt Mkqºk {¤u. 
‘nuhku’ Lkk{ y{u yíÞkhu þk¤k{kt [k÷íkk Äkuhý LkðLkk ÃkkXâÃkwMíkf{ktÚke ÷eÄwt Au. fËk[ sqLkkt ÃkkXâÃkwMíkfku{kt nehkuLk fu 
nehku Ãký {¤þu. ytøkúuS ÃkkXâ ÃkwMíkfku{kt (yLku swËe swËe ðuçkMkkExku{kt Ãký) yk ÔÞÂõík çku Lkk{u «[r÷ík Au. (1) Heron 
of Alexandria (2) Hero of Alexandria.  
 nuhku økúef økrýíkþk†e níkku. íku RsLkuh Ãký níkku. íkuýu rºkfkuýLkk ûkuºkV¤ {kxuLkwt Mkqºk {u¤ÔÞwt níkwt su þk¤k fûkkyu 
ykÃkýu þeÏÞk Aeyu yLku þe¾ÔÞwt Ãký Au. (fËk[ yk Äkhýk ¾kuxe Ãký nkuÞ !) 
 ∆	= 	RS�S − +��S − -��S − .�, ßÞkt  s = 

@ABAC
�   

  ykÃkýu Mkqºk (8) ÃkhÚke Mkqºk (9) Lke Mkkrçkíke ykÃke. Mkqºk 9 çkúñøkwÃíkLkwt Mkqºk Au. Ãký ynª su heíku ykÃkýu yk Mkqºk 
{u¤ÔÞwt íku heíku çkúñøkwÃíku Mkkrçkíke LkÚke ykÃke. fkuEf Mk{Þu çkúñøkwÃíkíkk çkeò «[r÷ík «{uÞku MkkÚku íkuýu ykÃku÷e yk MkqºkLke 
Mkkrçkíke ykÃkeþwt.  

 

� � � � � 

 

 

 ºký hMk«Ë økrýík-«§ku 

1. √5 � 2 Lkwt ½Lk{q¤ þkuÄku. 
2. çku ÄLk yÃkqýkOfku yuðkt ÃkMktË fhku suLkku økwýkfkh 2 nkuÞ. (su{ fu �U yLku 

V
�) ÃkMktË fhu÷k yÃkqýkOfku Ãkife Ëhuf{kt 2 

W{uhe MkktËw YÃk ykÃkku. (WÃkhLkk WËknhý{kt �U� 2 =	 

U  yLku V�� 2 = 	 
U�  ). nðu çkÒku yÃkqýkOfkuLku íku{Lkk AuË 
Lkk ÷.Mkk.y. ðzu økwýku. (

U   yLku 




�  Lku 12 ðzu økwýku, 33 yLku 56 {¤þu) {¤íkkt ÃkqýkOfku ÃkkÞÚkkøkkuheÞ rºkÃkwxeLkk 

çku ½xfku Úkþu. ykÃkýu ÃkMktË fhu÷k WËknhý{kt 332 + 562 = 652. yk{ 65 ÃkkÞÚkkøkkuheÞ rºkÃkwxe (33, 56, 65) Úkþu. 
ÔÞkÃkf heíku Ãkrhýk{ Mkkrçkík fhku. 

3. òu x2 − x + 1 = 0 nkuÞ íkku  �W�X �	 

YLZL[  Lke ®f{ík þkuÄku. 
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rºkfkuýku MkkÚku Mktf¤kÞu÷kt fux÷ktf ðíkwo¤ku òuÞkt. Mðk¼krðf Au fu [íkw»fkuýku MkkÚku Mktf¤kÞu÷kt ðíkwo¤kuLkku Ãký rð[kh 
ykðu. yk{ íkku [íkw»fkuý{kt rºkfkuý fhíkkt yuf çkksw yLku yuf rþhku®çkËw ðÄkhu. yux÷u fËk[ íku ftRf ðÄw {u¤ðu Ãký ¾hwt, 
fu ftEf økw{kðu Ãký ¾hwt. [íkw»fkuýLkk ¾qýkykuLkku Mkhðk¤ku 360o, su rºkfkuý fhíkkt ðÄw ÚkÞku; íku{s íkuLku çku rðfýkuo Au, 
ßÞkhu rºkfkuýLku yufuÞ LkÚke. ytík:ðíkwo¤ yLku Ãkrhðíkwo¤ rðþu [íkw»fkuý {kxu íkhík fne þfkÞ Lknª, ßÞkhu rºkfkuý{kt çktLku 
{¤u s. 

nðu ytík:ðíkwo¤Lkwt fuLÿ, ytík:fuLÿ, çkÄe s çkkswykuÚke Mkh¾k ytíkhu nkuðwt òuEyu, íkuÚke íku [íkw»fkuýLkk Ëhuf ¾qýkLkk 
rî¼ksf Ãkh yux÷u fu íku{Lkk AuËLk®çkËw Ãkh nkuðwt òuEyu, su Lk Ãký çkLku ! (swyku ykf]rík-1). 

 

 
 

         ykf]rík-1       ykf]rík-2   ykf]rík-3 
 

fu{ fu çku fkuýrî¼ksfku, íkku AuËu, yux÷u ºký çkkswykuLku MÃkþoíkwt ðíkwo¤ {¤u. Ãkhtíkw [kuÚke çkkswLku Ãký MÃkþoðk {kxu ºkeòu 
yuf fkuýrî¼ksf Ãký yk s AuËLk®çkËw{ktÚke ÃkMkkh Úkðku òuEyu, yLku íkku íku ®çkËw ytík:fuLÿ ÚkkÞ, yLku ytík:ðíkwo¤ {¤u. 
yk{ Lk çkLku íkku ytík:ðíkwo¤ {¤u Lknª. MÃk»x Au fu ºký fkuýrî¼ksfku Mktøkk{e nkuÞ, íkku [kuÚkku Ãký íku Mktøk{Lk®çkËw{ktÚke 
ÃkMkkh ÚkkÞ. 

yk{ [íkw»fkuýLkk ºký ¾qýkLkk rî¼ksf Mktøkk{e ÚkkÞ, íkku yLku íkku s ytík:ðíkwo¤ {¤u. yk{ rºkfkuý{kt çku 
fkuýrî¼ksf ÷uðkÚke ytík:fuLÿ {¤e òÞ, ºkýLke sYh Lknª. [íkw»fkuý{kt ºký ÷uðk Ãkzu, [khuÞLke sYh Lknª. 

Ãkrhðíkwo¤{kt Ãký þwt ykðwt s ÚkkÞ? {¤u, fu Lk Ãký {¤u? Ãkrhðíkwo¤ {kxu çkÄe 
çkkswykuLkk ÷tçkrî¼ksf Mktøkk{e nkuÞ, íkku s yk Mktøk{Lk®çkËw ÃkrhfuLÿ ÚkkÞ 
yLku Ãkrhðíkwo¤ {¤u. ykðwt nt{uþk çkLku ? rºkfkuý{kt íkku çkLku s, fkhý fu ºký 
yMk{hu¾ ®çkËwyku yLkLÞ ðíkwo¤ rLkrùík fhu. [kh nkuÞ íkku ? Lk Ãký {¤u íku 
òuðwt Mknu÷wt Au. [íkw»fkuý ABCDLkkt (ykf]rík-4) rþhku®çkËwyku A,B,C {ktÚke 
yLkLÞ ðíkwo¤ ÃkMkkh ÚkkÞ. nðu D íkuLke WÃkh Lk nkuÞ íkku ? y÷çk¥k, yuðku 
Ãký rð[kh ykðu fu íkku ÃkAe ∆BCDLkwt Ãkrhðíkwo¤ ÷ku.  

íku fËk[A{ktÚke ÃkMkkh ÚkkÞ Ãký ! òu íku{ ÚkkÞ íkku íku ykÃkýu Ãknu÷kt {u¤ÔÞwt níkwt íku s ðíkow¤ ÚkkÞ, fkhý fu A,B,C íkuLke 
Ãkh Au, yLku íkuðwt ðíkwo¤ íkku yLkLÞ Au. íkku þwt [íkw»fkuýLku Ãkrhðíkwo¤ nkuÞ s Lknª ? nkuÞ Ãký. [kuhMk yLku ÷tçk[kuhMk òuE 
swyku ! 

 

òýeíkkLkwt yòÛÞwtòýeíkkLkwt yòÛÞwtòýeíkkLkwt yòÛÞwtòýeíkkLkwt yòÛÞwt––––8    : [íkw»fkuýku: [íkw»fkuýku: [íkw»fkuýku: [íkw»fkuýku    MkkÚku Mktf¤kÞu÷kt ðíkwo¤kuMkkÚku Mktf¤kÞu÷kt ðíkwo¤kuMkkÚku Mktf¤kÞu÷kt ðíkwo¤kuMkkÚku Mktf¤kÞu÷kt ðíkwo¤ku    
    

nu{kçkuLk ðMkkðzk 
ðÕ÷¼ rðãkLkøkh (M) 9409157840 

ykf]rík-4 

I 
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òu [íkw»fkuýLkkt [khuÞ rþhku®çkËwyku{ktÚke ÃkMkkh Úkíkwt ðíkwo¤ {¤u (Ãkrhðíkwo¤), íkku íku [íkw»fkuýLku [¢eÞ [íkw»fkuý fnuðkÞ 
Au. Ëu¾eíkwt Au fu íkuLke ºký çkkswykuLkk ÷tçkrî¼ksfku Mktøkk{e nkuðk òuEyu ([kuÚkku ykÃkkuykÃk Mktøkk{e Úkþu). 

[¢eÞ [íkw»fkuýkuLkwt yLkuhwt {n¥ð Au. yuf íkku [khuÞ rþhku®çkËwyku ðíkwo¤ Ãkh nkuðkÚke íkuLku ðíkwo¤Lkk økwýÄ{kuoLkku ÷k¼ 
{¤u Au. çkeswt, fu íkuLkk ÃkkuíkkLkk Ãký rðrþ»x økwýÄ{kuo Au. WÃkhktík, íkuLkk ½ýk WÃkÞkuøkku Ãký Au. 
I. ðíkwo¤ ykÄkrhík økwýÄ{kuo : 

1. [íkw»fkuýLke fkuE Ãký çkksw çkkfeLkkt çku rþhku®çkËwyku ykøk¤ Mkh¾k (yufYÃk) ¾qýkyku çkLkkðu, íkku yLku íkku s, íku 
[¢eÞ Au. 

2. [íkw»fkuýLkk rðfýkuoLkk AuË®çkËw ykøk¤ Ãkzíkk ¾tzkuLkku økwýkfkh Mkh¾ku nkuÞ, íkku yLku íkku s, íku [¢eÞ Au. 
3. [íkw»fkuýLkk [khuÞ çkkswykuLkk ÷tçkrî¼ksfku Mktøkk{e nkuÞ, íkku yLku íkku s, íku [¢eÞ Au. 
 

II. [¢eÞ [íkw»fkuýLkk ÃkkuíkkLkk økwýÄ{kuo : 
1. Mkk{Mkk{uLkk ¾qýkyku Ãkqhf nkuÞ Au. 

Mkkrçkíke : [¢eÞ [íkw»fkuý ABCDLkk ÃkrhfuLÿLku O ðzu íkÚkk ∠BAD yLku ∠BCD Lkk {kÃkLku α yLku β ðzu yLkw¢{u 
Ëþkoðeyu (ykf]rík-5) 

⇒ ∠BOD (ALke Mkk{uLkk ð]¥k¾tz{kt)= 2α yLku ∠BOD (CLke 
Mkk{uLkk ð]¥k¾tz{kt)= 2β     ........... (1) 

⇒ ∠A + ∠C = α + β = 
� (2α + 2β) = 
� (360o)  (1 ÃkhÚke)    

⇒ ∠A yLku ∠C Ãkqhf Au. íku{s 
∠B + ∠D = (∠A + ∠B + ∠C + ∠D) − (∠A + ∠C) = 

360o − 180o   = 180o 
⇒ ∠B yLku ∠D Ãký Ãkqhf Au. 

 
 

 
òuðkLke ¾qçke íÞkt Au fu ykðk Mkh¤ Ãkrhýk{Lke Mkkrçkíke Ãký yux÷e s Mkh¤ Au yLku íku Ãký yufÚke ðÄw yLku íkux÷e 

s Mkh¤. íku Ãký òuEyu : 
Mkkrçkíke 2 :  [¢eÞ [íkw»fkuý ABCDLkk rðfýkuo AC yLku BD [khuÞ rþhku®çkËwyku ykøk¤Lkk ¾qýkykuLkk çkççku ¼køk 
Ãkkzþu. (ykf]rík 6). 

òu ∠BAC, ∠CAD, ∠ABD yLku ∠ADB Lkkt {kÃk yLkw¢{u α, β, λ 
yLku δ nkuÞ, íkku  ∠CDB = ∠BAC = α  

 ∠CBD = ∠CAD = β 
 ∠ACD = ∠ABD = γ yLku  

 ∠ACB = ∠ADB =  δ .........    ........... (2) 

  (fkhý : yuf s ð]¥k¾tzLkk ¾qýkyku)    
 

ykf]rík-5 

ykf]rík-6 
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nðu, ∠A + ∠C = (α + β) + (λ + δ) =	12  (∠A + ∠B + ∠C + ∠D) = 180o yLku íkuÚke ∠B+∠D = 180o 
Mkkrçkíke 3 :  ykøk¤ «{kýu ∠BAC = α  yLku ∠CAD = β fneyu, íkku ∠BDC = α yLku ∠CBD = β Úkþu  
(ykf]rík-7 sqyku)  

ynª  ∠A + ∠C =  (α + β) + ∠C   

     = ∠BDC + ∠CBD + ∠C = 180o   

   (∆BDC Lkk ¾qýkykuLkku Mkhðk¤ku)  
íkuÚke ∠B + ∠D = 180o   

 
LkkUÄe þfeyu fu yk çkÄe Mkkrçkíkeyku yk{ íkku Mkh¾e s Au, shkf 
yk{ íku{ fhu÷ Au yLku çkeswt ykÃkýu òuÞwt fu [kuhMk yLku ÷tçk[kuhMk 
[¢eÞ Au. nðu íku íkhík s Ëu¾kÞ. yux÷wt s Lknª, Ãký Mk{rî¼qs 
Mk{÷tçk [íkw»fkuý ( ) Ãký [¢eÞ Au !  

 
2.   [¢eÞ [íkw»fkuýLkku çkrn»fkuý ytËhLkk Mkk{uLkk ¾qýk sux÷ku ÚkkÞ. 
Mkkrçkíke : çkksw BALku ÷tçkkðeLku, íkuLke WÃkh ®çkËw P ÷uíkkt, [¢eÞ [íkw»fkuý ABCDLkku yuf çkrn»fkuý ∠DAP {¤þu. 
(ykf]rík-5) 

∴çkrn»fkuý ∠DAP = 180 − α  (Ãkqhf ¾qýkyku) 
   = β       (fkhý : α + β = 180o) 

   = ∠BCD 

   = ytËhLkku Mkk{uLkku ¾qýku. 
3. xku÷u{eLkwt (Ptolemy’s) «{uÞ – [¢eÞ [íkw»fkuýLkku yk yuf ¾qçk yøkíÞLkku økwýÄ{o Au. 
«{uÞ : [¢eÞ [íkw»fkuýLke Mkk{Mkk{uLke çkkswykuLkk økwýkfkhLkku Mkhðk¤ku íkuLkk rðfýkuoLkk økwýkfkh sux÷ku ÚkkÞ. 
Mkkrçkíke : ABCD [¢eÞ [íkw»fkuý Au. rðfýo AC ∠A Lkk çku ¼køk Ãkkzþu. íku{ktÚke LkkLkku ¾qýku (ynª ∠CAD) ÷ku.  

(ykf]rík 8)  
 

P ∈ ������	÷ku suÚke ∠BAP = ∠CAD   
 ∴ ∆ABP ∼ ∆ACD   (AAA ðzu : yLkwYÃk ¾qýkyku h[Lkk 
ðzu, íku{s çkkswyku ðzu Ãkrhðíkwo¤ Ãkh yktíkhu÷k ¾qýkyku nkuðkÚke 
yufYÃk Au.) 
 

⇒ �K�M =	K\M; =	1�\�;5	  ................. (1) 

 
 
 

ykf]rík-7 

ykf]rík-8 



 
Mkwøkrýík{T – E Copy-10  [ 20 ] ykìõxkuçkh-2024 

íku s «{kýu, ∆ABC ∼ ∆APD ⇒  1�K�\5 = 	 KM\; =	 �M�;	    .................. (2) 

∴ (1) yLku (2) ÃkhÚke, 
    AB ⋅ CD + BC ⋅ AD = AC ⋅ BP + AC ⋅ PD = AC (BP + PD) 

    = AC ⋅ BD 
 

III. [¢eÞ [íkw»fkuýLkk WÃkÞkuøkku : 

 ½ýeðkh Mkkrçkíke{kt [¢eÞ [íkw»fkuý, yu ¾qçk Mkh¤ yLku WÃkÞkuøke MkkÄLk çkLke hnu Au. yuf-çku WÃkÞkuøk òuEyu. 
1. Ãkrhýk{ : fkuEÃký rºkfkuýLkwt ÷tçkfuLÿ íkuLkk ÃkrËf rºkfkuýLkwt ytík:fuLÿ Au.  

Ãkûk :  ∆ABC {kt AD, BE, CF ðuÄ Au, íkÚkk H ÷tçkfuLÿ Au.  
MkkæÞ : H yu ∆DEFLkwt ytík:fuLÿ Au. 
Mkkrçkíke : BDHF {kt  ∠D + ∠F = 90o + 90o = 180o  
⇒ BDHF [¢eÞ [íkw»fkuý Au. 
⇒ ∠FBH = ∠FDH = α Äkhku    ............ (i) 

íku s «{kýu CEHD [¢eÞ [íkw»fkuý Au. 
⇒ ∠HDE = ∠HCE = β Äkhku. 

 
 
 
Ãkhtíkw, α = ∠EBA  = 90o − ∠A   (∆ABE {ktÚke) 
 =  ∠FCE     (∆ACF {ktÚke) 
 = β          ............ (ii) 

⇒ ∠FDH = ∠HDE    ((i), (ii) ÃkhÚke) 
⇒ AD yu ∠FDE Lku Ëw¼køku Au. 

yu s «{kýu, BE, CF yu ∆DEF Lkk çkeò çku ¾qýkLku Ëw¼køkþu. 
⇒ H, yu ∆DEF Lkwt ytík:fuLÿ Au. 
 

2. Ãkrhýk{ : fkuEÃký rºkfkuýLkk Ãkrhðíkwo¤ ÃkhLkk fkuEÃký ®çkËw{ktÚke rºkfkuýLke çkkswyku Ãkh Ëkuhu÷k ÷tçkLkk ÷tçkÃkkË Mk{hu¾ 
ÚkkÞ. 
 yk Ãkrhýk{Lku rMkBMkLkLkwt «{uÞ fnu Au. ykÃkýu yk ÷u¾{k¤kLke Mkkík{e fze{kt íkuLke rðøkíkðkh Mkkrçkíke òuE Au, 
yux÷u íkuLkwt ynª ÃkwLkhkðíkoLk Lknª fheyu. Ãký íku{kt fhu÷e LkkUÄLkwt, ÃkwLkhkðíkoLk ÚkkÞ íkku Ãký, LkkUÄeyu fu yk «{uÞLke 
Mkkrçkíke{kt {kºk [¢eÞ [íkw»fkuýku yLku íkuLkk çku økwýÄ{kuo s ðkÃkÞko Au. 

 
� � � � �  

ykf]rík-9 
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Mk{ksrðãkLkk rþûkf yksu økuhnksh Au. íku{Lke yðuS{kt økrýík rþûkf W{uþ¼kE Äkuhý 10Lkk ðøko{kt Ëk¾÷ ÚkÞk. 
ßÞkhu ßÞkhu W{uþ¼kE fkuE yLÞ rþûkfLke yðuS{kt ykðu íÞkhu rðãkÚkeoyku ¾wþ ÚkE òÞ Au. íkuyku økrýíkLkku 
yÇÞkMk¢{ ykøk¤ [÷kðíkk s LkÚke. íku{Lkwt Ãknu÷wt ðkõÞ, “[k÷ku, [kuÃkze çktÄ fhe Ëku, Lkkuxçkwf yLku ÃkuLk íkiÞkh hk¾ku. 
yksu yuf h{ík h{ðkLke Au.” yksu íku{Lku yk Mkq[Lkk ykÃkðkLke sYh s Lk Ãkze. rðãkÚkeoyku íkiÞkh s níkk. 

íku{ýu r¾MMkk{ktÚke yuf ÃkkMkku fkZâku. yuf rðãkÚkeoLku ÃkkMkku ykÃke ÃkqAâwt, ‘yk þwt Au ?’ rðãkÚkeo sðkçk ykÃku íku Ãknu÷kt 
íkku ðøkoLkk ½ýk rðãkÚkeoyku çkku÷e QZâk, “Mkh, yk íkku ‘MkhÃk Mkeze’Lkku ÃkkMkku Au.” W{uþ¼kEyu fÌkwt, ‘nk, yk ÃkkMkku s 
Au. ykÃkýu ‘MkhÃk Mkeze’ LkÚke h{ðkLkwt, Ãký ÃkkMkkLke h{ík h{ðkLke Au. ík{u çkÄk ‘MkhÃk Mkeze’ hBÞk Aku, yux÷u òýku s 
Aku fu ÃkkMkkLkkt A Ãkz¾ktyku Ãkh A ÃkqýkOfku 1, 2, 3, 4, 5, 6 Ëþkoðíkkt xÃkfktyku fhu÷kt nkuÞ Au.” yk{ fne íku{ýu ÃkkuíkkLkk 
r¾MMkk{ktÚke çkeòu yuf ÃkkMkku fkZâku. ‘sqyku, yk ÃkkMkkLkkt Mkk{Mkk{uLkkt Ãkz¾ktykuLke ºký òuz Au. yk{ktLke fkuE Ãký òuz 
ÃkhLkkt çku Ãkz¾kt Ãkh ytrfík fhu÷e MktÏÞkykuLkku Mkhðk¤ku fhku.’ yk{ fne ÃkkuíkkLkk r¾MMkk{ktÚke W{uþ¼kRyu ºkeòu ÃkkMkku 
fkZe yuf rðãkÚkeoLku ykÃÞku yLku ÃkkuíkkLkk nkÚk{ktLkku ÃkkMkku ºkeò rðãkÚkeoLkku ykÃÞku, “ík{u ºkýu sýk fnku fu yk Mkhðk¤ku 
fux÷ku ykðu Au.” ðøkoLkk ½ýkt rðãkÚkeoyku – su{Lke ÃkkMku ÃkkMkku Lknkuíkku íkuðkt Ãký – çkku÷e QXâkt, “Mkh, Mkhðk¤ku Mkkík 
ykðþu.” Ãku÷k ºký rðãkÚkeoyku, su{Lkk nkÚk{kt ÃkkMkku níkku íku Ãký çkkuÕÞk, ‘nk Mkh, ÃkkMkkLkkt Mkk{Mkk{uLkkt Ãkz¾ktLke ºký 
òuz Ãkife Ëhuf òuzLkkt Ãkz¾ktyku Ãkh ÷¾u÷kt xÃkfktykuLkku Mkhðk¤ku Mkkík Au.’ 

‘ykðku ÃkkMkku - ‘«{krýík ÃkkMkku’ - fnuðkÞ Au. «{krýík ÃkkMkk Ãkh ÷¾u÷k ytfkuLkku yuf økwýÄ{o ík{u òuÞku – ÃkkMkkLkk 
Mkk{Mkk{uLkk Ãkz¾kt Ãkh ÷¾u÷k ytfkuLkku Mkhðk¤ku 7 ÚkkÞ. ÃkkMkku «{krýík çkLkkððk {kxu ytfku fuðe heíku ÷¾ðk íku ÃkAe 
õÞkhuf òuRþwt. «{krýík ÃkkMkkykuLke çkeS Ãký h{íkku Au, Ãký yksu íku rðþu ðkík LkÚke fhðe.’ 

‘nðu ykÃkýu h{ík þY fheyu.’ W{uþ¼kRyu Ãku÷k ºký rðãkÚkeoykuLku ÃkkuíkÃkkuíkkLkk ÃkkMkk ÃkhLkku yuf ytf ÃkMktË fhðkLkwt 
fÌkwt. yuf rðãkÚkeoyu ÃkMktË fhu÷ku ytf 2 níkku. çkeòyu ÃkMktË fhu÷ku ytf 1 níkku, ºkeòyu ÃkMktË fhu÷ku ytf 6 níkku. yk 
ytfku W{uþ¼kEyu çkkuzo Ãkh ÷ÏÞk : 1, 2, 6. 

‘ykÃkýe h{ík nðu þY ÚkkÞ Au.’ ÃkMktË fhu÷k ºký ytfkuLkku WÃkÞkuøk fhe W{uþ¼kEyu ºký ytfkuLke A MktÏÞkyku çkkuzo 
Ãkh ÷¾e : 126, 162, 216, 261, 612, 621. 

‘ík{u çkÄkt ykðe fkuR yuf ºký ytfLke MktÏÞk ík{khe Lkkuxçkwf{kt ÷¾ku. sYhe LkÚke fu ík{khu 1, 2 yLku 6 s ÃkMktË 
fhðkt. yuðwt Ãký sYhe LkÚke fu ík{khu ºkýu ºký ytf swËk swËk ÃkMktË fhðkt. ík{u ÃkMktË fhu÷k ºkýu ytfku Mk{kLk nkuÞ yÚkðk 
ºký{ktÚke çku ytfku Mk{kLk nkuÞ íkku Ãký [k÷u. ÞkË hk¾ku fu ík{u ÃkMktË fhu÷k ytfku ÃkkMkk ÃkhLkk ytfku Au. íkuÚke 1 Úke 6 MkwÄeLkk 
ytfku{ktÚke s ºký ytf ÃkMktË fheLku ºký ytfkuLke MktÏÞk ÷¾ðkLke Au.’ 

‘÷¾e ÷eÄe ?’, W{uþ¼kRyu ÃkqAâwt. Mkk{wrnf sðkçk {éÞku, ‘nk, Mkh.’    
‘nðu, ík{khe ÷¾u÷e ºký ytfLke MktÏÞkLke s{ýeçkkswyu çkeò ºký ytfku ÷¾e ík{khu A ytfkuLke MktÏÞk ÷¾ðkLke Au. 

fÞk ºký ytf ÷¾ðkLkk Au íku {kxuLke heík nwt ík{Lku yuf WËknhý îkhk Mk{òðwt Awt. ík{u Lkkuxçkwf-ÃkuLk çktÄ fhe çkkuzo Ãkh 
æÞkLk ykÃkku.’ 

 

økkrýríkf h{íkkuøkkrýríkf h{íkkuøkkrýríkf h{íkkuøkkrýríkf h{íkku    : : : :     
                    ‘Ãkqhf’Lke fhk{ík‘Ãkqhf’Lke fhk{ík‘Ãkqhf’Lke fhk{ík‘Ãkqhf’Lke fhk{ík            

Ãke. fu. ÔÞkMk 
(M) 98255 77784, vyaspk123@gmail.com 
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Mkknuçku WÃkh 1, 2 yLku 6Lkku WÃkÞkuøk fhe çkLkkðu÷e ºký ytfkuLke yuf MktÏÞk : 126 ÷¾e. 
nðu yuf rðãkÚkeoLku W¼ku fhe íkuLku ÃkqAâwt, ‘ÃkkMkk Ãkh su Ãkz¾kt Ãkh 1 ÷ÏÞku Au, íkuLke Mkk{uLkk Ãkz¾kt Ãkh fÞku ytf 

nþu?’ 
rðãkÚkeoyu sðkçk ykÃÞku : 6 
íku s rðãkÚkeoLku ÃkqAâwt, ‘ßÞkt 2 ÷¾u÷ Au íkuLke Mkk{u fÞku ytf nþu ?’ rðãkÚkeoyu íkhík s sðkçk ykÃÞku : 5 
AuÕ÷ku «§, ‘6 Lke Mkk{u fÞku ytf nþu?” 
“Mkh, yu íkku Mknu÷wt Au su{ 1 Lke Mkk{u 6 íku{ 6 Lke Mkk{u 1” – rðãkÚkeoyu W¥kh ykÃÞku. 
“MkhMk, nðu sqyku, yk ºký Lkðk ytfku {u¤ÔÞk yu íku s ¢{{kt ykÃkýe Äkhu÷ MktÏÞkLke s{ýe çkkswyu ÷¾e ykÃkýu 

A ytfLke MktÏÞk ÷¾eyu.” 
W{uþ¼kRyu MktÏÞk ÷¾e – 126651. 
‘[k÷ku, WÃkhLke heíku VxkVx ÷¾e ík{u ík{khe Äkhu÷e ºký ytfLke MktÏÞk ÃkhÚke A ytfLke MktÏÞk çkLkkðku.’ – yk{ 

fne W{uþ¼kR ðøko{kt Ãknu÷e çkU[Úke AuÕ÷e çkU[ MkwÄe ÷xkh {khðk Lkef¤e Ãkzâk. ËMk r{rLkx ÃkAe ÃkkAk ykðe çkkuÕÞk –  
‘çkÄktyu A ytfLke MktÏÞk ÷¾e Lkk¾e ?’ – sðkçk {éÞku, ‘nk, Mkh.’  
‘nðu ykÃkýku íkkMk ËMk r{rLkx{kt Ãkqhku ÚkkÞ Au. {kxu shk ÍzÃk fhku. ík{khk{ktÚke MkkiÚke ðÄw ÍzÃku ¼køkkfkh fkuý fhe 

þfþu?’ [kh-Ãkkt[ rðãkÚkeoykuyu yktøk¤e Ÿ[e fhe. íku{ktLkk yuf rðãkÚkeoLku íku{ýu ÃkqAâwt (yk rðãkÚkeo økrýík{kt MkkiÚke 
ðÄw økwý {u¤ðíkku níkku) – ‘íkU ÷¾u÷e MktÏÞk 3 ðzu rLkþu»k ¼køke þfkÞ Au ?’ 30 Mkuftz{kt rðãkÚkeoyu sðkçk ykÃÞku,  

‘nk, Mkh, çkÄkt A ytfkuLkku Mkhðk¤ku 21 ÚkkÞ Au.’  
“íkkhe MktÏÞkLku 37 ðzu rLk:þu»k ¼køke þfkÞ?” 
yk «§ Mkkt¼¤e rðãkÚkeo øk¼hkÞku. W{uþ¼kR yuLke {qtÍðý Mk{S økÞk. çkkuÕÞk, ‘[k÷, 37 Lku {qf Ãkzíke. íkkhe 

MktÏÞkLku 111 ðzu ¼køke Lkk¾. 111 ðzu ¼køkkfkh fhðku Mknu÷ku Au, 111 × 1 =111, 111 × 2 = 222, ... 111 × 5 
= 555... ðøkuhu.’ 

rðãkÚkeoyu çku r{rLkx{kt sðkçk ykÃÞku, “Mkh, ¼køkkfkh ÚkE økÞku.” 
‘[k÷, {Lku ¼køkV¤ ÷¾kð, þu»k fux÷e ðÄe ?’ 
‘Mkh, þu»k ðÄe þqLÞ yLku ¼køkkfkh {éÞku : 2086’  
W{uþ¼kE ík{k{ rðãkÚkeoykuLku MktçkkuÄeLku çkkuÕÞk, ‘ík{u ík{khe ÃkkuíkkLke, A ytfkuLke MktÏÞkLku 111 ðzu ¼køke sqyku. 

þu»k þqLÞ {¤u Au? Ãký nk÷ Lkrn, nwt ðøko{ktÚke çknkh Lkef¤wt ÃkAe.’ Ãku÷k rðãkÚkeo íkhV VheLku fÌkwt, ‘íkkhk ¼køkV¤ 
2086{ktÚke 7 çkkË fh’ 

‘Mkh, 2079’ 
‘nðu 2079Lkku 9 ðzu ¼køkkfkh fh’ 
¼køkkfkh Mknu÷ku níkku. rðãkÚkeoLku Auðxu 231 {éÞk níkk. 
nðu W{uþ¼kR Wíkkð¤{kt níkk. íkkMkLkku Mk{Þ Ãkqhku Úkðk ykÔÞku níkku. AuÕ÷wt yuf ðkõÞ çkkuÕÞk,  
‘íkU ºký ytfLke su MktÏÞk ÷R økýíkheLke þYykík fhe íku MktÏÞk íkkhe Lkkux{kt ÷¾e Au íku òu,’ yk MktÏÞk 231 s níke. 
“Mkh, Mkh, Mkh, Ãku÷k 37Lkwt þwt ÚkÞwt, 37, Ãkzíkkt {qfe MkeÄk fu{ 111 Ãkh økÞk ?” – Ãku÷ku nkurþÞkh rðãkÚkeo ÃkqAâk 

ðøkh Lk hne þõÞku. 
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‘3 yLku 37Lkku økwýkfkh fh, íkLku W¥kh {¤e sþu.’ 
‘ykðíke fk÷u økrýíkLkku íkkMk ykðþu yLku íÞkh ÃkAeLkku íkkMk Ãký {khu s ÷uðkLkku Au. íku ð¾íku ykÃkýu yk h{íkLkwt 

hnMÞ þwt Au íku Mk{Sþwt.’ – ykx÷wt fne W{uþ¼kR ðøko Akuze síkk hÌkk. 
Ãký ykÃkýu W{uþ¼kRLke hkn LkÚke òuðe. 
ykÃkýu yk h{íkLkwt rð&÷u»ký yksu s fhðwt Au. 
nu÷Lk yu. {uhe÷ (Helen Abbot Merril) r÷r¾ík ÃkwÂMíkfk ‘Mathematical Excursions’ y{khe ÃkkMku Au. þk¤k 

fûkkLkk yÇÞkMk¢{ku{kt Lk nkuÞ íku{ Aíkkt «kÚkr{f, {kæÞr{f fu Wå[íkh {kæÞr{f fûkkLkk rðãkÚkeoyku Ãký Mk{S þfu íkuðe 
Mkh¤ yLku hrMkf þi÷e{kt ½ýk çkÄk økkrýríkf {wÆkykuLke [[ko yk ÃkwÂMíkfk{kt Au. yk ÃkwÂMíkfkLkkt yuf ÃkkLkkLkkt yÄko ¼køk{kt 
ykÃku÷e økkrýríkf h{ík y{u ynª hsw fhe Au. Mkkrçkíke fu yLÞ fkuE rð&÷u»ký ÃkwÂMíkfk{kt LkÚke. 

nðu h{ík Ãkh ÃkkAk ykðeyu. þYykík{kt ykÃkýu 1 Úke 6 MkwÄeLkk ÃkqýkOfku{ktÚke ºký ÃkMktË fhe ºký ytfLke yuf MktÏÞk 
÷¾eyu Aeyu. Äkhku fu yk MktÏÞk (abc) = 100a + 10b + c Au.  

nðu yuf ÔÞkÏÞk ÷Eyu : su çku ÄLkÃkqýkOfkuLkku Mkhðk¤ku 7 nkuÞ íku ÄLkÃkqýkOfku 7Lkk MktË¼o{kt yufçkeòLkk ‘Ãkqhf’ fnuðkÞ. 
1 yLku 6, 2 yLku 5, 3 yLku 4 yu 7Lkk MktË¼o{kt yuf çkeòLke Ãkqhf MktÏÞkyku Au. 
nðu MktÏÞk abc = 100a + 10b + c Ãkh ykðeyu. ykÃkýu abcLke s{ýe çkkswyu yLkw¢{u ºký ytfku d,e,f ÷¾eLku A 

ytfkuLke MktÏÞk çkLkkððe Au, ßÞkt d,e,f yu yLkw¢{u a,b,c Lke 7Lkk MktË¼o{kt Ãkqhf MktÏÞkyku Au. 
yk{ A ytfLke MktÏÞk abcdef  Úkþu,  

ßÞkt,  a + d = b + e = c + f = 7 yux÷u fu d = 7 − a, e = 7 – b, f = 7 – c.   
abcdef = (abc) × 103 +  def 

  = abc (103−1) + abc + def 
ÞkË hnu fu  abc = 100a + 10b + c yLku   

def = 100d + 10e + f Au. 
yk{,  abcdef = (abc) × 999 + 100a + 10b + c + 100d + 10e + f 
          ∴  abcdef = (abc) × 999 + 100 (a+d) + 10 (b+e) + (c+f)  

   = (abc) × 999 + 700 + 70 + 7  (fkhý : a + d = b + e = c + f = 7) 

   = (abc) × 999 + 777 
yk{,  abcdef = 111 [ (abc) ⋅ 9 + 7] 
yk{ A ytfLke MktÏÞk abcdef yu 111 ðzu rLkþu»k ¼kßÞ Au íku Mkkrçkík ÚkÞwt.  
111 = 37 × 3, íkuÚke abcdef 3 ðzu yLku 37 ðzu rLkþu»k ¼kßÞ Au.   
nðu, abcdef Lku 111 ðzu ¼køkíkkt þu»k þqLÞ {¤e yLku ¼køkV¤ : (abc) ⋅ 9 + 7 {éÞwt. yk ¼køkV¤{ktÚke 7 çkkË 

fhíkkt (abc) ⋅ 9 {¤þu, su 9 ðzu rLkþu»k ¼kßÞ Au. AuÕ÷u [ (abc) ⋅ 9] ÷9 = abc  {¤þu. yk{ ºký ytfkuLke su MktÏÞkÚke 
h{íkLke þYykík fhe íku s MktÏÞk ÃkkAe {¤e økE ! 

ynª fux÷kf «§ku Q¼k ÚkkÞ Au, y{u yu «§ku MkkÚku íkuLkk W¥khku Ãký y{khe ykÃÞk Au.  
(1) ynª «{krýík ÃkkMkkLkwt þwt {níð ? 

y{khe áÂ»xyu Mkkð LkSðwt – {kºk yux÷wt s fu «{krýík ÃkkMkkLkk Mkk{Mkk{uLkk V÷fku ÃkhLkk ytfkuLkku Mkhðk¤ku 7 ÚkkÞ 
Au íku økwýÄ{oLkku WÃkÞkuøk ÚkÞku Au. ÃkkMkkLku ðå[u ÷kÔÞk rðLkk Ãký «§ hsw fhe þfkÞku nkuík. 
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(2) 7Lkwt þwt {níð ? 

yk h{ík ðktåÞk ÃkAe, íkuLke Mkkrçkíke ykÃÞk ÃkAe, y{khk æÞkLk Ãkh ykÔÞwt fu ynª ºký ytfkuLke MktÏÞk ÄkÞko ÃkAe 
MktÏÞkLkk ytfkuLke 7Lkk MktË¼o{kt Ãkqhf MktÏÞkyku ÷eÄe Au. yk{ Lk fhíkkt çkeS fkuE, 10 fu íkuÚke LkkLke, MktÏÞkLkk MktË¼o{kt 
Ãkqhf MktÏÞkyku ÷E h{ík çkLkkðe þfkÞ. Lke[u WËknhý ykÃÞwt Au. 

‘427’ Lkk ytfku 4, 2 yLku 7Lke 10Lkk MktË¼o{kt Ãkqhf MktÏÞkyku yLkw¢{u 6, 8 yLku 3 Au. yk ytfkuLku íkus ¢{{kt 427 
Lke s{ýe çkkswyu ÷¾eyu íkku A ytfLke MktÏÞk : 427683 {¤u. yk MktÏÞk 3 yLku 37 ðzu rð¼kßÞ Au. 3 × 37 = 111 
ðzu 427683 Lku ¼køkíkkt ¼køkV¤ 3853 {¤u Au. 

nðu, yøkkWLke h{ík{kt ykÃkýu ¼køkV¤{ktÚke 7 çkkË fhíkk níkk fkhý fu ykÃkýu 7Lkk MktË¼o{kt Ãkqhf MktÏÞkyku ÷¾íkk 
níkk. yk WËknhý{kt ykÃkýu 10Lkk MktË¼o{kt ‘Ãkqhfku’ ÷eÄkt Au. íkuÚke ykÃkýu {u¤ðu÷k ¼køkV¤ 3853{ktÚke 10 çkkË 
fhðkLkk Au. íÞkhçkkË {¤íke MktÏÞk 3853−10 = 3843 {¤u Au. MÃk»x Au fu 3843 yu 9 ðzu rð¼kßÞ Au. 

3843 ÷ 9 = 427 {¤u Au. ykÃkýu yk s MktÏÞkÚke h{íkLke þYykík fhe níke. 
ÔÞkÃkf MðYÃku, Äkhku fu abc yu ºký ytfkuLke MktÏÞk Au. 
Äkhku fu ÄLkÃkqýkOfku d, e, f {kxu, a + d = b + e = c + f = p < 10, íkku d, e, f yu p Lkk MktË¼o{kt yLkw¢{u a,b,c Lke 

Ãkqhf MktÏÞkyku Au.  
A ytfkuLke MktÏÞk abcdef {kxu Lke[uLkk Ãkrhýk{ku Mkkrçkík fhe þfkÞ. 

(i) abcdef yu 3 yLku 37 ðzu rð¼kßÞ Au. 
(ii) [(abcdef ÷ 111) − p] ÷ 9 = abc  

[k÷ku Mkkrçkík fheyu,  
 abcdef = (abc) × 103 + def 

  = (abc) (103−1) + abc + def    
  = abc × 999 + 100 (a+d) + 10 (b+e) + (c+f)      
  = 999 × abc + 100p + 10p + p  (fkhý : a + d = b + e = c + f = p)   

  = 999 × abc + 111p = 111 (9 × abc + p) 
yk{ (i) abcdef yu 111 ðzu rð¼kßÞ Au. Ãký 111 = 3 × 37. íkuÚke abcdef yu 3 yLku 37 ðzu rð¼kßÞ Au. 
(ii) abcdef Lku 111 ðzu ¼køkíkkt {¤íkwt ¼køkV¤ : 9 × abc + p Au. yu{ktÚke p çkkË fhíkkt {¤íke MktÏÞk 9 × abc 

Au. íkuLku 9 ðzu ¼køkíkkt ykÃkýLku abc {¤u Au,  
[(abcdef ÷ 111) − p] ÷ 9 = abc 

  yk{, ºký ytfLke su MktÏÞkÚke þYykík fhe níke íku s MktÏÞk ÃkkAe {¤e økE. 
 

 

� � � � � 
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‘{w¾Ãk]»X ÃkhLkk økrýík¿k’ ÷u¾©uýe nuX¤ ykÃkýu AuÕ÷k fux÷kf ‘Mkwøkrýík{T’Lkk ytfku{kt yuðk økrýík¿kkuLkkt SðLk 
yLku fkÞkuo rðþu {krníke {u¤ðe suykuLku íku{Lkkt Wíf]»x økkrýríkf MktþkuÄLkku {kxu rVÕzTMk {uz÷ yÚkðk ykçku÷ «kEÍÚke 
MkL{krLkík fhðk{kt ykÔÞk nkuÞ. yk ð¾íku ykÃkýu yk ÷u¾©uýe nuX¤ rVÕzTMk {uz÷Lkk «Úk{ «kÃíkfíkkoyku{ktLkk yuf yuðk 
÷kMko yunT÷VkuMko (Lars Ahlfors)Lkkt SðLk yLku fkÞkuoLku rðMíkkhÚke òýeþwt. 

÷kMko ðu÷uheÞ÷ yunT÷VkuMkoLkku sL{ 18 yur«÷ 1907Lkk hkus rVLk÷uLzLkk nu®ÕMkfe þnuh{kt ÚkÞku níkku. íku{Lke {kíkk 
rMkðu nu÷uLzh, íku{Lkk sL{ Mk{Þu {]íÞw Ãkk{e níke. íku{Lkk rÃkíkk, fk÷o yuõMku÷ {kurhxTÍ yunT÷VkuMko Ãkkur÷xufrLkf 
RÂLMxxâqx{kt r{furLkf÷ yuÂLsrLkÞ®høkLkk «kuVuMkh níkk. ÷kMkoLku çku {kuxe çknuLkku níke, ykiLku yLku RMkk. ÷kMkoLkk SðLkLkkt 
«Úk{ ºký ð»ko MkwÄe íku{Lke Ëu¾hu¾ yu÷uLz xkÃkwyku Ãkh íku{Lke çku yktxeyku îkhk fhðk{kt ykðe níke. 

÷kMkoLkk {íku íkuyku økrýík rð»kÞ{kt fkuRÃký heíku «rík¼kðkLk çkk¤f ‘Child Prodigy’ Lk níkk. íku økrýík rð»kÞ þwt Au 
íku Mk{ßÞk ðøkh íkuLkk «íÞu ykfŠ»kík ÚkÞk níkk. íku{Lkk Wå[íkh ¼ýíkh{kt økrýíkLkku Mk{kðuþ níkku, Ãkhtíkw íku{kt Calculus 
þe¾ððk{kt ykðíkwt Lknkuíkwt. íku{ Aíkkt íku{Lkk rÃkíkkLke RsLkuhe ÷kRçkúuheLke økwÃík {w÷kfkíkkuLku fkhýu «Úk{ økrýík yLku 
íÞkhçkkË ¾kMk fheLku Calculus íkuyku òíku s þe¾ðk{kt MkV¤ hÌkk. 

÷kMkoLku LkkLkÃkýÚke s h{íkøk{ík{kt hMk Lk níkku. íkuÚke íkuyku þk¤kLkk rËðMkku{kt ¾wþ hnuíkk yLku hrððkh íkÚkk ðufuþLkLku 
LkVhík fhíkk. þk¤kLkk ¼ýíkh{kt Ãký íku{Lku RríknkMk rð»kÞ ÃkMktË Lk níkku. íku{Lku Úkíkwt fu rðrðÄ ½xLkkyku yLku íkuLke MkkÚku 
Mktf¤kÞu÷ ð»kkuoLku ÞkË hk¾ðkLkku þwt {ík÷çk Au? yuLkk fhíkk íkku ÔÞÂõík íku þÂõík xur÷VkuLk Lktçkh ÞkË hk¾ðk{kt ðkÃkhe 
þfu. yk s fkhýu íku{Lkk RríknkMkLkk rþûkf íku{Lku ÃkMktË Lknkuíkk. 

þYykík{kt ÷kMkoLkk rÃkíkk íku{Lku RsLkuh çkLkkððk RåAíkk níkk, Ãkhtíkw ÷kMkoLkku økrýík «íÞuLkku þkuu¾ yLku Þtºkku MkkÚku 
fkÞo fhðkLke yMk{ÚkoíkkLku fkhýu íku{Lkk rÃkíkkyu íku{Lku økrýíkLkk «kuVuMkh çkLkðk sýkÔÞwt. ÷kMkoyu 17 ð»koLke ô{hu 1924{kt 
University of Helsinki{kt «ðuþ {u¤ÔÞku, ßÞkt íkuyku yLMxo r÷Lzu÷kuV yLku hkuÕV LkuðLkr÷LLkk suðk {nkLk 
økrýíkþkMºkeyku ÃkkMku ¼ÛÞk íkÚkk 1928{kt Candidate’s degree MkkÚku MLkkíkf ÚkÞk. 

1928{kt ÷kMko LkuðLkr÷LLkk MkkÚku ÍTÞwrh[ økÞk ßÞkt LkuðLkr÷LLkkLku íku{ýu MktþkuÄLk Míkh Ãkh økrýíkLke ðkík fhíkk 
Mkkt¼éÞk. ÷kMkoLkk {íku yk økrýík MkkÚku íku{Lke ¾he {w÷kfkík níke. LkuðLkr÷LLkkyu íÞkt Denjoy’s Conjecture rðþu ðkík 
fhe, su 21 ð»ko sqLkwt yLkw{kLk níkwt. ÷kMkuo yk yLkw{kLkLkku Wfu÷ þkuÄe fkZâku, suLkk fkhýu íku{Lku yktíkhhk»xÙeÞ Míkh Ãkh 
økrýík søkík{kt Lkk{Lkk {¤e. 

ÍTÞwrh[ ÃkAe ÷kMko ºký {rnLkk {kxu LkuðLkr÷LLkk MkkÚku ÃkurhMk økÞk, ßÞkt íku{Lkku {u¤kÃk ykLkkuoz zuLòuÞ MkkÚku ÚkÞku, 
su{ýu Denjoy’s Conjecture ykÃÞwt níkwt. ykLkkuozyu ÷kMkoLku sýkÔÞwt fu ‘21’ nðu íku{Lkku r«Þ Lktçkh çkLke økÞku Au, fkhý fu 
íku{Lkwt Conjecture íku{ýu çkLkkÔÞkLkk 21 ð»ko ÃkAe yuf 21 ð»koLkk økrýíkþkMºke îkhk Wfu÷ðk{kt ykÔÞwt níkwt. 1930{kt ÷kMkuo 
Denjoy’s Conjecture Lkku Wfu÷ ykÃke ÃkkuíkkLke zkuõxh÷ ÚkeMkeMk hsq fhe. 

1930 Úke 1932{kt ÷kMkuo hkufVu÷h VkWLzuþLk yLku yLÞ ÞwhkuÃkeÞLk fuLÿkuLke Vu÷kurþÃk îkhk Mk{ŠÃkík ÃkurhMkLke ½ýe 
{w÷kfkíkku ÷eÄe. 1933{kt íku{ýu University of Helsinki{kt MknkÞf «kuVuMkhLkwt ÃkË Mkt¼kéÞwt. yk s ð»kuo íku{ýu yuLkko {kÞko 

{w¾Ãk{w¾Ãk{w¾Ãk{w¾Ãk]c ÃkhLkk]c ÃkhLkk]c ÃkhLkk]c ÃkhLkk    økrýík¿k :økrýík¿k :økrýík¿k :økrýík¿k :                
rVÕzTMk {uz÷ rðsuíkk rVÕzTMk {uz÷ rðsuíkk rVÕzTMk {uz÷ rðsuíkk rVÕzTMk {uz÷ rðsuíkk ----    ÷kMko yunT÷VkuMko ÷kMko yunT÷VkuMko ÷kMko yunT÷VkuMko ÷kMko yunT÷VkuMko (Lars Ahlfors)    

                           zkì. {kLkMke þkn 
økrýík rð¼køk, VNSGU, Mkwhík. (M) 99742 30088    
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r÷ÍçkuÚk ÷unLkxo MkkÚku ÷øLk fÞko. 
1935{kt ºký ð»ko {kxu Harvard University{kt fk{ fÞko çkkË 1938{kt íkuyku University of Helsinki{kt «kuVuMkh 

íkhefu òuzkÞk. 
1936{kt íkuyku ykuM÷kuLke RLxhLkuþLk÷ fkUøkúuMk{kt rVÕzTMk {uz÷ {u¤ðLkkhk «Úk{ çku{ktÚke yuf «kÃíkfíkko níkk. ÷kMkoLkwt 

MktþkuÄLk Ãkºk, Zur Theorie der Überlarger-Ungsflächen, íku{Lku rVÕzTMk {uz÷ Síkkzðk {kxuLkwt {wÏÞ fkhý níkwt, fnuðkÞ 
Au fu yk ÃkºkLkk fkhýu Metric TopologyLkku WËÞ ÚkÞku yLku yk s Ãkºk{kt ‘quasiconformal mapping’ þçË «Úk{ ð¾ík 
WÕ÷u¾kÞku. rVÕzTMk {uz÷Lke yrÄf]ík ðuçkMkkEx {wsçk : “Lars Valerian Ahlfors was awarded medal for research on 

convering surfaces related to Riemann surfaces of inverse functions of entire and meromorphic functions opened 
up a new field of analysis.”         

1944{kt íku{Lku Swiss Federal Institute of Technology{kt nkuÆkLke ykuVh fhðk{kt ykðe níke, su íku{ýu {k[o 
1945{kt Mðefkhe. Ãkhtíkw ÂMðxTÍ÷uoLz{kt Mk{Þ ÃkMkkh fhðwt íku{Lku ÃkMktË Ãkzâwt Lkrn, íkuÚke 1945{kt íkuyku Harvard ÃkkAk VÞko 
ßÞkt íkuyku 1977{kt íku{Lke rLkð]r¥k MkwÄe hÌkk. Harvard{kt rLk{ýqf ÷eÄkLkk çku ð»ko ÃkAe íkuyku íÞkt økrýík rð¼køkLkk 
yæÞûk íkhefu [qtxkÞk. 1964{kt íkuyku William Casper Graustain Professor of Mathematics íkhefu rLkÞwõík ÚkÞk.    

økrýík{kt íku{Lkk Wíf]»x ÞkuøkËkLk {kxu ÷kMkoLku ½ýk MkL{kLk {éÞk Au. 1968{kt ÷kMkoLku Wihuri International Prize 
yuLkkÞík fhðk{kt ykÔÞwt. ynª LkkUÄ ÷uðkR fu yk RLkk{Lkk «Úk{ «kÃíkfíkko ÷kMkoLkk {køkoËþof hkuÕV LkuðLkr÷LLkk níkk. 
1981{kt  ÷kMkoLku Wolf PrizeÚke MkL{krLkík fhðk{kt ykÔÞk. íku{Lku 1953{kt Boston University, 1970{kt Abc Adadeni, 

1977{kt University of Zurich yLku 1978{kt University of London{ktÚke honorary degree ykÃkðk{kt ykðe.  
÷kMkuo ½ýk LkkUÄÃkkºk ÃkwMíkfku ÷ÏÞkt Au. íku{Lkwt ÃkwMíkf ‘Complex Analysis’ (1953) yu yk rð»kÞ ÃkhLkwt W¥k{ ÷¾ký 

{kLkðk{kt ykðu Au yLku yksu Ãký rðîkLkku îkhk íkuLkku MktË¼o ÷uðk{kt ykðu Au. 
1996{kt rÃkxTMkrVÕz, {uMkuåÞwMkuxTMk{kt rð÷kuðwz Lk‹Mkøk nku{{kt LÞw{kurLkÞkLke rçk{kheÚke 11 ykuõxkuçkhu ÷kMko yun÷VkuMkuo 

ytrík{ ïkMk ÷eÄk. ÷kMkoLkwt økrýík{kt fkÞo yksu Ãký ykÃkýLku «uhýk ykÃke hÌkwt Au. Wolf PrizeLkk «þÂMíkÃkºkLku ynª 
Mk{kððwt sYhe çkLku Au, su íku{Lke rMkrØykuLke MkwtËh yLku MktrûkÃík Íkt¾e ykÃku Au : For over half a century the theory of 

functions of a complex variable was guided by the thought and work of professor Lars Ahlfors. His 
achievements include the proof of the Denjoy Conjecture, the geometric derivation of the Nevanlinna theory, 
an important generalization of the Schwarz lemma, the development of the method of extremal length, and 
numerous decisive results in the theory of Reimann surfaces, quasi-conformal mappings and Teichmuller 
spaces. Ahlfors celebrated finiteness theorem for Kleinian groups and his work on the limit set, revitalized an 
important area of research. He is now doing pioneering work on quasicconformal deformations in higher 
dimensions. 

Ahlfors influence was pervasive and beneficial. His methods combine deep geometric inside with subtle 
analytic skill; he presents them with utter clearity and simplicity. Time and again he attacked and solved the 
central problem in a discipline. Time and again other mathematicians were inspired by work he did many years 
earlier. 

MktË¼o :  
1. en.wikipedia.org/wiki/Lars_Ahlfors 

2. wolffund.org.il/lars-v-ahlfors/ 

3. mathunion.org/imu-awards/fields-medals 

4. mathshistory.st-andrews.ac.uk/Biographies. 

� � � � �  
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yk ÷u¾{kt ykRLMxkELkeÞ ÞtºkrðãkLkk WÃkh Ëþkoðu÷k þe»kof{kt ºký rð»kÞkuLkku þõÞ Mkh¤ Ãkrh[Þ ykÃkðkLkku Lk{ú 
«ÞkMk fhðk{kt ykÔÞku Au. 

«kht¼{kt rð»kÞkuLke [[ko{kt WÃkÞkuøk{kt ÷uðkÞu÷kt, «kÞkursík økrýík{ktLkkt, «krðrÄf ÃkËkuLke MÃk»xíkk fhðk{kt ykðe Au. 
 

A.  økrík yLku ÂMÚkh : 
 
fkuE rLkrùík ðMíkw fu ðMíkwykuLkk MktË¼o{kt yuf ÃkËkÚkoLke ÂMÚkríkLkwt ÃkrhðíkoLk ÚkkÞ fu Lk ÚkkÞ íku ÃkËkÚkoLku yLkw¢{u økrík{kt 

fu ÂMÚkh fnuðkÞ Au. 
rLkMkøko{kt rLkhÃkuûk ÂMÚkh íku{s rLkhÃkuûk økrík çktLku Mkíðku y¿kkík Au fkhý fu çkúñktz{kt rLkhÃkuûk Mkíð rðþu fkuE {krníke 

WÃk÷çÄ LkÚke suLkk MktË¼o{kt ÃkËkÚkkuo ÂMÚkh fu økrík{kt {kLke þfkÞ, íkuÚke ÃkËkÚkkuo MkkÃkuûk økrík fu MkkÃkuûk ÂMÚkh s MðefkÞo Au. 
 

B.  çk¤ : 
 
su fkhf ÃkËkÚkoLke ÂMÚkh ÂMÚkrík{ktÚke fkuR økrík ÂMÚkrík{kt ÃkrhðíkoLk fhe þfu yÚkðk yuf Mk{kLk hir¾f økríkLkwt yLÞ 

fkuR økrík{kt ÃkrhðíkoLk fhe þfu íkuLku çk¤ fnuðkÞ Au. 
çk¤ yk{ økríkLkwt MksoLk fhu Au yÚkðk Mk{kLk økríkLkwt yuf hu¾k{kt MksoLk fhu Au, Ãký yuf ÃkËkÚko ÂMÚkh nkuÞ fu yuf 

Mk{kLk økrík{kt nkuÞ íkuLkk Ãkh çk¤ ys{kðe þfkÞ Au, Ãkhtíkw íkuÚke fkuR økrík fu økríkLkk ÃkrhðíkoLkLke ð¤íke r¢Þk Mkòoíke 
LkÚke. yux÷u fu íku{ktÚke çk¤Lkwt MksoLk ÚkR þfíkwt LkÚke fkhý fu íku çk¤Lke yMkh yLÞ çk¤ku îkhk «ríkMktíkwr÷ík ÚkR þfíke 
nkuÞ Au. yk ÃkrhÂMÚkrík{kt yLÞ çk¤kuLke yLkwÃkÂMÚkrík nkuÞ íkku s «íÞuf çk¤ økríkLkwt MksoLk fu økríkLkk ÃkrhðíkoLkLku yLkw÷ûku 
Au yÚkðk økríkLktwt yuf Mk{kLk hir¾f økríkLkk MksoLkLku yLkw÷ûku Au. 
 

C.  çk¤Lkk «fkhku : 
 
 (1) su çk¤ îkhk yuf ÃkËkÚkoLkk rðrðÄ ytøkku yÚkðk ÃkËkÚkkuoLke yuf ÔÞðMÚkk ÃkhMÃkh fkÞkoÂLðík ÚkkÞ íkku íku çk¤Lku ÃkËkÚko 
Ãkh ÷køkíkwt yktíkrhfçk¤ fnuðkÞ Au.  

Ëk¾÷k íkhefu òu yuf nkÚkLke yktøk¤e çkeò nkÚk ðzu ¾U[ðk{kt ykðu íkku íku yktøk¤e Ãkh ÷økkðkÞu÷ (¾U[ký) çk¤ 
Mk{økú þheh Ãkh ÷økkðkÞu÷wt yktíkrhf çk¤ Au. 

 (2) yuf ÃkËkÚko Ãkh ÷økkðkÞu÷wt çk¤ çkeò ÃkËkÚko Ãkh ÷køku íkku íku ÃkËkÚko Ãkh ÷køku÷wt çkkÌkçk¤ fnuðkÞ Au. 
 Ëk¾÷k íkhefu fkuE ÃkËkÚkoLkwt ðsLk íku ÃkËkÚkoLkk ÿÔÞ{kLk Ãkh økwÁíðkf»koýLku fkhýu Au, íkuÚke ÃkËkÚkoLkwt ðsLk íkuLkk Ãkh 
÷køku÷wt çkkÌk çk¤ Au. 
 
D.  rLkËuoþ íktºk : 

¼kiríkf «Þkuøk fu «Þkuøkþk¤kLku ðýoðíkk Mk{LðÞ MÚkkLkktfku íkÚkk Mk{ÞktfkuLke {krníkeLkk Mk{qn íku «Þkuøk fu 
«Þkuøkþk¤kLkwt rLkËuoþíktºk fnuðkÞ Au. 

 

ËiÎÞo Mktfku[Lk, fk÷ð]ÂæÄ íkÚkk rîðuøkËiÎÞo Mktfku[Lk, fk÷ð]ÂæÄ íkÚkk rîðuøkËiÎÞo Mktfku[Lk, fk÷ð]ÂæÄ íkÚkk rîðuøkËiÎÞo Mktfku[Lk, fk÷ð]ÂæÄ íkÚkk rîðuøk----ÞkuøkMkqºkÞkuøkMkqºkÞkuøkMkqºkÞkuøkMkqºk----1    

Babubhai B. Kayasth 

Surat. (M) 9265028417 
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E.  szíðeÞ rLkËuoþ íktºk : 
 

çkkÌkçk¤kuLke yLkwÃkÂMÚkrík{kt su rLkËuoþíktºk Mktøkík «Þkuøk fu «Þkuøkþk¤k{ktLke ðMíkwyku ÂMÚkh hnu yÚkðk Mk{kLk ðuøkÚke 
hir¾f økrík fhu íku szíðeÞ rLkËuoþíktºk fnuðkÞ. 

 
F. LÞqxkuLkeÞ Þtºkrðãk : 
 

øku÷er÷Þku øku÷e÷e (1564-1642) íkÚkk íku ÃkqðuoLkk íkÚkk Mk{fk÷eLk ¼kiríkf rð¿kkLkeyku MÚkkLkktíkh íkÚkk íkuLkk Ãkh 
ykÄkrhík Þtºkrðãk Mk{]æÄ çkLkkððk LkkLkk {kuxk «kÞkurøkf «ËkLkku fhíkk hÌkk níkk. ð»ko 1590{kt øku÷er÷Þku øku÷e÷eyu 
økríkLkk çku rLkÞ{ku þkuÄe fkZâk níkk íkÚkk økríkLkku ºkeòu rLkÞ{ nwf, nkÞøkuLk, ðkr÷Mk íkÚkk hu yu yuf Þk çkeò «fkhu 
þkuÄu÷ku {LkkÞ Au. 

{nkLk økrýík¿k íkÚkk ¼kiríkfþk†e Mkh ykRÍuf LÞqxLku (1642-1727) ð»ko 1687{kt íkuLkk ÃkkuíkkLkk økútÚk r«LMkeÃkeÞk 
{uÚku{urxfk{kt økríkLkk WÃkhkuõík ºký rLkÞ{ku ÔÞðÂMÚkík ¼k»kk{kt «rMkæÄ fÞko níkk su rLkBLk ðŠýík Au. 
(1)  «íÞuf ÃkËkÚko íkuLkk Ãkh «Þwõík çkkÌkçk¤ Lk ÷køku íÞkt MkwÄe ÂMÚkh ÂMÚkrík{kt fu yuf Mk{kLk økrík{kt hnu Au. 
(2)  ðuøk{kLkLkk VuhVkhLkku Ëh «Þwõík çk¤Lkk Mk{«{ký{kt nkuÞ Au. 
(3)  r¢Þk yLku «ríkr¢Þk Mk{kLk íkÚkk ÃkhMÃkh rðhwæÄ rËþk{kt nkuÞ Au. 

yk ºkýuÞ økríkrLkÞ{kuLke fkuR økkrýríkf Mkkrçkíke LkÚke Ãký íku{Lke ¾hkR «kÞkurøkf heíku [fkMke þfkÞ Au. yk ºkýuÞ 
rLkÞ{ku LÞqxLkLkk ºký {q¤¼qík økríkrLkÞ{ku fnuðkÞ Au yLku íku{Lkk Ãkh ykÄkrhík Þtºkrðãk LÞqxkuLkeÞ Þtºkrðãk fnuðkÞ 
Au. íku ÃkhtÃkhkøkík fu r[hMkt{ík Þtºkrðãk Ãký fnuðkÞ Au. 
LkkUÄ : WÃkhkuõík økríkrLkÞ{ku («fkþíkwÕÞ) «[tzðuøkku fu «[tz ytíkhkuLku yLkwYÃk nkuíkk LkÚke. LÞqxkuLkeÞ ÞtºkrðãkLke yk 

WýÃkLkwt rLkðkhý yuf LkqíkLk ÞtºkrðãkLkk ykrð»fkhÚke ðeMk{e MkËe{kt ÚkÞwt níkwt. íkuLkk «ýuíkk ykÕçkxo ykRLMxkRLk níkk. 
íkuÚke yk LkqíkLk Þtºkrðãk ykRLMxkRLkeÞ Þtºkrðãk fnuðkÞ Au. 

 
G.  ykRLMxkRLkeÞ Þtºkrðãk : 
 

ÞwhkuÃk¾tz ÂMÚkík s{oLke ËuþLke LkSf ykìrMxÙÞk Lkk{Lkk Ëuþ{kt WÕ{ {wfk{u 14 {k[o 1919{kt nh{Lk ykRLMxkRLk 
Lkk{Lkk ÔÞÂõíkLkk ÞnwËe Ãkrhðkh{kt íku{Lkk «Úk{ MktíkkLkLkwt yðíkhý ÚkÞwt níkwt yLku íkuLku ykÕçkxo Lkk{ ykÃkðk{kt ykÔÞwt. 

ykçkoxo íku{Lkk þiþð Ëhr{ÞkLk {tËçkwrØLkk çkk¤f sýkíkk níkk, íkuyku Mkk{kLÞ fhíkkt ðÄw ð»kkuo çkkË Ãký MÃk»x çkku÷e 
þfíkk Lk níkk, ðkhtðkh rðrðÄ çke{kheykuÚke økúMík hnuíkk níkk, Aíkkt ðÄíke ô{hu ®[íkLk fhíkk nkuÞ yuðwt ÷køkíkwt níkwt. 
ðnuíkk Mk{Þ MkkÚku þk¤k-fku÷us yÇÞkMk Ãkqýo Úkíkkt Lkçk¤wt MðkMÚÞ Ähkðíkk ykÕçkxo {kxu rLkÞríkLku ftR rðþu»k {tsqh nþu. 
fËk[ íku{Lkwt {ÂMík»f íktËwhMík hnuíkwt nkuðkÚke ð»ko 1905{kt AÔðeMk ð»koLke ÞwðkLk ðÞu íku{ýu yuf yËT¼wík MktþkuÄLkÃkºk hsq 
fÞkou su{kt íku{ýu íkÆLk Lkðk ykùÞofkhf ÏÞk÷ hsq fÞko suLku fkhýu rð¿kkLk{kt ¾kMk fheLku ¼kiríkfe{kt yk{q÷ ¢ktrík ÚkR 
níke. íÞkhçkkË Ãký MktþkuÄLk fkÞoLkku Ëkuh ðýÚktÇÞku [k÷íkku hÌkku níkku, íkuÚke fk÷¢{u íkuyku ðeMk{e MkËeLkk {nkLkík{T 
rð¿kkLkeLkwt rçkhwË «kÃík fhe þõÞk níkk.  

nðu, yºku íkku íku{Lkk MktþkuÄLkkuLkku yÕÃk hMkkMðkË fhkððk íku{Lkk þe»kof{ktLkk ºký rð»kÞkuLke [[ko Ãkh «Þký fheyu. 
ykÕçkxo ykRLMxkRLku yøkkW [Š[ík LÞqxkuLkeÞ ÞtºkrðãkLke QýÃkku rLkðkhðk yrík «[tz («fkþðuøk íkwÕÞ) ðuøkku íkÚkk 

«[tz ytíkhkuLkk ÏÞk÷kuLke íkÆLk Lkðe s ÞtºkrðãkLke ÔÞðMÚkkLke ({kLkrMkf) h[Lkk fhe níke. íkuyku LÞqxLkLku ÃkkuíkkLkk 
{kLkMkøkwhw {kLkíkk níkk, íkuÚke yk Lkðe rðãk su LÞqxkuLkeÞ Þtºkrðãk ykÄkrhík nkuðkÚke íku{ýu íku ÞtºkrðãkLkk ÏÞk÷Lku 
rðrþ»x MkkÃkuûkíkk Lkk{ ykÃÞwt nþu, yuðwt {kLke þfkÞ. íkuLke {krníke rLkL{ ðŠýík Au. 
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H.  rðrþ»x MkkÃkuûkíkk : 
 

økwhwíðkf»koýLke yLkwÃkÂMÚkrík{kt yrík «[tz («fkþðuøk íkwÕÞ) ðuøkÚke økrík{kLk ÞtºkrðãkLke ÔÞðMÚkk rðrþ»x MkkÃkuûkíkk 
fnuðkÞ Au. ykRLMxkRLku yk ÞtºkrðãkLku LÞqxkuLkeÞ ÞtºkrðãkLkk ÔÞkÃkfYÃku MkqºkçkØ fhe níke. íkuLkk {q¤¼qík rMkØktíkku rLkBLk 
ðŠýík Au. 
(1) yð÷kufLkfkhLke øk{u íku økrík nkuÞ íkuLke «fkþLkk ðuøk (c=3,00,000 rf.{e./Mkuftz) Ãkh fkuE s yMkh Ãkzíke LkÚke. 
(2) Mkðuo szíðeÞ rLkËuoþíktºkku{kt ¼kiríkfeLkk rLkÞ{ku Mk{kLk hnu Au íkÚkk çkÄkt s rLkËuoþíktºkku Mk{kLk Au. 
(3) WÃkhkuõík rðøkíkkuLkk ykÄkhu çkúñktz{ktLkk fkuEÃký MkíðLkku ðuøk cÚke ðÄw nkuíkku LkÚke, yux÷u fu íku çkúñktzLkk ðuøkkuLkwt Mke{ktík 

{qÕÞ Au. 
(4) yuf yð÷kufLkfkh MkkÃkuûk su çku ½xLkkyku Mk{fk÷ef nkuÞ íku yLÞ yð÷kufLkfkhku {kxu yuðwt Lk Ãký nkuE þfu. 
(5) Mk{økú çkúñktz{kt «fkþðuøk c yuf {kºk rLkhÃkuûk Mkíð Au. 
(6) çku yð÷kufLkfkhku «fkþðuøk {kÃkðkLkk y÷øk «ÞíLkku fhu íkku Ãký íku{Lkkt Ãkrhýk{ku Mk{kLk s hnu Au. 

rðrþ»x MkkÃkuûkíkk Ãkh ykÕçkxo ykRLMxkRLku rLkBLk ðŠýík ykøkkneyku fhe níke. 
(a) rðrþ»x MkkÃkuûkíkk{kt økrík{kLk ðMíkwykuLke rËþk{kt ðMíkwykuLke ÷tçkkR{kt ½xkzku yux÷u ËiÎÞo Mktfku[Lk ÚkkÞ Au. 
(b) rðrþ»x MkkÃkuûkíkk{kt yð÷kufLkfkhLku MkkÃkuûk Mk{Þ{kt ðÄkhku yux÷u fk÷ð]rØ ÚkkÞ Au, íkÚkk 
(c) íku{ktLkk ÃkËkÚkkuoLkk ÿÔÞ{kLk{kt ð]rØ Úkíke nkuÞ Au. 

WÃkhkuõík (c) ykøkkne{kt su WÕ÷u¾ Au íkuLkku 
Lkkr¼feÞ rð¿kkLk{kt ßÞkhu ÄkíkwíkíðkuLkk Ãkh{kýwyku 
ðes¼khÞwõík fhðk{kt ykðu íÞkhu s «kÞkurøkf 
[fkMkýe ÚkE þfu Au Ãký íku{kt Ãkh{kýwLke økrík á~Þ{kLk 
nkuíke LkÚke fkhý fu íku «fkþíkwÕÞ ðuøk nkuÞ Au. 

Lkkr¼feÞ rð¿kkLk sxe÷ rð»kÞ Au. Mkk{kLÞ 
sLkMk{wËkÞLku íku Mk{sðk{kt {w~fu÷e Ãkzu Au, íkuÚke 
rðrþ»x MkkÃkuûkíkk{kt yrík«[tz («fkþðuøkíkwÕÞ) ðuøkku 
íkÚkk ytíkhkuLku yLkwYÃk Mkk{kLÞ sLkMk{wËkÞLku Mk{òÞ 
íkuðk «íÞûkYÃk fu «ríkYÃk yks ÃkÞOík h[e þfkÞkt LkÚke, 
Ãký íkuLke Mkh¤ Mk{s {kxu fÕÃkLkkrðnkh yuf {kºk 
WÃkkÞ Au.         ykf]rík-1 

 rðrþ»x MkkÃkuûkíkkLke (fkÕÃkrLkf) h[Lkk rLkBLk ðŠýík Au. 
(1) çku huÕðu MxuþLkku P yLku Q ðå[uLkwt «[tz ytíkh PQ = s = 86,40,00,000 rf÷ku{exh Au. 
(2) E-xÙuLk (ykRLMxkRLk xÙuLk)Lke «[tz ÷tçkkR S sux÷e Au, íkuLkku «[tz ðuøk u = 2,40,000 rf.{e./Mkuftz Au. 
(3) E-xÙuLkLkk yuLSLk íkÚkk çkÄk s «ðkMke fku[Lke ô[kR yux÷u fu íkuLkk ík¤eÞuÚke Aík ðå[uLkwt «[tz ytíkh H = 9,00,000 

rf.{e. Au.  
(4) E-xÙuLkLkku huÕðu ÃkÚk hir¾f íkÚkk yVkx Au. 
(5) E-xÙuLkLkk yuf ¾kMk fku[Lke ytËhLkk íkÚkk çknkhLkk rLkËuoþíktºkku F1 íkÚkk F2 ðzu Ëþkoðu÷k Au. F1Lke Mk¤tøk Aík Ãkh 

rðþk¤ MkÃkkx-ËÃkoý szðk{kt ykðu÷wt Au, yk fku[{kt yuf «ðkMke yð÷kufLkfkh rçkhks{kLk Au, íkuLkk ykMkLk Mkk{u 
fku[Lke rËðk÷ Au, íkuLke ÃkkMku fku[Lkk ík¤eÞk Ãkh A ®çkËw Ãkh V÷uþ ÷kRx WÎðo÷tçk rËþk{kt szu÷e Au.  
(MktÃkkËfeÞ LkkUÄ : y{Lku {¤u÷e «ík{kt, ykf]rík-1{kt F1, F2, A suðk fkuE rLkËuoþfku LkÚke.)   



 
Mkwøkrýík{T – E Copy-10  [ 30 ] ykìõxkuçkh-2024 

(6) «ðkMke yð÷kufLkfkhu Mk{Þ òýðk {kxu yrík[kuõMkkRÞwõík fktzk½rzÞk¤ (heMxðkì[) nkÚkLkk fktzk Ãkh Äkhý fhu÷ 
Au. 

(7) P yLku Q çktLku MxuþLkku Ãkh f÷kìf xkðh økkuXððk{kt ykðu÷ Au.  
ßÞkhu E-xÙuLk P MxuþLk ÃkhÚke ÃkMkkh ÚkkÞ íÞkhu íÞktLkk õ÷kìf xkðh{ktLkku Mk{Þ 9 f÷kf-00 r{rLkx sýkÞ Au, suLku íku 

«ðkMke yð÷kufLkfkh ÃkkuíkkLkk fktzk½rzÞk¤{kt økkuXðe Ëu Au.   
 íÞkhçkkË E-xÙuLk ykøk¤ ðÄe Q MxuþLku ÃknkU[u Au íÞkhu yð÷kufLkfkhLku íÞktLkk õ÷kìf xkðh{kt sýkíkku Mk{Þ 10 f÷kf 
sýkÞ Au, íkhík s íku ÃkkuíkkLkk fktzk½rzÞk¤{kt swyu Au íÞkhu íku{kt sýkíkku Mk{Þ 9 f÷kf 36 r{rLkx Au (su ykf]rík-1{kt 
çkíkkðu÷ Au) íkuÚke íku ykùÞo{kt Ãkze òÞ Au fu þk {kxu íkuLkwt fktzk½rzÞk¤ [(10 f÷kf-00 r{rLkx – 9 f÷kf-36 r{rLkx)= 
24 r{rLkx] Äe{wt Ãkze økÞwt ! 
 P Úke Q MxuþLk Ãkh ÃknkU[ðkLkku Mk{Þ :  

] = \	અને	^	�ટ�શનો	વ�ચે�ુ	ં�તર
_3	��નનો	�ચડં	વેગ

  =	 `a  =	 86,40,000	�કલોમીટર

2,40,000	�કલોમીટર
  = 3600 Mkuftz  

yux÷u T=1 f÷kf Au, íkuÚke Q MxuþLk ÃkkMkuLkk f÷kìf xkðh{kt sýkíkku Mk{Þ 10 f÷kf-00 r{rLkx çkhkçkh Au, íkku ÃkAe 
yrík[kuõMkkRðk¤wt fktzk½rzÞk¤ þk {kxu 24 r{rLkx Äe{wt Ãkze økÞwt ? íkuLkwt fkhý òýðk {kxu ykf]rík-2{kt Lksh hk¾e 
økýíkheLkwt rð&÷u»ký æÞkLkÚke ðkt[ku. 

ykf]rík-2{kt F1 rLkËouþíktºk{kt «ðkMke 
yð÷kufLkfkh A-®çkËw ÃkhLke V÷uþ 
÷kRxLke ÂMð[ ykuLk Úkíkkt íku{ktÚke «økxu÷ 
yuf «fkþrfhý ykÃkkíkrfhý íkhefu 
WÎðo÷tçkrËþk{kt Aík ÃkhLkk MkÃkkxËÃkoý Ãkh 
B ®çkËw{kt ykÃkkík ÚkR íÞktÚke íku ÃkhkðŠíkík 
íkhefu ÃkkAwt yÄku÷tçkrËþk{kt A ®çkËw{kt 
ykÃkkík ÚkkÞ Au íku r¢ÞkLkwt rLkheûký fhu Au. 
            ykf]rík-2 

ykf]rík-2{kt çkíkkÔÞk «{kýu AB = BA = H = 9,00,000 ®f.{e. Au, íkuÚke «ðkMke yð÷kufLkfkhLku yk ykÃkkík-
ÃkhkðíkoLk r¢Þk òuðk {kxuLkku fw÷ Mk{Þ  c2 =	 2d

�કાશવેગ
=	 2	×	9,00,0003,00,000 = 6 Mkuftz Au. 

nðu WÃkhkuõík ykÃkkík-ÃkhkðíkoLk 
r¢Þk F2 rLkËuoþíktºk{ktLkk çkeò 
yð÷kufLkfkhLku òuíkk fux÷ku Mk{Þ 
÷køkþu íku òýðk {kxu ykf]rík-3 {kt 
swyku yLku íku{ktLke rðøkíkku 
ÄehsÃkqðof ðkt[ku. 
          ykf]rík-3 

F1 rLkËuoþíktºk{kt «ðkMke yð÷kufLkfkhLku V÷uþLke Mðe[ ykuLk Úkíkkt íku{ktÚke «økxu÷kt «fkþrfhý, ykÃkkíkrfhý íkÚkk 
ÃkhkðŠíkíkrfhý íkhefu Qæðo÷tçk rËþk{kt �������� níkwt íkÚkk yÄku÷tçk rËþk{kt �������� níkwt, íku çktLku «fkþLke rLkhÃkuûk økrík íkÚkk  
E- xÙuLkLke �g������ rËþk{kt hir¾f «[tz økríkLkk fkhýu F2 rLkËuoþLkíktºk{ktLkk yð÷kufLkfkhLku ykf]rík-3 «{kýu ykÃkkíkrfhý �������� íkÚkk ÃkhkðŠíkíkrfhýLkk rLkÞ{ «{kýu ykf]rík-3{kt Mk{rî¼ws ∆ABC suðwt sýkþu, íku{kt BD = h = 9,00,000 rf.{e. 
Au.  (MktÃkkËfeÞ LkkUÄ : ynª Ãký ykf]rík{kt F1, F2 Lkwt rLkËuoþLk LkÚke.) 
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F2 rLkËuoþíktºk{ktLkk yð÷kufLkfkhLku ykÃkkíkrfhý ��������	íkÚkk �������� çktLkuLkk rLkheûký {kxuLkku fw÷ Mk{Þ t1 Mkuftz ÷ku. íkku 
ykf]rík-3{kt ykÃkkíkrfhý �������� íkÚkk �������� çktLku {kxu rLkheûký {kxuLkku Mk{Þ t1/2 Úkþu; nðu   

Mk{rî¼ws ∆ABC {kt 
 AC = t1 Mkuftz{kt �������� íkhV E-xÙuLku fkÃku÷wt ytíkh = t1 × 2,40,000 rf.{e. = 2,40,000 t1 rf.{e.   
 íkuÚke CD = 

hi�  × AC rf.{e. = hi�  × 2,40,000 = 1,20,000 t1 rf.{e.  
 íkÚkk BC = 

hi�  × «fkþðuøk = hi�  × 3,00,000 rf.{e.= 1,50,000 t1 rf.{e.   
 íkuÚke fkxfkuý ∆BCD {kt ÃkkÞÚkkøkkuhMkLkk «{uÞ «{kýu 
 BC2 = CD2 + BD2 íkuÚke 
 (1,50,000t1)2 = (1,20,000t1)2 + (9,00,000)2  
 yk t1 {kt rî½kík Mk{efhýLkku Wfu÷, 
 t1 = 10 Mkuftz Au, íkuÚke  
 t1 − t2 = (10 − 6) Mkuftz = 4 Mkuftz 
 íkuÚke F1 rLkËuoþíktºk{kt «ðkMke yð÷kufLkfkhLkwt fktzk½rzÞk¤ 4 Mkuftz Äe{wt Ãkze økÞwt. 
yux÷u fu F1 rLkËuoþíktºk{kt Ëh Mkuftzu F1 rLkËuoþíktºk{ktLkk «ðkMke yð÷kufLkfkhLkwt fktzk½rzÞk¤ 4 Mkuftz Äe{wt Ãkze òÞ Au. 

íkuÚke P yLku Q MxuþLkLkk 1 f÷kf = 3600 Mkuftz MkwÄeLkk «ðkMk Ëhr{ÞkLk íku ½rzÞk¤ 4	×3600
10	×	60    = 24 r{rLkx Äe{wt Äe{wt Ãkze økÞwt Au. 

su E-xÙuLkLkk «[tz ðuøk «fkþLkk rLkhÃkuûk ðuøkLku fkhýu Au. 
íkuÚke F1 {ktLkk «ðkMke yð÷kufLkfkhLkk fktzk½rzÞk¤{kt sýkíkku Mk{Þ 
[(10 f÷kf-00 r{rLkx) – (00 f÷kf-24 r{rLkx) = (9 f÷kf-36 r{rLkx)] Au. 
rðrþ»x MkkÃkuûkíkkLke [[ko{kt ËiÎÞo Mktíkku[Lk, fk÷ð]rØ íkÚkk ÿÔÞ{kLk ð]rØLke ykøkkneykuLke rðøkíkku Au, íku{ktLke «Úk{ 

çku ykøkkneyku Lku MÃk»x Mk{sðk {kxu ÿ»xktíkkuLke {ËË ÷Rþwt. ºkeS ykøkkne «{ký{kt sxe÷ Au íkuÚke íkuLke [[koLku MÚk¤ 
Mktfku[Lkk fkhýu MÚkkLk Lk ykÃkðkLkwt ÞkuøÞ ÷køÞwt Au. nðu ÃkAeLkkt ÷u¾{kt MkkÃkuûkíkk MkkÚku MktçktrÄík yLÞ ÏÞku÷kuLkku Ãkrh[Þ 
{u¤ðeþwt.            ¢{þ:  

� � � � � 

 

©urýfkuLkku yuf yËT¼wík økwýkfkh 

 
(M) 9712346664         rLk÷uþ {ktzr÷Þk  

           y{ËkðkË. 
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� çku Ãkrhýk{ku  

 yk ytf{kt (ytf 315) ‘W½kze hk¾òu çkkhe-2’Lkk ÷u¾{kt ykÃkýu Lke[uLkkt Ãkrhýk{kuLkku WÃkÞkuøk fÞkuo Au. 
(1) Ëhuf rð¼kßÞ ÄLkÃkqýkOfLku yuf yrð¼kßÞ yðÞð nkuÞ s. 
(2) òu n rð¼kßÞ ÄLkÃkqýkOf nkuÞ íkku, nLku, √� Úke {kuxku Lkrn íkuðku yuf yrð¼kßÞ yðÞð nkuÞ s. 
 ykÃkýu yk Ãkrhýk{kuLke Mkkrçkíke òuEyu. òu ytføkrýíkLkk {q¤¼qík «{uÞLkku WÃkÞkuøk fheyu íkku (1)Lke Mkkrçkíke Mkh¤ 
Au. yk «{uÞ «{kýu ykÃku÷k rð¼kßÞ ÄLkÃkqýkOfLku yrð¼kßÞ MktÏÞkykuLkk økwýkfkh íkhefu yLkLÞ heíku ÷¾e þfkÞ. 
yk økwýkfkh{kt ykðíke Ëhuf yrð¼kßÞ MktÏÞk ÄLkÃkqýkOfLkku yðÞð nþu. Ãkhtíkw ytføkrýíkLkk {q¤¼qík «{uÞLkku WÃkÞkuøk 
fÞko rðLkk, {kºk ÄLkÃkqýkOfLke rð¼kßÞíkk ðkÃkheLku Ãký Mkkrçkíke ykÃke þfkÞ. yk {kxu Äkhku fu ykÃku÷ku rð¼kßÞ 
ÄLkÃkqýkOf n Au. n rð¼kßÞ nkuðkÚke ÄLkÃkqýkOf a yLku b {¤u. suÚke, 
 n  = ab,  1 < a < n yLku 1 < b < n.  
 A = {ÄLkÃkqýkOf m|1 < m < n, m|n} ÷ku. a yLku b A Lkk MkÇÞku Au. íkuÚke A ≠ φ. ð¤e 1 ∉ A. ALke LkkLkk{kt LkkLke 
MktÏÞk p ÷ku. p A{kt nkuðkÚke 1 < p < n yLku p|n. Äkhku fu p rð¼kßÞ Au. íkku yuðe MktÏÞk q {¤þu, suÚke 1 < q < p yLku 
q|p. nðu q|p yLku p|n íkuÚke q|n. WÃkhktík 1 < q < p yLku p<n. íkuÚke 1 < q < n  Ãký íkku q ∈ A. su þõÞ LkÚke, fkhý fu p 

A Lke LkkLkk{kt LkkLke MktÏÞk Au. íkuÚke p rð¼kßÞ LkÚke. yk{ n Lkku yrð¼kßÞ yðÞð p {éÞku. 
(2) Lke Mkkrçkíke : n rð¼kßÞ nkuðkÚke n= ab, ßÞkt 1 < a < n, 1 < b < n. Äkhku fu a > √�, b > √� íkku ab > √� × √� 
yux÷u fu n > n, su rðhkuÄk¼kMk Au. ykÚke a < √� yÚkðk b < √� Äkhku fu a < √�. òu a yrð¼kßÞ nkuÞ íkku √� fhíkkt 
{kuxku Lkrn yuðku nLkku yrð¼kßÞ yðÞð {¤e økÞku. òu a rð¼kßÞ nkuÞ íkku Ãkrhýk{ (1) «{kýu yrð¼kßÞ p {¤u, 
su a Lkku yðÞð nkuÞ. Ãký íkku p yu nLkku Ãký yðÞð ÚkkÞ. ð¤e p<a yLku a<√�. íkuÚke p < √�. yk{ nLkku sYhe 
yrð¼kßÞ yðÞð {¤e økÞku. 
 
� Mkwøkrýík{T ytf 314 Lke «k.«.[w.ðiã «§ MÃkÄkoLkku yuf «§  

 «§ Lke[u «{kýu Au :  
 Äkhku fu a1 =1, a2 =3+5, a3 =7+9+11, a4 =13+15+17+19.   
 Mkkrçkík fhku fu an yu ÄLkÃkqýkOfLkku ½Lk Au. 
 Ãknu÷kt yk «§Lkku Wfu÷ òuEyu. yu LkkUÄeyu fu a1, a2, a3, a4 yu Ëhuf Mk{kíkth ©uýeLkku Mkhðk¤ku Au yLku yk Ëhuf 
Mk{ktíkh ©uýe{kt Mkk{kLÞ íkVkðík 2 Au. ð¤e a1, a2, a3, a4 yu Mk{kíkth ©uýeLkkt yLkw¢{u 1, 2, 3, 4 ÃkËkuLkk Mkhðk¤k Au. 
yk WÃkhÚke íkkhðe þfkÞ fu an yu 2 Mkk{kLÞ íkVkðíkðk¤e Mk{ktíkh ©uýeLkkt n ÃkËkuLkku Mkhðk¤ku Au. ð¤e a1, a2, a3, a4 su 
Mk{ktíkh ©uýeLkk Mkhðk¤k Au íkuLkkt Ãknu÷kt ÃkË yLkw¢{u 1, 3, 7, 13 Au. Úkkuzk «ÞíLkLku ytíku òuE þfkþu fu ©uýe 1, 3, 7, 

13,... Lkwt n {wt ÃkË n2 −  n+1 Au. ykÚke  
 +� =	 �� 	N2	��� − � � 1� � �� − 1� 	× 2O	 ∴ +� =	�� 

 økrýík LkkUÄÃkkuÚkeøkrýík LkkUÄÃkkuÚkeøkrýík LkkUÄÃkkuÚkeøkrýík LkkUÄÃkkuÚke 
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 nðu «§ yu ÚkkÞ fu yuðe ©uýe {¤u, su{kt Ëhuf n {kxu n {wt ÃkË suLkku Mkk{kLÞ íkVkðík 2 nkuÞ íkuðe Mk{ktíkh ©uýeLkkt n 
ÃkËkuLkku Mkhðk¤ku nkuÞ yLku yk Mkhðk¤ku n4 nkuÞ ? sðkçk ‘nk’{kt Au. Wfu÷ {kxu ykÃkýu Äkheyu fu n{k ÃkË{kt ykðíke 
Mk{ktíkh ©uýeLkwt «Úk{ ÃkË αn Au. íkku nðu yk Mk{ktíkh ©uýeLkwt «Úk{ ÃkË αn Au, Mkk{kLÞ íkVkðík 2 Au yLku n ÃkËkuLkku 
Mkhðk¤ku n4 Au. íkuÚke, 
 �U =	 �� 	N2	j� � �� − 1� 	× 2O 
 ∴ j� =	�� − � � 1 
 ykÚke j
 = 1, j� = 7, j� = 25, jU = 61,…		 ðøkuhu 
 íkuÚke sYhe ©uýe 
 1, 7+9, 25+27+29, 61+63+65+67, ...  Úkþu. 
ÔÞkÃkf heíku Lke[uLkku «§ ÃkqAe þfkÞ : 
 yuðe ©uýe ykÃkku suLkwt n {wt ÃkË, d Mkk{kLÞ íkVkðíkðk¤e Mk{ktíkh ©uýeLkkt Ãknu÷kt n ÃkËkuLkku Mkhðk¤ku nkuÞ yLku yk 
Mkhðk¤ku ykÃku÷k ÄLkÃkqýkOf m {kxu nm nkuÞ. 
 W¥kh : n{k ÃkËLke Mk{ktíkh ©uýeLkk «Úk{ ÃkË íkhefu �k3
 −	
� 	�� − 1�P	÷ku. (WÃkhLke heíku yk ÃkË {u¤ðku) 
 WËknhý íkhefu m=5, d=3 {kxuLke ©uýeLkkt «Úk{ [kh ÃkË 
  1, �l� �	�X� , 78 � 81 � 84, XW�� �	XWl� �	X
X� �	X�
� 	 Úkþu. 
 
� Wfu÷ku : (ABAB) × (ACBC) = C C C C C C C C  

 yk «§ Mkwøkrýík{TLkk ytf 314{kt ‘Mkku ytf Ãknu÷kt’Lkk ÷u¾{kt Au. íkuLkku Wfu÷ Ãký yu s ÷u¾{kt ykÃku÷ku Au. yu s 
Wfu÷, Úkkuzku xqtfkðeLku ynª ykÃkeyu Aeyu. 
 (ABAB) × (ACBC) = C C C C C C C C  

    = (11 11 11 11) × C  = 11 × 73 × 101 × 137 × C = (73 73) × (1507) × C 
 yk WÃkhÚke yLkw{kLk fhe þfkÞ fu ABAB=7373. yux÷u fu A=7, B=3. íkuÚke 7C3C = 1507 × C yLku  
íkuÚke � = mM�M


XWm. nðu 7000 < 7C3C < 8000. íkuÚke mWWW
XWm < � <	 VWWW
XWm. íkuÚke  4 < 	 mWWW
XWm < � < 	 VWWW
XWm < 6 
 C ÃkqýkOf nkuðkÚke C=5. 
 yk «§ òuELku {Lku çkk¤ÃkýLke ðkík ÞkË ykðe. yu ð¾íku yuf W¾kýwt ÃkqAkíkwt. 
 ÃktËh çkkðeMk þqLk Lku Mkkík, fhku {nuíkkS yufzk ykX. 
 ðk[f r{ºkkuyu yk W¾kýwt fËk[ Mkkt¼éÞwt Ãký nþu. íkuLkku yÚko WÃkhLkk Wfu÷{kt õÞktf AqÃkkÞu÷ku Au. {¤u íkku sýkðþku. 
 
� fux÷kt Vq÷?  

 Mkwøkrýík{TLkk ytf 314{kt ©e çkkçkw¼kE fkÞMÚk Mkknuçku «u{k¤ ËkËkLke ðnk÷kt MktíkkLkku òuzuLke ÞkËøkkh ÞkºkkLkk ÷u¾{kt 
ÞkºkkLkk ðýoLk MkkÚku økkrýríkf fkuÞzkLku MkhMk heíku ðýe ÷eÄku Au. MkkÚku MkkÚku îkËþ ßÞkurík‹÷økLke Ãký {krníke ykÃke Au. 
økrýíkLku {krníkeÃkqýo ðkíkkoMðYÃku hsq fhðkLkku yk «ÞkMk «þtMkLkeÞ Au. ðøko{kt ©uýe yLku rðþu»k fheLku ¼kir{ríkf ©uýe 



 
Mkwøkrýík{T – E Copy-10  [ 34 ] ykìõxkuçkh-2024 

þe¾ðíke ð¾íku yk ðkíkko fnuðe hMk«Ë Úkþu. yk fkuÞzkLku shk swËk Mðktøk{kt − yLku òýeíkk Mðktøk{kt − ÔÞkÃkf MðYÃku 
Lke[u ykÃku÷e heíku hsq fhe þfkÞ. 
 yuf çkuLk n {trËh{kt ËþoLk fhðk òÞ Au yLku Ëhuf {trËh{kt ¼økðkLkLku yuf Mkh¾e MktÏÞk{kt Vq÷ [zkðu Au. çkuLk suðkt 
fkuE Ãký {trËh{ktÚke çknkh Lkef¤u Au fu íkhík s íku{Lke ÃkkMkuLkkt Vq÷ k økýkt ÚkE òÞ Au. n{k {trËhLke çknkh ßÞkhu íku 
Lkef¤u Au íÞkhu íku{Lke ÃkkMku yuf Ãký Vq÷ nkuíkwt LkÚke. íkku ykÃku÷k n yLku k {kxu çkuLkLke ÃkkMku þYykík{kt ykuAk{kt ykuAkt 
fux÷kt Vq÷ nþu ? Ëhuf {trËh{kt íku{ýu fux÷kt Vq÷ [zkÔÞkt nþu ? ík{khe òý {kxu fnwt fu çkuLk ßÞkhu Ãkkt[ {trËh{kt ËþoLku 
økÞk yLku ßÞkhu Vq÷ ºký økýkt Úkíkkt níkkt, íÞkhu þYykík{kt íku{Lke ÃkkMku 121 Vq÷ku níkkt. 
 
ðÕ÷¼ rðãkLkøkh, (M) 9824669364       yu{. yu[. ðMkkðzk 
 

 
 
� yËT¼wík MktÏÞkyku 

 fux÷ef ð¾ík [ku¬Mk heíku ÃkMktË fhu÷e ÞÚkuåA MktÏÞkyku Ãkh rLkrùík ¢{{kt y{wf økkrýríkf «r¢Þkyku fhðkÚke 
ykÃkýLku yuf [ku¬Mk MktÏÞk s {¤íke hnu Au. ykðe MktÏÞkykuLku yËT¼wík MktÏÞkyku fne þfkÞ. þk {kxu y{wf þhíkkuLku 
ykrÄLk ÃkMktË fhu÷e MktÏÞkyku Ãkh rLkÄkorhík økkrýríkf «r¢Þk fhðkÚke yuf [ku¬Mk MktÏÞk {¤u íkuLkwt hnMÞ Ãký òýðwt 
sYhe Au. 
 [k÷ku fux÷ef yËT¼wík MktÏÞkyku yLku íku {¤ðkLkwt økkrýríkf fkhý òýeyu. 
1.  37 
 suLkkt ík{k{ ytfku Mk{kLk nkuÞ íkuðe, ºký ytfkuLke, MktÏÞkLku íkuLkk ytfkuLkk Mkhðk¤k ðzu ¼køkíkkt nt{uþk 37 {¤u. 
ykÃku÷e þhík {wsçk ºký ytfLke Lkð MktÏÞkyku {¤u su Lke[u ykÃku÷ Au.  
 111,     222,     333,     444,     555,     666,     777,     888,    999 
 WÃkhLke fkuEÃký MktÏÞkLku íkuLkk ytfkuLkk Mkhðk¤k ðzu ¼køkíkkt 37 s {¤þu. Ëk¾ðk íkhefu 

 777 ÷ (7 + 7 + 7) = 777 ÷ 21 = 37  ÔÞkÃkf heíku YYY
YAYAY =	 Y	×	1113Y =	 1113 	= 37  

     [fkhý : xxx = 100x + 10x + x = x × 111) 

 (MktÃkkËfeÞ LkkUÄ : ynª 111 = 37 × 3 yu s {níðLkwt fkhý Au.) 
 37 yrð¼kßÞ Au íku íkku ðk[fku òýíkk s nþu. 
2.  12345679 

 suLkk çkÄk s ytfku Mk{kLk nkuÞ íkuðe, Lkð ytfkuLke, fkuEÃký MktÏÞkLku íkuLkk ík{k{ ytfkuLkk Mkhðk¤kÚke ¼køkíkkt nt{uþk 
12345679 {¤u. 

 Ëk¾÷k íkhefu   777777777
7A7A7A7A7A7A7A7A7 =	 7	×	�111111111�63   =	 1111111119 	= 12345679 

 WÃkhLkk WËknhý{kt s ykðwt fu{ ÚkkÞ Au íkuLkwt fkhý {¤e òÞ Au. ík{k{ ytfku Mkh¾kt ‘x’,  
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  (x ≤ 9, x ∈  N) nkuÞ íkku, YYYYYYYYY9Y =	 Y	×	�111111111�9Y  =	 1111111119 	= 12345679  

 12345679 Lkku yuf yrð¼kßÞ yðÞð 37 Au. 12345679 = 37 × 333667 

 ynª 333667 Ãký yrð¼kßÞ MktÏÞk Au.  
 
ykËþo rLkðkMke þk¤k (fw{kh)       hksuþfw{kh {uh 
hksfkux (M) 9537927040 
 

MktÃkkËfeÞ LkkUÄ :  
(1) hksuþ¼kEyu 37 yLku 12345679 WÃkhktík MktÏÞkyku 1089 yLku 6174 rðþu Ãký ÷¾u÷ Au. 1089 rðþu Mkwøkrýík{T{kt 
AuÕ÷k ºký ytfku{kt ½ýwt rðþu»k ÷¾ký «økx ÚkE [qõÞwt Au. (sqyku Mk¤tøk ytf 312, 313, 314). 6174 rðþu íkku 
hksuþ¼kELkku s yuf ÷u¾ Mkwøkrýík{T{kt «økx ÚkE økÞku Au. (sqyku ytf 309, E-4, yur«÷-23) íkuÚke 1089 yLku 6174 
rðþuLkkt ÷¾ký yºku «økx fÞkO LkÚke. 
(2) 12345679 rðþu yuf økrýík økB{ík : ðøko{kt çkkuzo Ãkh 12345679 ÷¾e ík{k{ rðãkÚkeoykuLku fnku fu yk MktÏÞk 
Lkkuxçkwf{kt ÷¾e íkuLku 1 Úke 8 MkwÄeLkk fkuEÃký yuf ÃkqýkOf ðzu økwýku. fR MktÏÞk ðzu økwÛÞk íku rðãkÚkeoyu ònuh fhðkLkwt LkÚke. 
rðãkÚkeoyku WÃkhkuõík økwýkfkh fhe ÷u ÃkAe íku{Lku Mkq[Lkk ykÃkku fu ík{khk Ãkrhýk{Lku 9 ðzu økwýku. çkÄkt s rðãkÚkeoykuLkk 
Ãkrhýk{ xxxxxxxxx = (x)9 «fkhLkk ykðþu ßÞkt, x yu rðãkÚkeoyu «Úk{ økwýkfkh {kxu ÃkMktË fhu÷ku ÃkqýkOf nþu.     
 

� � � � � 

 

 

©urýfkuLkku yuf yËT¼wík økwýkfkh 
 

 
 

(M) 9712346664        «u»kf :  rLk÷uþ {ktzr÷Þk  
            y{ËkðkË. 
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Mk¤tøk ytfMk¤tøk ytfMk¤tøk ytfMk¤tøk ytf----314 (E-Copy-9)Lkk Wfu÷kuLkk Wfu÷kuLkk Wfu÷kuLkk Wfu÷ku    
 

[sYhe Mkq[Lkk : yk rð¼køk þY fhðkLkku y{khku {q¤ nuíkw rðãkÚkeoykuLku økrýík{kt hMk ÷uíkkt fhðkLkku Au. þk¤k-fku÷usLkk 
rþûkfkuLku Lk{ú rðLktíke fu íkuyku íku{Lkk rðãkÚkeoykuLku yk rð¼køkÚke ðkfuV fhu yLku íkuykuLku ¼køk ÷uðk {kxu «kuíMkknLk ykÃku. 
yk rð¼køkLkk MktÃkkËf «k. Mk[eLk økßshLkku VkuLk Lktçkh yLku Email ykÃkýu Ëhuf ytf{kt {qfeþwt s. íkuÚke ík{k{ ðk[fku 
MkeÄk íku{Lku s W¥khku {kuf÷e þfu.] 
 

©e ËÞkhk{¼kE X¬hu «k. «.[w.ðiã økrýík «§ku Mk¤tøk ytf 314 Lkk ºkýuÞ «§ku (4), (5) yLku (6) Lkk Mkk[k Wfu÷ 
{kuf÷kðu÷ Au. {nkhkò yøkúMkuLk rðãk÷Þ, y{ËkðkËLkk Äkuhý 11Lkk rðãkÚkeo nuík {wLÿkyu Ãký ºkýuÞ «§kuLkk Mkk[k 
Wfu÷ {kuf÷u÷ Au. WÃkhktík yu÷.ze. yuLSLkeÞhªøk fkì÷us y{ËkðkËLkk r{fuLkef÷ Mkºk 4 Lkk rðãkÚkeo {tÞf {kuníkkyu 
«§ Lkt.5, fkuBÃÞwxh Mkºk 4 Lkk rðãkÚkeo rËÔÞ ðzkuËrhÞkyu «§ Lkt.6, r{fuLkef÷ Mkºk 4 Lkk rðãkÚkeo r{rnh ¼kuøkkÞíkkyu 
«§ Lkt.6 yLku ykR.xe. Mkºk 4 Lke rðãkŠÚkLke ÿÂ»x r{Mºkeyu «§ Lkt.4 Lkku Mkk[ku Wfu÷ {kuf÷kðu÷ Au. ík{k{Lku ¾qçk ¾qçk 
yr¼LktËLk. {¤u÷k Wfu÷kuLkwt Mktf÷Lk fhe Úkkuzk sYhe VuhVkh MkkÚku hsw fÞko Au. 
 

4.  For every positive integer n, let  

  h(n) = 1 + 


� + 



� + .... + 



�. 

  Prove that n + h(1) + h(2) + h(3) + ... + h (n−1) = nh(n). 

Solution : 

 Here, we have h(k) = 1 + 


� + 



� + .... + 



o,   k∈ N 

 ∴ h(k) − h(k−1) = 


o 

 ∴ kh(k) − kh(k−1) = 1 

 ∴ kh(k) − (k−1) h(k−1) = 1 + h(k−1) 

 ∴ ∑ Nqr�q� − �q − 1�r�q − 1�O = 	∑ N1 � r�q − 1�O�os� 	�os�  
 ∴ 2h(2) – h(1) + 3h(3) – 2h(2) + ... + nh(n) – (n–1) h(n–1)  

    = (n–1) + h(1) + h(2)+ h(3) +...+ h(n–1) 

 ∴ nh(n) – h(1) = n–1 + h(1) + h(2)+ h(3) +...+ h(n–1) 

 ∴ nh(n) = n + h(1) + h(2)+ h(3) +...+ h(n–1)  (fkhý : h(1) =1) 

 
5.  Let a1=1, a2=3+5, a3=7+9+11, a4=13+15+17+19, .... 

  Prove that an is a perfect cube of positive integer. 

Solution :  

 Here, it can be easily seen that  

 

«k. «. [w. ðiã økrýík «§ku«k. «. [w. ðiã økrýík «§ku«k. «. [w. ðiã økrýík «§ku«k. «. [w. ðiã økrýík «§ku        
    

zkp. Mkr[Lk økßsh 
y{ËkðkË (M) 99253 62754 , E-mail : gjr.sachin@gmail.com 
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 an = [n(n−1)+1] + [n(n−1)+3] + [n(n−1)+5] + ...+ [n(n−1)+2n−1] for all n∈N. 

 ∴ an  = n ⋅ n(n−1) + 1 + 3 + 5 + ... + (2n−1)  

   = n2 (n−1) + n2 

   = n3 

  

6.  If there exist unique positive integers x and y that satisfy the equation  

 x2 + 84x + 2008 = y2, then find the value of 4x−y.  

 

Solution: 

 We have x2 + 84x + 2008 = y2 

 ∴ 2008 = y2 – x2 – 84x 

 ∴ 2008 − 422 = y2 – (x2 + 84x + 422) 

 ∴ 244 = y2 – (x + 42)2 

 ∴ 244 = (y + x + 42) (y – x – 42) 

 Now y + x + 42 and y – x – 42 are positive intergers and their product (244) is even. So at 

least one of them must be even. But if one of them is even, then both are even. (why ?) 

 ∴(y + x + 42) (y – x – 42) = 122 × 2 

 ∴ y + x + 42 = 122 and y – x – 42 = 2 

 ∴ y + x = 80 and y – x = 44 

 ∴ y = 62 and x = 18 

 ∴ 4x−y = 72 − 62 = 10    

 

«k. «. [w. ðiã økrýík «&™ku : ytf-315 

 

 

(7)  Let a and b are real numbers such that ab ≠ 1. If a2 + 12a + 3 = 0 and  

  3b2 + 12b+1 = 0, then find 
@BA@A


B . 

  Äkhku fu a yLku b yuðe ðkMíkrðf MktÏÞkyku Au suÚke ab ≠ 1. òu a2 + 12a + 3 = 0 yLku  

  3b2 + 12b+1 = 0 nkuÞ íkku, @BA@A
B  þkuÄku. 
(8)  If (1+x)n = a0 + a1x + a2x2 + ...+ anxn then prove that  

  (a0 − a2 + a4 − a6 + ...)2 +  (a1 − a3 + a5 − a7 + ...)2 = a0 + a1 + a2 + ... + an. 

  òu (1+x)n = a0 + a1x + a2x2 + ...+ anxn nkuÞ, íkku Mkkrçkík fhku fu  
  (a0 − a2 + a4 − a6 + ...)2 +  (a1 − a3 + a5 − a7 + ...)2 = a0 + a1 + a2 + ... + an. 
(9)  Prove that ∑ 7� 1�75 = 2�3�	��� � 1�.�ts
  

  Mkkrçkík fhku fu ∑ 7� 1�75 = 2�3�	��� � 1�.�ts
  

 

� � � � �  
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 1.    

22 sw÷kE ÃkkR yu«kuõMke{uþLk zu íkhefu Wsððk{kt 
ykðu Au. yk MktË¼o{kt rððufkLktË rðãk÷Þ, ðzLkøkh {wfk{u 
rðrðÄ «ð]r¥kykuLkwt ykÞkusLk fhðk{kt ykÔÞwt níkwt. 
 þk¤kLkk yk[kÞo fÕÃkuþ¼kE y¾kýeyu ÃkkR rðþu 
hMk«Ë {krníke ykÃke níke. þk¤kLkk rð¿kkLk rþûkf ÃkwheçkuLk 
[kiÄhe, òøk]ríkçkuLk hçkkhe, íku{s çkkçkw¼kE Mkku÷tfe, 
hksw¼kE hksËuð yLku rËLkuþ¼kE [kiÄheLkk {køkoËþoLk 

nuX¤ rðãkÚkeoykuyu ÃkkRLke htøkku¤e rðrðÄ yLkks íkÚkk fXku¤Lkku WÃkÞkuøk fhe çkLkkðe níke. rðãkÚkeoykuyu ÃkkRLkwt 
50 Ëþktþ MÚk¤ MkwÄe {qÕÞ ÃkuÃkh Ãkh ÷¾e rðãkÚkeoykuyuyu Mkktf¤ h[e níke.  
 
 
 

2. 

yu÷.ze. EsLkuhe fkì÷us, y{ËkðkË îkhk íkk.21-09-

2024Lkk hkus hkßÞ MíkhLke økrýík MÃkÄko Mathematics 

Challenge 2024Lkwt ykÞkusLk fhðk{kt ykÔÞwt. su{kt 
økwshkík hkßÞLke RsLkuhe íkÚkk rð¿kkLk «ðknLke 
fku÷uòu{ktÚke yÃkuûkk çknkh fq÷ 100 xe{kuLkkt hSMxÙuþLk 
ÚkÞkt. su Ãkife fux÷ktf {kLkfku æÞkLk{kt hk¾e fq÷ 16 
fkì÷usLke 26 xe{kuLke ÃkMktËøke fhðk{kt ykðe. Ëhuf 
xe{{kt ºký rðãkÚkeo Mkk{u÷ níkk. MÃkÄko ºký hkWLz{kt 

rð¼krsík fhðk{kt ykðu÷. ¼køk ÷uLkkh xe{Lke «kuç÷u{ Mkku®Õðøk yurçkr÷xe, rð&÷u»kýLke ÂMf÷ íkÚkk {uLx÷ 
yuS÷exeLkwt {qÕÞktfLk fhðk{kt ykÔÞwt. rðãkÚkeoykuLkku WíMkkn WÕ÷u¾LkeÞ níkku. yk MÃkÄkoLkwt ykÞkusLk zkì. rLk÷Þ 
¼qÃkíkkLke, r«ÂLMkÃkk÷, yu÷.ze. RsLkuhe fkì÷usLkk 
{køkoËþoLk nuX¤ ÚkÞwt níkwt. yk MÃkÄkoLkwt MkV¤ ykÞkusLk 
zkì. MktsÞ Ãkxu÷, MkkÞLMk yLku Ìkw{urLkxeMk rð¼køkLkk ðzk 
íkÚkk íku{Lke xe{ îkhk fhðk{kt ykðu÷. Mathematics 

Challenge 2024 Lkwt ykÞkusLk økwshkík økrýík {tz¤, 
«k. yu.ykh. hkð VkWLzuþLk, «k.yu.yu{ ðiã 
VkWLzuþLk íkÚkk y{ËkðkË økrýík {tz¤Lkk MknÞkuøkÚke 
ÚkÞu÷ níkwt. yk MÃkÄko{kt yu÷.ze. RsLkuhe fkì÷us, 

økrýík Mk{k[kh 
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y{ËkðkËLke xe{ rðsuíkk hne su{kt {Þtf {nuíkk, r{rnh 
¼kuøkkÞíkk yLku {nŠ»k ÔÞkMk rðsuíkk hÌkk yLku ðe.ðe.Ãke. 
hksfkuxLke rðãkŠÚkLkeyku Ãkh{kh ¼qr{, yûkËk þkn yLku 
hkXkuz ÉíðeLke xe{ hLkh yÃk ònuh ÚkR. yk çktLku xe{ Lku 
xÙkuVe íkÚkk hkufz ÃkwhMfkhÚke Mkt{krLkík fhðk{kt ykÔÞk níkk. 
økwshkík økrýík {tz¤ îkhk yk çktLku xe{Lku Ãkkt[ ð»ko {kxu 

MkÇÞÃkË ykÃkðk{kt ykÔÞwt. WÃkhktík ¼køk ÷uLkkh Ëhuf xe{Lkk MkÇÞkuLku MkŠxrVfux ykÃke ÃkkuíMkkrník fhðk{kt ykÔÞk 
níkk.  

yk fkÞo¢{{kt økwshkík økrýík {tz¤ ðíke {tºke ©e 
fkiþ÷¼kE fu. þkn íkÚkk Mkn{tºke zkì. Mk[eLk su. økßsh, «k. 
yu.yu{. ðiã VkWLzuþLk ðíke zkì. WËÞLk yu{. «òÃkrík yLku 
y{ËkðkË økrýík {tz¤ ðíke «{w¾ ©e {kunB{Ë nwMkuLk økuýk 
Mkknuçk nksh hÌkk níkk.  
 
 

Funny ! Isn’t it ? 

Husband borrowed Rs 250 from wife.   

After a few days he again borrowed Rs 250. 

After few days she asked husband to return the money. 

When asked how much ?  

Wife said that he owes her Rs 4100. 

On request, below is the maths given by wife. 

  1) Rs  2   5   0 

  2) Rs  2   5   0 

         Rs  4  10  0 

Husband is still finding the school where she learned Maths. 

Husband gave her Rs 400 back and asked, ‘how much balance he has to pay back’ 

She wrote 

  Rs 4 1 0 0 

  Rs 4 0 0 

           0 1 0 0 

He gave back Rs 100        

Both lived happily ever after. 

     (M) 9712346664       «u»kf :  rLk÷uþ {ktzr÷Þk  
           y{ËkðkË. 
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