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 ð»ko 2023Lkku Mkwøkrýík{Lkku AuÕ÷ku ytf yux÷u fu Mk¤tøk ytøk 311 (E-ytf 6) ykÃk Mk{ûk {qfíkkt 
n»koLke ÷køkýe yLkw¼ðeyu Aeyu. Mkwøkrýík{T yu økrýík rð»kÞLkwt fkuEf [ku¬Mk fûkkLkwt ÃkkXâÃkwMíkf ytøkuLkwt 
Mkk{rÞf LkÚke. íku økrýíkLku Mk{ŠÃkík yuðwt Mkk{rÞf Au su{kt ÷kuf¼kuøÞ þi÷e{kt ÷¾kÞu÷k økrýíkLkk 
fkuEÃký rð»kÞktøk rðþuLkk ÷u¾ku «fkrþík fhðk{kt ykðu Au. swËe swËe MktMÚkkyku{kt Þkuòíke økkrýríkf 
«ð]r¥kykuLkk ynuðk÷ku, Mkwøkrýík{kt AÃkkÞu÷k ÷u¾kuLke Mk{eûkk yLku ðk[fkuLkk «rík¼kðku, xqtfe Ãký hMk«Ë 
økrýík frýfkyku, økkrýríkf fkuÞzkyku ðøkuhuLkku Ãký Mk{kðuþ Mkwøkrýík{T{kt fhðk{kt ykðu Au. 
Mkwøkrýík{TLkk ÷u¾ku økrýíkLku ÔÞkÃkf heíku {kýLkkhk ðk[fkuLku y{qÕÞ ¼kÚkwt ÃkqÁt Ãkkzu Au. 
 

økwshkík økrýík {tz¤  yLku íku MkkÚku Mkt÷øLk MktMÚkkyku - «k. yÁý {. ðiã VkWLzuþLk, «k. yu.ykh. 
hkð VkWLzuþLk - økrýíkLkk yæÞÞLk yLku yæÞkÃkLkLku «kuíMkknLk {¤u íkuðe ½ýe çkÄe «ð]r¥kyku fhu Au. 
rðãkÚkeoyku {kxu rðrðÄ fMkkuxeykuLkwt ykÞkusLk, økrýík rð»kÞf rLkçktÄ MÃkÄkoyku, rþûkfku {kxu Mkur{Lkkh, 
ðfoþkuÃk, Mkßsíkk rþrçkh yu yk «ð]r¥kykuLke yuf Í÷f Au. yk ytf{kt s ykðe fux÷ef «ð]r¥kyku rð»ku 
ynuðk÷ yLku ònuhkík òuE þfkþu. 
 

økkrýríkf rð»kÞku Ãkh ÷u¾LkfkÞoLku ðuøk {¤u, LkðkurËík ÷u¾fkuLku yLku rðãkÚkeo ÷u¾fkuLku «kuíMkknLk {¤u, 
WÃkhktík su ÷u¾fku Mkwøkrýík{T {kxu ÷u¾ku ÷¾u Au íku{Lke fËh ÚkkÞ íku {kxu Mkkhk yuðk «ÞíLkku fhðk òuEyu 
yuðwt ÷køku Au. yk ÷u¾{kt s yLÞºk yk «ÞíLkkuLke Úkkuzef {krníke ykÃkðk{kt ykðe Au. yk þYykík Au, 
çkeswt ½ýwt fhe þfkÞ íku{ Au. ykÃk Ãký ykÃkLkkt Mkq[Lkku «ÄkLk MktÃkkËf©eLku íku{Lkk E-mail Ãkh, Ãkºk 
îkhk, Whatsapp MassageÚke fu VkuLk fheLku sYh sýkðþku, ykÃkLkkt Mkq[Lkku økwshkík økrýík {tz¤Lku, 
«k. yu.ykh. hkð VkWLzuþLkLku, «k. y.{. ðiã VkWLzuþLkLku yLku Mkwøkrýík{TLkk «fkþLkLku sYh 
«kuíMkkrník fhþu. y{u ¾kºke ykÃkeyu Aeyu fu suLkku y{÷ fhðku þõÞ nþu íkuðkt ík{k{ Mkq[LkkuLku y{u 
fkÞkoÂLðík fhðkLkku MktrÒkc «ÞíLk fheþwt.  

 

Mkwøkrýík{TLkku e-ytf økwshkík økrýík {tz¤Lkk ík{k{ MkÇÞku, hMk Ähkðíkk ík{k{ ðk[fku, þk¤kyku, 
fkì÷uòu yLku yLÞ þiûkrýf MktMÚkkykuLku e-mail yÚkðk yLÞ {kæÞ{ku îkhk rLk:þwÕf {kuf÷ðk{kt ykðu Au. 
Mkðuo ðk[fkuLku rðLktíke Au fu ykÃkLke MktMÚkkLkk rðãkÚkeoyku, rþûkfku, yæÞkÃkfku íku{s økrýík{kt hMk Ähkðíkk 
ËhufLku Mkwøkrýík{TLkk e-ytfku e-mail fu whatsapp suðkt {kæÞ{ku îkhk {kuf÷ku yLku íku{Lku sýkðku fu 
íkuyku ÃkkuíkkLkwt Lkk{ yÚkðk MktMÚkkLkwt Lkk{, MkhLkk{wt, E-mail yLku Whatsapp Number Lke[uLkk 
MkhLkk{u {kuf÷u fu suÚke Mkwøkrýík{T MkeÄwt s íku{Lkk E-mail Ãkh {¤u. 

 

fux÷ktf ðk[Lkk÷Þku, ÃkwMíkfk÷Þku Ãký Mkwøkrýík{TLke E-copyLkku ÷k¼ ÷u Au. íkuyku Mkwøkrýík{TLke {wrÿík 
Lkf÷ (Printed Copy) ÃkkuíkkLkk r«Lxh Ãkh fkZe ÷kEçkúuhe{kt {qfu íkuðe Lk{ú rðLktíke Au. 

 

          - MktÃkkËfku 

 MktÃkkËfeÞ 
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òËwE rºkfkuýku 

Úkkuzkf Mk{Þ Ãknu÷kt økwshkík Mk{k[khLke 
“¿kkLkøkB{ík” fku÷{{kt {whççke ©e yu.ykh. hkð 
MkknuçkLkk yk þçËku «økx ÚkÞk níkk : “òu økrýíkLkwt 
¿kkLk h{fzkt h{kzíkkt – h{kzíkkt ykÃkðk{kt ykðu íkku 
¼ýðkLke fuðe {ò ykðu !” økrýíkLkk ðfoþkuÃk rðþuLkk 
íku ÷u¾{ktÚke «uhýk ÷ELku òËwE rºkfkuýku rðþuLke yuf 
økB{ík yksu nwt Äkuhý 10Lkk rðãkÚkeoykuLku yÃkoý  
fÁt Awt. 

... íÞkhçkkË Äkuhý 10Lkk ðøko{kt økrýíkrþûkf ©e 
íkusçkwrØ çkkuÕÞk : “íkku rðãkÚkeor{ºkku, økRfk÷u ykÃkýu 
yuÃkku÷kurLkÞMkLkk «{uÞ WÃkhÚke fux÷kf ¼kir{ríkf «§ku 
WfuÕÞk. ykÃkýu òuÞwt fu yzMkèu ÃkMktË fhu÷e rºkfkuýLke 
çkkswyku ÃkhÚke íkuLke {æÞøkkLke ÷tçkkR ÃkqýkOf s {¤u íku 
þõÞíkk ½ýe ykuAe Au. su{ fu ∆ABC {kt AB=7, 

AC=11, BC=10 ÷Eyu. {æÞøkk AD þkuÄðk {kxu 
yuÃkkur÷rLkÞMkLkk «{uÞLkk ykÄkhu : 

 
ykf]rík-1 

 
AB

2
 + AC

2
 = 2[AD

2
 + BD

2
] 

 ∴ 72
 + 11

2
 = 2[AD

2
 + 5

2
] 

 ∴ AD = √60 = 2√15  (yMkt{uÞ) 

‘íkuðe s heíku òu yzMkèu AB=9, AC=15, 

BC=16 ÷Ryu íkku {æÞøkk AD=√89 {¤þu. yk çkÒku 
WËknhýku{kt rºkfkuýLke çkkswyku ÃkqýkOf Au Ãkhtíkw 
{æÞøkkLke ÷tçkkR ÃkqýkOf {¤íke LkÚke.’ 

“íkku Mkh” ... Ãkhuþ Lkk{Lkk rðãkÚkeoyu ÃkqAâwt, 
“su{kt fkuE [ku¬Mk {æÞøkkLke ÷tçkkE Ãký ÃkqýkOf s 
{¤u íkuðk ÃkqýkOf çkkswyku Ähkðíkk rºkfkuýku {u¤ððk þwt 
fhðwt”  

“yk yuf MkhMk «§ Au” rþûkf©e çkkuÕÞk, “íku {kxu 
nu rs¿kkMkw rðãkÚkeoyku ! ík{u çkÄk ík{khe Lkkuxçkwf{kt yk 
«{kýu [kh ¾kLkkt çkLkkðku :- 

    
ynª «Úk{ ¾kLkk{kt ík{Lku {Lk Vkðu íkuðe 5Úke {kuxe 

yufe MktÏÞk ÷¾ku. ÃkAe íku{kt 1 W{uheLku su çkufe MktÏÞk 
{¤u íku çkeò ¾kLkk{kt {qfku. yk çku ¾kLkk{kt su 
MktÏÞkyku økkuXðkþu íku{Lkku Mkhðk¤ku fhe, íku{ktÚke 6 
çkkË fhe, su {¤u íku MktÏÞk ºkeò ¾kLkk{kt ÷¾ku yLku 
[kuÚkwt ¾kLkwt n{ýkt ¾k÷e hk¾ku. Ëk¾÷k íkhefu fkuE 
rðãkÚkeoyu yufe MktÏÞk 15 ÷eÄe, íkku íÞkhÃkAeLke çkufe 
MktÏÞk = 16. yk çku MktÏÞkyku 15 + 16 – 6 = 25 
yux÷u ¾kLkkt yk heíku Ãkqhkþu.” 

15 16 25  
WÃkhkuõík Mkq[Lkk «{kýu rðãkÚkeoykuyu ÃkkuíkÃkkuíkkLke 

Lkkuxçkqf{kt VxkVx ºký ¾kLkkt ÃkqÞkO. íku{kt Ãkhuþ, MkwrLk÷ 
yLku frhLkkyu MktÏÞkyku yk «{kýu ÃkMktË fhu÷e suLke 
rþûkfLku ¾çkh Lknkuíke. 

 
 

 

Mkku ytf Ãknu÷ktMkku ytf Ãknu÷ktMkku ytf Ãknu÷ktMkku ytf Ãknu÷kt    
[Mkwøkrýík{TLkku Mk¤tøk ytf 211{ku ytf MkÃxuBçkh-ykìõxkuçkh 2004Lkku níkku. yk ytf{kt «økx ÚkÞu÷ ©e Mkwhuþ xe. XkfhLkku ÷u¾ ‘òËwE 
rºkfkuýku’ yºku ÃkwLk{worÿík fhu÷ Au - «ÄkLk MktÃkkËf] 
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Ãkhuþ 7 8 9  
MkwrLk÷ 11 12 17  
frhLkk 17 18 29  

[su{kt «Úk{ çku MktÏÞkykuLkku Mkhðk¤ku − 6  
    = ºkeS MktÏÞk] 
... økrýíkrþûkf íkusçkwrØyu ykøk¤ [÷kÔÞwt, íkku 

r{ºkku ! ík{u çkÄkt  nðu [kuÚkwt ¾kLkwt Ãkqhðkt ykíkwh ÚkÞkt 
Aku, Ãký MkkðÄkLk ! [kuÚkwt ¾kLkwt ík{khu Ãkk¬e økýíkhe 
fheLku ÃkqhðkLkwt Au. ík{u çkÄkyu fE rºkÃkwxeyku ÃkMktË fhe 
Au íkuLke {Lku ftE s ¾çkh LkÚke. Ãkhtíkw ík{u çkÄkyu 
÷øk¼øk r¼LLk r¼LLk rºkÃkwxeyku ÃkMktË fhe nþu. 
rºkfkuýku ík{khu hV ykf]rík íkhefu ík{khe Lkkuxçkwf{kt 
Lke[u «{kýu ËkuhðkLkk Au. 

ík{u ÃkMktË fhu÷e ºký MktÏÞk{ktÚke, ðå[uLke çkufe 
MktÏÞk sux÷k Mku.{e. suLkku ÃkkÞku BC nkuÞ yLku çkkfeLke 
çku yufe MktÏÞkyku sux÷k Mku.{e.Lke ÷tçkkE Ähkðíke 
suLke çku çkkswyku AB yLku AC nkuÞ (AC > AB) íkuðk 
∆ABCLke {kºk hV ykf]rík ík{khu Ëhufu ík{khe 
Lkkuxçkwf{kt ËkuhðkLke Au. íÞkhçkkË BCLkwt {æÞ®çkËw ‘D’ 
÷ELku AD òuze Ëku. íÞkhçkkË yuÃkku÷kurLkÞMkLkk 
«{uÞLkk ykÄkhu {æÞøkk ADLkwt {kÃk þkuÄku. ík{Lku 
çkÄkLku ADLke ÷tçkkE ÃkqýkOf s {¤þu. yÚkkoíkT {æÞøkk 
ADLke ÷tçkkR yMkt{uÞ Lknª s {¤u. Ëk¾÷k íkhefu 
rðãkÚkeoyu «Úk{ ºký ¾kLkktyku{kt 15, 16, 25     
MktÏÞkyku ÷eÄe nkuÞ íkku {æÞøkk ADLke ÷tçkkE yk 
«{kýu {¤u.  
AB

2
 + AC

2
 = 2 [BD

2
 + AD

2
] 

 ∴ 15
2
 + 25

2
 = 2 [8

2
 + AD

2
] 

    ∴ {æÞøkk AD = 19  

 
ykf]rík-2 

 
nðu ík{khwt çkkfe hnu÷wt ¾kLkwt = [kuÚkwt ¾kLkwt 

{æÞøkk ADLkk Ãkqýo ytf îkhk ¼he Ëku su{ fu 
WÃkhkuõík WËknhý{kt 

15 16 25 19 
  çkÄk rðãkÚkeoykuyu ÃkkuíkÃkkuíkkLke rºkÃkwxeyku 
«{kýu {æÞøkkyku þkuÄe su{fu þYLkk ºký 
rðãkÚkeoyku:- 

  

AB 

 

BC 

 

AC 
{æÞøkk 
AD 

Ãkhuþ 7 8 9 7 

MkwrLk÷ 11 12 17 13 

frhLkk 17 18 29 22 

 “yk íkku Mkh, øksçkLkwt fnuðkÞ”, frhLkk çkku÷e, 
“y{khk ËhufLke Lkkuxçkwf{kt ÃkqýkOf çkkswyku Ähkðíkk 
rºkfkuýLke {æÞøkk Ãký ÃkqýkOf {¤u Au... ykùÞo !!!”  
 “nsw íkku çkeswt ykùÞo òuðkLkwt ík{khu {kxu çkkfe 
Au.” ©e íkusçkwrØyu fÌkwt, “rðãkÚkeor{ºkku, n{ýkt ík{u 
çkÄkt ík{khe Lkkuxçkwfku çktÄ fhe Ëku. {U nsw MkwÄe 
ík{khk{ktÚke fkuELke Ãký Lkkuxçkwf íkÃkkMke LkÚke. fux÷e 
÷tçkkELke çkkswykuðk¤k rºkfkuýku ík{u ËkuÞko Au ? íkuLke 
{Lku fþe ¾çkh LkÚke. Aíkkt ík{khk{ktÚke Úkkuzuf Ëqh yk 
xuçk÷ ykøk¤Úke ík{khe çktÄ fhu÷e Lkkuxçkwfku{kt yuf 
‘¼uËe hnMÞ’ nwt òuE þfwt Awt. ík{khe ËhufLke Lkkuxçkwf{kt 
yksLkk ∆ABC {kxu 

{æÞøkk + ð[÷eLkk yzÄk − {kuxe çkksw = 2 
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yÚkkoíkT AD + DC − AC = 2 
nðu ík{u çkÄk ík{khe Lkkuxçkwfku ¾ku÷eLku yk ¼uË 
íkÃkkMke swyku.” 

çkÄk rðãkÚkeoykuyu S¿kkMkkÚke ÃkkuíkÃkkuíkkLke 
Lkkuxçkwfku{kt WÃkhkufík økýíkhe fhe òuE, su{fu  

 

 AB BC AC AD DC AD + DC − AC = 2 

Ãkhuþ 7 8 9 7 4 7 + 4 − 9 = 2 

MkwrLk÷ 11 12 17 13 6 13 + 6 − 17 = 2 

frhLkk 17 18 29 22 9 22 + 9 − 29 = 2 

 
íku ¼uËe hnMÞ YÃku çkÄk s rðãkÚkeoykuLkku ytrík{ 

sðkçk 2 ykÔÞku. ßÞkhu MkwrLk÷fw{khu ykðk òËwE 
rºkfkuýLkwt fkhý òýðk {kxu rþûkf©eLku ÃkqAâwt íÞkhu 
økrýíkrþûkf ©e íkusçkwrØyu {tË {tË nkMÞ MkkÚku ç÷uf 
çkkuzo WÃkh fkuf ÄLkÃkqýkOf xLke fÕÃkLkk fheLku yk Mkqºk 
÷ÏÞwt :- 

(2x + 1)
2
 + (4x − 3)

2  

  
= 2 [(x + 1)

2
 + (3x − 2)

2
] ... (A) 

suLku yLkwYÃk 
AB

2
 + AC

2
 = 2 [DC

2
 + AD

2
] 

su{kt AB=2x + 1 =  yufe MktÏÞk (ík{kÁt «Úk{ ¾kLkwt) 
2DC = BC = 2 (x + 1) = çkufe MktÏÞk (ík{kÁt 

çkeswt ¾kLkwt) 
AC = (2x + 1) + (2x + 2) − 6 = 4x − 3 

(ík{kÁt ºkeswt ¾kLkwt) 
AD = 3x − 1 (ík{kÁt [kuÚkwt ¾kLkwt) ... (x > 1)  

∴ AD + DC − AC 

 = (3x − 2) + (x + 1) − (4x − 3) 

 = 2 

 = ytrík{ Ãkrhýk{ 

 = çkÄk rðãkÚkeoyku {kxu Mk{kLk Ãkrhýk{ 
ð¤e çkÄk rðãkÚkeoykuyu WÃkhkuõík Mkqºk [A] Lkk 

fkIMkLkwt rðMíkhý fheLku íkÃkkMÞwt fu  
 zkçke çkksw = s{ýe çkkswt 
     = 20x

2
 − 20x + 10  

 rðãkÚkeoyku çkku÷e QXâk : “ðkn ! yk íkku øksçkLkk 
òËwE rºkfkuýku” 

2004Lke íktºkeLkkUÄ : «§ yu ÚkkÞ fu ßÞkhu ßÞkhu 
rºkfkuýLke ºkýu çkkswyku yLku yuf {æÞøkk ÃkqýkOf 
÷tçkkELke nkuÞ íÞkhu íÞkhu nt{uþkt íku{Lke ðå[u  
AD + DC − AC = 2 yu MktçktÄ nkuÞ s ? 

 
 
 
  

økrýík frýfk 
 

                                                       (1
2
) [6 (1) − 1] = 5 (1

4
) 

                                         (1
2
 + 2

2
) [6 (1 + 2) − 1]  = 5 (1

4 
+ 2

4
)   

                           (1
2
 + 2

2 
+ 3

2
) [6 (1 + 2 + 3) − 1]  = 5 (1

4 
+ 2

4 
+ 3

4
)   

          (1
2
 + 2

2 
+ 3

2 
+ 4

2
) [6 (1 + 2 + 3 + 4) − 1]  = 5 (1

4 
+ 2

4 
+ 3

4 
+ 4

4
)   

(1
2
 + 2

2 
+ 3

2 
+ 4

2 
+ 5

2
) [6 (1 + 2 + 3 + 4 + 5) − 1] = 5 (1

4 
+ 2

4 
+ 3

4 
+ 4

4 
+ 5

4
)  

yLku yk heíku ykøk¤ ......... 
- Lkxðh hku½ur÷Þk (19-09-2023) 

ÞwrLkðŠMk MkkÞLMk Vkuh{Lkk ‘rð¿kkLk [uíkLkk’Lkk MkkisLÞÚke (ytf 64 ykìøkMx 2023) 
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 Mkwøkrýík{TLkk Mk¤tøk ytf 304, 306, 309 yLku 310{kt rðrðÄ ç÷ufnku÷ MktÏÞkykuLke {krníke ykÃkðk{kt ykðe 
níke. ÷u¾{k¤kLkk yk ytrík{ {ýfk{kt yLÞ fux÷ef ç÷ufnku÷ MktÏÞkykuLke òýfkhe {u¤ðeyu. 
 ç÷ufnku÷ MktÏÞk 243 : fkuE yuf yuðe ÄLkÃkqýkOf MktÏÞk n ÃkMktË fhku suLkk ytfku{kt 0 Lk ykðíkku nkuÞ. yu ÃkAe nLkk 
çkÄk s ytfkuLkku økwýkfkh fhku. yk sðkçkLkk Auðkzu nLkk ytfkuLke fw÷ MktÏÞk ÷¾ku yLku Lkðe MktÏÞk nʹ çkLkkðku. nðu nʹ 
Ãkh VheÚke yk s «r¢Þk fhku yLku {¤íke MktÏÞkLku nʺ fnku. yk s «r¢Þk ðkhtðkh fhíkkt Úkkuzktf Ãkøk÷kt çkkË yuðwt òuðk 
{¤þu fu fkuEf r {kxu n(r) 

=243 Úkþu.(ßÞkt n(r) yu n Ãkh WÃkhkuõík «r¢Þk r ð¾ík fhíkkt {¤íke MktÏÞk Au). ð¤e 243 
Ãkh yk «r¢Þk fhíkk n(r+1)

=243 s Úkþu, yux÷u fu n(r) 
= n

(r+1)
 = ... = 243 Úkþu !! yk{ yk «r¢Þk 243 Ãkh ykðeLku 

yxfe òÞ Au. yk fkhýMkh WÃkhkuõík «r¢Þk {kxu 243Lku ç÷ufnku÷ MktÏÞk økýe þfkÞ.    
 WËknhý íkhefu n=42 ÷Eyu. nðu 4×2=8 ÚkkÞ, yLku n yu 2 -ytfLke MktÏÞk Au. yk{ n'=82 Úkþu, su 2-ytfLke 
MktÏÞk Au. ð¤e 8×2=16 ÚkkÞ. ykÚke nʺ=162 Úkþu. yu s «{kýu nʺʹ=123, n

iv
=63, n

v
=182, n

vi
=163, n

vii
=183,   

yLku nviii
=243, Úkþu.     

 ç÷ufnku÷ MktÏÞk 153 : 3Lke økwrýík nkuÞ yuðe fkuE ÄLk ÃkqýkOf MktÏÞk n ÃkMktË fhku. íÞkhçkkË íkuLkk «íÞuf ytfLkku ½Lk 
fhku yLku íku{Lku W{uheLku Lkðe MktÏÞk nʹ çkLkkðku. nðu nʹ Ãkh WÃkÞwoõík «r¢Þk fhku yLku nʺ {u¤ðku. Lkðe {¤íke MktÏÞk Ãkh 
yk s «r¢Þk ðkhtðkh fhku. Úkkuzktf Ãkøk÷kt çkkË fkuEf r {kxu n(r) 

=153 {¤þu. ð¤e 13
+5

3
+3

3
=153 ÚkkÞ. íkuÚke n(r)

= 
n

(r+1)
 = ... = 153 Úkþu !! yk{ yk «r¢Þk {kxu 153 ç÷ufnku÷ MktÏÞk çkLku Au. 

 WËknhý íkhefu Äkhkufu n=432. ykÚke nʹ=4
3
+3

3
+2

3 
= 99 Úkþu. yus heíku nʺ= 9

3
+9

3
=1458, nʺʹ=702, 

n
iv
=351, yLku nv

=153.  
 ynª yu LkkUÄeyu fu ÃkMktË fhu÷ MktÏÞk n íkÚkk nʹ, nʺ,... ðøkuhu Ãký 3Lke økwrýík Au.  
 WÃkhkuõík «r¢Þk{kt nLkk ík{k{ ytfLkku ½Lk fheLku Mkhðk¤ku fhðkLkk çkË÷u òu ík{k{ ytfLkku ðøko fheLku Mkhðk¤ku 
fheyu íkku Ãký yLÞ yuf ç÷ufnku÷ MktÏÞk {¤u Au, su nðu òuEþwt. 
 ç÷ufnku÷ MktÏÞk 4 : fkuE yuf ÄLk ÃkqýkOf MktÏÞk n ÃkMktË fhku. nLkk «íÞuf ytfLkku ðøko fheLku íku{Lkku Mkhðk¤ku fhku 
yLku {¤íke Lkðe MktÏÞkLku nʹ fnku. nʹ Ãkh Vhe yk s «r¢Þk fhku yLku nʺ {u¤ðku. yk s «r¢Þk ðkhtðkh fhíkkt Úkkuzktf 
Ãkøk÷kt çkkË yuðku r yð~Þ {¤þu s fu suÚke n(r) 

=4 ÚkkÞ. ð¤e n(r) Ãkh Vhe yk «r¢Þk fhíkkt n(r+1)
=16, n

(r+2)
=37, 

n
(r+3)

=58, n
(r+4)

=89, n
(r+5)

=145, n
(r+6)

=42, n
(r+7)

=20 yLku n(r+8)
=4 {¤þu ! yk{ yk «r¢Þk{kt nhnt{uþ 4 {¤u 

s Au. ykÚke WÃkhkuõík «r¢Þk {kxu 4 ç÷ufnku÷ MktÏÞk Au. 
 

 

ç÷ufnku÷ MktÏÞkykuç÷ufnku÷ MktÏÞkykuç÷ufnku÷ MktÏÞkykuç÷ufnku÷ MktÏÞkyku----5    
zkì. Ëuð¼ÿ ðe. þkn 

økrýík rð¼køk, ðeh Lk{oË Ërûký økwshkík ÞwrLkðŠMkxe, Mkwhík. 
(M) 9898057891 
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  WËknhý íkhefu n=72 ÃkMktË fheyu. íkku nʹ=7
2
+2

2
=53, nʺ=5

2
+3

2
=34, nʺʹ=25, n

iv
=29, n

v
=85, n

vi
=89, 

n
vii

=145, n
viii

=42, n
ix
=20 yLku n(x)

=4 {¤u Au. 
 ynª yu LkkUÄeyu fu 1000 suðe MktÏÞkyku {kxu WÃkhkuõík «r¢Þk ÷køkw Ãkkze þfkÞ Lknª. 
 ç÷ufnku÷ MktÏÞk 15 : fkuE yuf ÄLk ÃkqýkOf MktÏÞk n>1 ÃkMktË fhku, yLku 1 íkÚkk n Mkrník íkuLkk ík{k{ ¼ksfku ÷¾ku. 
yk MktÏÞkykuLkk ík{k{ ytfLkku Mkhðk¤ku fhku yLku {¤u÷ sðkçkLku nʹ fnku. íÞkhçkkË nʹ Ãkh Vhe yk s «r¢Þk fhku yLku 
nʺ {u¤ðku. yk s «r¢Þk ðkhtðkh fhíkkt fkuEf r {kxu n(r) 

=15 {¤þu ! ð¤e 15Lkk ¼ksfku 1,3,5 yLku 15 Au, yLku 
1+3+5+1+5 = 15 ÚkkÞ. íkuÚke n(r+1)

=15 Úkþu, yLku n(r)
= n

(r+1)
= .... = 15 Úkþu ! yk{ yk «r¢Þk {kxu 15 ç÷ufnku÷ 

MktÏÞk çkLku Au.  
 WËknhý íkhefu n=20 ÷Eyu. 20Lkk ¼ksfku 1, 2, 4, 5, 10, 20 Au. yLku íku çkÄk s ¼ksfkuLkkt ytfkuLkku Mkhðk¤ku 
1+2+4+5+1+0+2+0 = 15 ÚkkÞ. yk{ 15 ç÷ufnku÷ MktÏÞk çkLku Au. 
 ðÄw yuf WËknhý íkhefu n=4 ÷Eyu. 4Lkk ¼ksfku 1, 2 yLku 4 Au, íkÚkk 1+2+4=7 ÚkkÞ. yk{, nʹ=7 Úkþu. ð¤e 
7Lkk ¼ksfku 1,7 Au. ykÚke nʺ=8. yus heíku 8Lkk ¼ksfkuLkk ytfLkku Mkhðk¤ku 1+2+4+8=15. yk{ niii

=15 {¤þu.  
 ç÷ufnku÷ MktÏÞk 11 : yuðku yuf ÄLkÃkqýkOf n ÃkMktË fhku suLkk ytfLke MktÏÞk çkufe nkuÞ (Äkhku fu 2m). nðu nLku 
{æÞÚke çkhkçkh çku Mkh¾k ¼køk{kt rð¼kSík fhku. yk{ çkÒku ¼køk{kt m ytf nþu. íÞkhçkkË «íÞuf yÄo-¼køk{kt 
ykðu÷ ytfLke MktÏÞkLku çkksw-çkksw{kt ÷¾eLku Lkðku ytf n′ çkLkkðku (yux÷u fu nʹ=mm). nʹ Ãkh VheÚke yk s «r¢Þk fhku 
yLku nʺ çkLkkðku. yk «r¢ÞkLkwt ÃkwLkhkðíkoLk fhíkkt fkuEf r {kxu n(r)

 = 11 {¤þu. ð¤e 11 Lkk çku ¼køk 1/1 fhíkk «íÞuf 
¼køk{kt yuf s ytf ykðu Au, yux÷u fu n(r+1)

=11 Úkþu. yk{ n(r)
= n

(r+1)
=... = 11 Úkþu !  yk{ MÃk»x heíku yk «r¢Þk 

{kxu 11 ç÷ufnku÷ MktÏÞk çkLkþu. 
 WËknhý íkhefu n=24309320 ÷ku, su 8 ytfÚke çkLku÷ MktÏÞk Au. nðu íkuLku [kh-[kh ytfLkk çku ¼køk{kt rð¼kSík 
fhíkk 2430/9320 {¤u Au. yk çkÒku ¼køk{kt [kh ytf ykðu÷kt Au. yk{ nʹ=44 ÚkkÞ. ð¤e 44Lku çku ¼køk{kt rð¼kSík 
fhíkk 4/4 {¤þu. ykÚke nʺ=11.  
 ç÷ufnku÷ MktÏÞk 1 : fkuE ÄLkÃkqýkOf MktÏÞk n ÃkMktË fhku. nðu n(r)

= �√	(��)�; � ≥ 1 {wsçk ÔÞkÏÞkrÞík fhku, 
ßÞkt n(0)

=n íkÚkk [x] yu x Lkku ÃkqýkOf ¼køk Ëþkoðu Au. íkku fkuEf r {kxu yuðwt òuE þfkÞ fu n(r)
=1=n

(r+1)
 Úkþu. yk{ yk 

«r¢Þk {kxu 1 ç÷ufnku÷ MktÏÞk Au. 
 WËknhý íkhefu n=123 ÷Eyu. íkku √	 ≈ 11.09 Úkþu.ykÚke nʹ=[11.09]=11  ÚkkÞ. ð¤e √11 ≈ 3.32  Au, 
ykÚke nʺ=3 ÚkkÞ. yu s «{kýu niii

=1 Úkþu. 
 Mkns (trivial) ç÷ufnku÷ MktÏÞkyku : fkuE ÄLk ÃkqýkOf MktÏÞk n ÃkMktË fhku. 

(i) 	(�) = ��	(���)
� � ; � ≥ 1	«{kýu ÔÞkÏÞkrÞík fhku, ßÞkt n(0)

=n íkÚkk [x] yu x Lkku ÃkqýkOf ¼køk Ëþkoðu Au. íkku fkuEf 

r {kxu n(r)
 = 0 =n

(r+1) = ... Úkþu. yk{ yk «r¢Þk {kxu 0 ç÷ufnku÷ MktÏÞk Au. 
(ii) n

(r)
 = 0 × n 

(r-1)
; r > 1, ßÞkt n(0)

=n {wsçk ÔÞkÏÞkrÞík fhku íkku MÃk»x Au fu «íÞuf r {kxu n(r)
=0 Úkþu. yk{ 0 

ç÷ufnku÷ MktÏÞk çkLku Au. 



 

Mkwøkrýík{T – E Copy-6  [ 8 ] ykìõxkuçkh-2023 

 

(iii) n(r)
 = k; r > 1 (ßÞkt k fkuEf y[¤ Au) «{kýu ÔÞkÏÞkrÞík fhku íkku n(r)

=k;∀r ÚkkÞ. yk{ fkuEÃký y[¤ kLku 
ç÷ufnku÷ MktÏÞk çkLkkðe þfkÞ. 

(iv) n(r)
 = (n

(r-1)
 Lkk ytfLke fw÷ MktÏÞk); r >1, yLku n(0)

 = n {wsçk ÔÞkÏÞkrÞík fhku íkku fkuEf r {kxu n(r)
 = n

(r+1)
=1 

{¤þu. yk{ 1 ç÷ufnku÷ MktÏÞk çkLku Au. 
 yk MkkÚku ç÷ufnku÷ MktÏÞkykuLke ÷u¾{k¤k ynª Mk{kÃík fhwt Awt. ynª yk «fkhLke MktÏÞkykuLke Mkqr[ Mk{kó ÚkkÞ Au 
yuðwt fnuðkLkku {khku RhkËku LkÚke. Ãkhtíkw ðk[fkuLku ykðe yLÞ MktÏÞkyku rðþu Mkwøkrýík{T {kxu ÷u¾ ÷¾ðk «uhðkLkku {khku 
ykþÞ Au.           yMíkw 

.... 
 
 
 
 
 
 
  
 
  
 
 
 

  

 Mkwøkrýík{TLkk ytf 310{kt ‘MktÃkkËfeÞ’{kt MktÃkkËfkuyu {khu {kxu ÔÞõík fhu÷e ÷køkýe {kxu íku{Lkku yíÞtík 

yk¼khe Awt. ‘Mkwøkrýík{T’{kt ÷¾ðk {kxu ykøkún fu rðLktíkeLkku «§ s Lk nkuÞ. ‘Mkwøkrýík{T’ ykÃkýk MkkiLkwt Au yLku íkuLku 

Mk{]Ø çkLkkððk {kxu «ÞíLk fhðk yu ykÃkýk MkkiLke {kºk sðkçkËkhe s Lkrn, Vhs Ãký Au. yk{ Aíkkt MktÃkkËfkuyu 

ftEf Lku ftEf ÷¾íkk hnuðk {kxu {Lku yk{tºký ykÃÞwt íkuLku nwt íku{Lke {kuxkE yLku {khwt MkËT¼køÞ Mk{swt Awt.  

yk¼kh, Ëuð¼ÿ¼kE yLku yLÞ MktÃkkËf r{ºkku. 

 ytf 310{kt Ãkhs {kuËeLkku S.yu[.nkzeoLkk ÃkwMíkf ‘A Mathematician’s Apology’Lke 

Mk{k÷ku[LkkLkku ÷u¾ økBÞku. ÷u¾{kt nkzeoLkkt rð[khku yLku ÷køkýeykuLke Aýkðx MkwtËh Au yLku ÷ur¾fkLke ÃkkuíkkLke 

¼k»kk Ãký MkwtËh Au. ðÄw Mkkhe ðkík yu ÷køke fu ÷u¾ ÷¾Lkkh íkksuíkh{kt Äkuhý çkkh ÃkkMk ÚkÞu÷ rðãkŠÚkLke Au. çkuLk 

ÃkhsLku yLku økrýíkLkkt ÷kuf¼kuøÞ ÃkwMíkfku ðkt[ðk {kxu íkuLku «kuíMkkrník fhLkkh íkuLkk rþûkfLku yr¼LktËLk !  

Keep it up ! 

 «k. «n÷kË¼kE ÔÞkMkLkku ÃkkÃkMk «{uÞ rðþuLkku ÷u¾ Ãký økBÞku. yk «{uÞLkwt Ãkrhýk{ MkwtËh Au yLku þk¤k 
fûkkyu Mk{òðe þfkÞ íkuðwt Mkh¤ Au. 

 ytf{ktLkk yLÞ ÷u¾ku Ãký hMk«Ë yLku {krníkeÃkqýo Au. ÷u¾fku yLku MktÃkkËfkuLku yr¼LktËLk ! 

{nkðeh, ðMkkðzk, 

ðÕ÷¼rðãkLkøkh  

(M) 98246 69364 

ðk[fku ÷¾u Auðk[fku ÷¾u Auðk[fku ÷¾u Auðk[fku ÷¾u Au    
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Ãkkt[{k ÷u¾{kt ykÃkýu [kuhMk ðurËLke h[Lkk fhðkLke çku heíkku òuE níke. ºkeS heík nðu òuEyu su ykÃkMíktçk 
MkqÕçkMkqºk{kt sýkðu÷ Au. yk heík{kt Mk{çkksw rºkfkuý yLku fkxfkuý rºkfkuýLkk økwýÄ{kuoLkku MkhMk heíku WÃkÞkuøk fÞkuo Au yu 
ytíku ðk[f Mk{S þfþu. 
heík-3 sux÷e ÷tçkkELke çkkswðk¤ku [kuhMk h[ðku nkuÞ íkux÷e ÷tçkkRLke hßsw (Ëkuhe) ÷ku. Äkhku fu yk ÷tçkkE l = XY 

Au. XYLkk {æÞ®çkËw M ykøk¤ rLkþkLke fhku fu suÚke XM=MY. ð¤e XMLkk {æÞ®çkËw ykøk¤ rLkþkLke M1 fhku yLku  
MYLkk {æÞ®çkËw ykøk¤ rLkþkLke M2 fhku. yk{,  

XM1 − M1M = MM2 = M2Y  = ! 4# $.  ËkuheLkk çktLku 
Auzk Ãkh – yux÷u fu X yLku Y ykøk¤ økktX {khku.  

 
(i) nðu su søÞkyu ðurËLke h[Lkk fhðkLke Au íkuLkk çkhkçkh {æÞ¼køk{kt Ãkqðo-Ãkrù{ rËþk{kt hnu íku heíku yk ËkuheLku 

s{eLk Ãkh MkeÄe {qfku yLku X, M1, M, M2 yLku Y ®çkËwyku s{eLkLku ßÞkt yzu íÞkt yuf-yuf þtfw s{eLk{kt 
XkufeLku ÂMÚkh fhku. Lke[uLke ykf]rík{kt s{eLk ÃkhLkkt yk ®çkËwyku yLkw¢{u W, P, F, Q yLku E Au. ßÞkt W 
(Ãkrù{) yLku E  (Ãkqðo) Ëþkoðu Au.  

(ii) nðu X yLku Y ykøk¤Lke økktXLku yLkw¢{u P yLku 
Q ykøk¤Lkk þtfw MkkÚku ÂMÚkh fhku. yLku XYLkk 
{æÞ®çkËw M ykøk¤Lke rLkþkLkeÚke ËkuheLku Ërûký 
íkhV ¾U[ku yLku Ëkuhe ¾U[kÞu÷e hnu yu heíku 
hk¾íkkt M, s{eLk Ãkh su søÞkyu ykðu íÞkt 
s{eLk Ãkh rLkþkLke fhe íkuLku R fnku.      

 
(iii) nðu çktLku økktXLku P yLku Q ykøk¤Úke Aqxk fhe çktLkuLku MkkÚku F ykøk¤ þtfw MkkÚku çkktÄku yLku ËkuheLku M ykøk¤Úke 

ÃkfzeLku Ërûký íkhV ¾U[ku yLku yu heíku økkuXðku fu íku R{ktÚke ÃkMkkh ÚkkÞ. yk ÂMÚkrík{kt M su MÚkkLku ykðu íku MÚkkLku 
s{eLk Ãkh rLkþkLke fhe íkuLku S fnku. yk{ FS Ërûký rËþk Ëþkoðu Au. S ykøk¤ þtfw {qfku. 

(iv) nðu ËkuheLku F ykøk¤Úke Aqxe fhku yLku íkuLkk yuf AuzkLke økktXLku S ykøk¤ yLku çkeò AuzkLke økktXLku E ykøk¤ þtfw 
MkkÚku çkktÄku yLku ËkuheLku {æÞ®çkËw M ykøk¤Úke Ërûký-Ãkqðo rËþk{kt ¾U[ku. ¾U[kÞu÷e hk¾íkkt, s{eLk Ãkh su ®çkËwyu 
M ykðu íÞkt þtfw B {qfku. yk sYhe [kuhMkLkku Ërûký ÃkqðoLkku ¾qýku Úkþu. 

 

«k[«k[«k[«k[eLk ¼khíkLkk økrýík¿kkLkLkwt yk[{LkeLk ¼khíkLkk økrýík¿kkLkLkwt yk[{LkeLk ¼khíkLkk økrýík¿kkLkLkwt yk[{LkeLk ¼khíkLkk økrýík¿kkLkLkwt yk[{Lk----6                        
{u½hks s. ¼è 

ð÷Mkkz. 
(M) 9925837247 

ykf]rík-1 

ykf]rík-2 



 

Mkwøkrýík{T – E Copy-6  [ 10 ] ykìõxkuçkh-2023 

(v) nðu S ykøk¤Lke økktXLku hnuðk Ëku yLku E ykøk¤Lke økktXLku AkuzeLku W ykøk¤Lkk þtfw MkkÚku çkktÄku. VheÚke ËkuheLku M 
ykøk¤Úke Ërûký-Ãkrù{ rËþk{kt ¾U[ku yLku ¾U[kÞu÷e hk¾íkkt su ®çkËwyu M ykðu íÞkt þtfw C {qfku. yk sYhe 
[kuhMkLkku Ërûký Ãkrù{Lkku ¾qýku Úkþu. 

(vi) nðu WÃkh (ii)Úke (iv){kt ðýoðu÷e r¢Þk WE 
hu¾kLke WÃkh íkhV (W¥kh íkhV) fhku. yk{ 
fhðkÚke sYhe [kuhMkLkk WÃkhLkk çku ¾qýkyku D 
yLku A {¤þu. ABCD sYhe [kuhMk Úkþu. 

 

Mk{sqíke : ∆PTQ yLku ∆PRQ Mk{çkksw rºkfkuýku Úkþu. 
ËkuheLke ÷tçkkE XY=l=WE ÚkkÞ.  
PQ=PR=QR=PT =TQ=! 2# . 

 ð¤e Ãkøk÷kt (iv) yLku (v) ÃkhÚke  SB=BE =SC=CW=! 2# .  ∴ CB=l. yLku ∆SBE, ∆SCW yLku ∆NAE 

Mk{rîçkksw fkxfkuý rºkfkuýku Au. çkkfeLke Mk{sqíke ðk[fku fhe þfþu. 
 heík-4 yk heíkLke Mk{sqíke yLku h[Lkk “{iºkkÞýeÞ MkqÕçkMkqºk”{ktÚke ÷eÄe Au. sux÷e ÷tçkkELke çkkswðk¤ku [kuhMk 
h[ðku nkuÞ íkuLkk fhíkkt çk{ýe ÷tçkkELke hßsw (Ëkuhe) ÷ku. 

Äkhku fu l ÷tçkkELke çkkswðk¤ku [kuhMk h[ðku nkuÞ íkku 
ËkuheLke ÷tçkkE XZ=2l ÷ku, íkuLkk {æÞrçktËw Y ykøk¤ 
rLkþkLke fhku, YZLkk {æÞ®çkËw O ykøk¤ rLkþkLke fhku. 
YOLkk {æÞ®çkËw N ykøk¤ rLkþkLke fhku. X yLku Z 
ykøk¤ økktX {khku.  

(i) nðu su søÞkyu ðurËLke h[Lkk fhðkLke Au íkuLkk {æÞLkk ¼køku Ãkqðo-Ãkrù{ hu¾k WE ÷ku. WE=XY=l. 
(ii) nðu ËkuheLkk X AuzkLku W ykøk¤ yLku Z AuzkLku E 

ykøk¤ þtfwÚke ÂMÚkh fhku. 
(iii) Ëkuhe ÃkhLkk N ®çkËw ykøk¤Úke ËkuheLku Ãkqðo-Ërûký 

íkhV ¾U[ku yLku ¾U[u÷e hk¾eLku O ®çkËw s{eLk 
Ãkh ßÞkt ykðu íÞkt þtfw C {qfku. 

 
 

(iv) yk s heíku ËkuheLku Ãkrù{ Ërûký íkhV N ykøk¤Úke ¾u[ªLku hk¾eLku O ®çkËw ßÞkt ykðu íÞkt þtfw D {qfku.  
C yLku D, sYhe [kuhMkLkkt, íkuLke {æÞhu¾k WELke Ërûkýu ykðu÷kt ®çkËwyku Au. 

(v) yk s heíku WELke W¥khu r¢Þk fhíkkt A yLku B ®çkËwyku {¤þu. ABCD sYhe [kuhMk Au. 
 

ykf]rík-3 

ykf]rík-4 

ykf]rík-5 
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Mk{sqíke    : AB=CD=l 

WE=l, WS=5!/4, CS=
&
' 

WS
2
-WE

2
 = ES

2
 

∴  (&' $
� ) !� = *+� =	 ,&-.  ∴ ES=

/&
'  

∴ *1 = 	*+ ) +1 = 	 /&' )	 &' = &
�  

∴ BC = l. 

 nðu ÃkAeLkk ÷u¾{kt fux÷ef ðÄw rðrþ»x h[LkkykuLkku yÇÞkMk fheþwt. 
 

 

 

Ref. : 

(1) Apastamba Sulbasutram by Dr. D.P. Kuleria & Rashmi Nandal, Abhishek Prakasham, Delhi. 

(2) Maitrayaniya Sulbasutram by Dr. D.P. Kuleria, Abhishek Prakashan, Delhi 

(3) The Sciene of Sulba by B. B. Data, Publ : University of Calcutta. 

 

 

 

 
  

ykf]rík-6 

økrýík Mk{k[khøkrýík Mk{k[khøkrýík Mk{k[khøkrýík Mk{k[kh    
 íkk. 23 MkÃxuBçkh 2023 Lkk hkus rððufkLktË rðãk÷Þ, ðzLkøkh {wfk{u MkuL[wrhÞLk {ìÚku{ìrxrþÞLk  

«ku. yu.ykh. hkðLke 116{e sL{ sÞtíkeLke Wsðýe fhðk{kt ykðe. 

 «ku.yu.ykh.hkð økrýík{kt «Þkuøkþk¤kLkk rð[khLkk «ýuíkk níkk. økrýík hMk{Þ fu{ çkLku íku {kxu SðLkLkk 

ytrík{ Mk{Þ MkwÄe «ÞíLkþe÷ hÌkk. 

 þk¤k yk[kÞo ©e fÕÃkuþ¼kE y¾kýeyu økrýíkLkk hMk{Þ 

fkuÞzkLke [[ko fhe. çkkçkw¼kE Mkku÷tfe, hksw¼kE hksËuð, ÃkqðeoçkuLk 

[kiÄhe, suMktøk¼kE [kiÄhe, rËLkuþ¼kE, nuík÷çkuLk ËuMkkE, Søkh¼kE 

«òÃkrík yu {køkoËþoLk ykÃÞwt. þk¤kLkk Äkuhý 9Lkk rðãkÚkeo fLkw Ãkt[k÷u 

«ku. yu.ykh.hkðLkku MkwtËh Mfu[ çkLkkÔÞku níkku.  
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yuf fkuÞzku fËk[ òýíkk nþku, íku ÷Eyu. ykÃkýu yuf s Mk{ík÷{kt Lkð hu¾kyku yLku Lkð ®çkËwyku yuðe heíku ÷uðkt 
Au fu Ëhuf hu¾k Ãkh ºký ®çkËwyku nkuÞ yLku Ëhuf ®çkËw{ktÚke ºký hu¾kyku ÃkMkkh ÚkkÞ. yk{ íkku Lkð  hu¾kyku yLku Lkð  
®çkËwyku Trial and error Úke fhðk sEyu íkku fËk[ nuhkLk fhe {qfu íkku LkðkE Lknª !  

¼qr{rík{kt yuf «{uÞ Au, ÃkkÃkMkLkwt «{uÞ (Pappus’ theorem). ykÃkýk yÇÞkMk{kt fÞktÞ íku ykðíkwt LkÚke Ãký Au 
MkhMk ™u òýðk suðwt. íku yk «{kýu Au.  

çku r¼LLk hu¾kyku Au. yuf WÃkh ºký ®çkËwyku A, B yLku C íkÚkk çkeS Ãkh A′, B′ yLku C′ Au.  

 
ykf]rík-1 

 
yLÞ hu¾kyku A, B′Lku yLku A, C′Lku, B, A′Lku B, C′Lku, C, A′Lku yLku C, B’Lku òuzeLku {u¤ðu÷ Au. (swyku ykf]rík) 

(1)) çkkswLkk [kuhMk{kt çkíkkÔÞk «{kýu hu¾kyku AB′ yLku BA′, AC′ yLku CA′ íkÚkk BC′ yLku CB′Lkkt AuË®çkËwyku 
yLkw¢{u Z, Y yLku X ðzu Ëþkoðeyu íkku X, Y yLku Z Mk{hu¾ ÚkkÞ. 

yk Ãkrhýk{, yux÷u fu X, Y, ZLke Mk{hu¾íkk ykf]rík{kt íkhík s Ëu¾kÞ Au. ykÃkýu íkuLku Mkkrçkík fhðkLkku «ÞíLk 
fheþwt Lkrn. fkuÞzkLkku Wfu÷ Ãký MkkÚku MkkÚku {¤e økÞku Ëhuf ®çkËw{ktÚke ºký hu¾kyku ÃkMkkh ÚkkÞ yLku Ëhuf hu¾k Ãkh ºký 
®çkËwyku nkuÞ. 

nðu yk «{uÞLke ykf]rík{kt hnu÷e yuf MkwtËh ¾qçke òuEyu. yk Lkð rçktËw{ktÚke rºkfkuý çkLkkðíkkt nkuÞ íkuðkt fkuEÃký 
ºký ®çkËwyku ÷ku. su{fu A, B y™u C′ yk rºkfkuýLkku yk Lkð ®çkËwyku{ktLkkt ºký ðzu çkLkíkku ytíkøkoík rºkfkuý ÷ku. ykÃkýu 
ytíkøkoík rºkfkuý {u¤ððk {kxu {q¤ rºkfkuýLke çkkswyku Ãkh ykðu÷ fkuE ®çkËw ÷Eyu Aeyu. ynª shk rðMík]ík MðYÃk{kt 
÷Eþwt. rºkfkuýLke çkksw Ãkh ykðu÷wt ®çkËw Lk {¤u íkku íku çkkswLku Mk{kðíke hu¾k Ãkh ®çkËw ÷Eþwt. su{ fu ∆ ABC′ {kt 21′44444 
WÃkh Y, 51′44444 WÃkh X {¤þu. Ãký 254444 WÃkh fkuE ®çkËw Lk®n {¤u. ykÚke ykÃkýu 25677778 ÃkhLkwt ®çkËw C ÷Eþwt. yk{ 
∆ABC′{kt ytíkøkoík rºkfkuý ∆CXY {¤þu. nðu ykLkku ytíkøkoík rºkfkuý fÞku ? yux÷u fu ∆ABC′ → ∆CXY → ? 

ykLkku sðkçk {¤þu. ∆ B′ZA′ yLku ykøk¤ [k÷eyu íkku íku{kt ytíkøkoík ∆ ABC′ !!! yk íkku suLkkÚke þY fÞwO íku s 
rºkfkuý Au ! ykÃkýLku ftEf ykðwt Ãkrhýk{ {¤u Au.  

∆ ABC′ → ∆ CXY → ∆ B′ZA′ → ∆ ABC′  

yu s «{kýu çkeòu fkuE rºkfkuý ÷Eyu. su{ fu ∆ BZX íkku þwt {¤þu ? 
∆ BZX → ∆ A′YC′ → ∆ CAB′ → ∆ BZX  

 

òýeíkkLkwt yòÛÞwt òýeíkkLkwt yòÛÞwt òýeíkkLkwt yòÛÞwt òýeíkkLkwt yòÛÞwt ––––    5    : ytíkøkoík rºkfkuýku: ytíkøkoík rºkfkuýku: ytíkøkoík rºkfkuýku: ytíkøkoík rºkfkuýku 
nu{k ðMkkðzk 

ðÕ÷¼ rðãkLkøkh 
(M) 9409157840 
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ykðk çkeò rºkfkuýku{kt Ãký òuR swyku...yuf rºkfkuý{kt çkeòu, íku{kt ºkeòu, íku{ ytíkøkoík rºkfkuýku ÷uíkkt sEyu, íkku 
ºký s rºkfkuýku{kt [¢ (cycle of three) Ãkqhwt Úkþu.  

ykLku y™wYÃk fkuE Ãkrhýk{ rºkÃkrhýk{{kt {¤u ¾hwt ? ynª rºkfkuýLku çkË÷u nðu [íkw»fkuý ÷uðkLkk hnuþu.  
 

       
 ykf]rík-2             ykf]rík-3 

 
yLku yuLkk Ëhuf rºkfkuýeÞ V÷f{kt yuf yuf ®çkËw ÷uíkkt çkeòu [íkw»V÷f {¤u, íkku íkuLkku ytíkøkoík [íkw»V÷f.  
ynª Ãký sYh «{kýu rðMík]ík MðYÃk{kt ÷uíkkt, çkeò [íkw»fkuý {kxuLkwt ®çkËw rºkfkuýeÞ V÷fLke ytËh s nkuðwt sYhe 

LkÚke. íku V÷fLku Mk{kðíkk Mk{ík÷{kt Ãký ÷E þfkþu. WÃkh ykf]rík - 2{kt ABCD [íkw»V÷f{kt A′B′C′D′ yu íkuLkwt 
ytíkøkoík [íkw»V÷f Au. (B′ yu V÷f ACD{kt, A′ V÷f BCD{kt ..... yu{ ykðu÷kt Au.) 

yk ytíkøkoík [íkw»V÷fkuLkk «&™Lkku Wfu÷ økrýíkþk†e {kuçkeyMku (Mobius) ykÃÞku fu {kºk çku s [íkw»V÷fku 
yufçkeò{kt ytíkøkoík nkuÞ íkuðk {¤e þfu. ykf]rík-3{kt íkuLkk {kuzu÷Lkwt r[ºk Au. su{kt [íkw»V÷fku ABCD (fk¤k htøkLke 
Äkhðk¤ku) yLku A′B′C′D′ (ðkË¤e htøkLke Äkhðk¤ku) yu çktLku ÃkhMÃkh ytíkøkoík Au.... {kºk çku Lkwt [¢ ! ykðk çku 
[íkw»V÷fkuLku {kuçkeyMk [íkw»V÷fku fnu Au. ynª ykÃkýu òuE þfeyu fu A yu ∆B′C′D′Lkk Mk{ík÷{kt, B yu ∆A′C′D′ 

Lkkt Mk{ík÷{kt, C yu ∆A′B′D′ Lkkt Mk{ík÷{kt yLku D yLku ∆A′B′C′ Lkkt Mk{ík÷{kt ykðu÷kt Au. íku s «{kýu A′, B′, 

C′ yLku D′ Lkwt Úkþu. yk økkuXðýe {kuzu÷{kt çknw MÃküíkkÃkqðof òuE þfkÞ Au.  
ynª Ãký rþhku®çkËwyku yLku Mk{ík÷kuLke økkuXðýe (Configuration) {kt yuf ¾qçke Au - Ëhuf ®çkËw [kh Mk{íkku÷ku 

Ãkh ykðu÷ Au. ®çkËw su [íkw»V÷fLkwt rþhku®çkËw nku, íku [íkw»V÷fLkk íku{ktÚke ÃkMkkh Úkíkkt ºký Mk{ík÷ku íkÚkk ytíkøkoík 
[íkw»V÷fLkk su Mk{ík÷{kt ykðu÷wt nkuÞ íku su{ fu A yu Mk{ík÷ ∆ABC, ∆ABD, ∆ACD íkÚkk ∆B′C′D′Lku Mk{kðíkk 
Mk{ík÷{kt ykðu÷wt Au.) yLku Ëhuf Mk{ík÷ Ãkh [kh ®çkËwyku ykðu÷kt Au. (Mk{ík÷ [íkw»V÷fLkk su rºkfkuýLku Mk{kðíkwt nkuÞ 
íku rºkfkuýLkkt ºký rþhku®çkËwyku íkÚkk ytíkøkoík [íkw»V÷fLkwt yuf ®çkËw su{ fu, ∆ABDLku Mk{kðíkk Mk{ík÷{kt A, B, D 

yLku C′). yk ¾qçke ykÃkýLku ÃkkÃkMkLkk «{uÞLkk Configuration y™u íkuLke ¾qçkeLke ÞkË yÃkkðe Ëu Au.  
ykLke WÃkhÚke ykÃkýu þYykík{kt ÷eÄu÷k fkuÞzk suðku fkuÞzku çkLkkðe þfeyu yuðkt ykX ®çkËwyku yLku ykX Mk{ík÷ku 

{u¤ðku. fu suÚke Ëhuf ®çkËw yk{kLkkt [kh Mk{ík÷ku Ãkh nkuÞ yLku Ëhuf Mk{ík÷ Ãkh yk{kLkkt [kh ®çkËwyku ykðu÷kt nkuÞ. 
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Mkwøkrýík{TLkk Mk¤tøk ytf 310 (E–ykð]r¥k 5){kt ÃkkLkk Lktçkh 9 WÃkh rLk÷uþ {ktzr÷Þkyu yuf økrýík frýfk «Míkwík 
fhe Au.  

a, b, c, d yu ¢r{f [kh rVçkkuLkkfe MktÏÞkyku nkuÞ íkku (ad)2 + (2bc)2 = (cd – ab)2  

yux÷u fu (ad, 2bc, cd – ab) yu ÃkkÞÚkkøkkuheÞ rºkÃkwxe Au. íku{ýu WËknhýku îkhk WÃkhkuõík nfefíkLke [fkMkýe Ãký 
fhe Au yLku AuÕ÷u íku{ýu yk nfefíkLke ÔÞkÃkf Mkkrçkíke ykÃkðkLkwt fÌkwt Au.  

Mkkrçkíke Lke[u «{kýu ykÃke þfkÞ.  
(1) ykÃkýu a ≤ b < c < d ÷Eþwt.  
(2) a, b, c, d ¢r{f rVçkkuLkkfe MktÏÞkyku Au. íkuÚke rVçkkuLkkfe MktÏÞk©uýeLke ÔÞkÏÞk «{kýu c = a + b yLku d = b + c 

(1, 1, 2, 3, 5, .... {kt f1 = f2 = 1 yLku n ≥ 3 {kxu fn = fn–1 + fn–2)  

(3) ÄLk ÃkqýkOf MktÏÞkykuLke rºkÃkwxe (p, q, r) {kxu p2 + q2 = r2 íkku rºkÃkwxe (p, q, r)Lku ÃkkÞÚkkuøkkuheÞ rºkÃkwxe fnuðk{kt 
ykðu Au. (MÃkü Au fu r > p, r > q), (p, q, r) ÃkkÞÚkkøkkuheÞ rºkÃkwxe Au íku{ Ëþkoððk {kxu p2 + q2 = r2 yÚkðk  
r2 – p2 = q2 (yÚkðk r2 – q2 = p2) Mkkrçkík fhðwt òuEyu.  

(4) ykÃku÷ rºkÃkwxe (ad, 2bc, cd – ab) {kt [kh y¿kkík MktÏÞkyku a, b, c, d Au. (2) {kt ykÃku÷k MktçktÄku ÃkhÚke yk [kh 
y¿kkík hkrþ{ktÚke fkuE çkuLkku ykÃkýu ÷kuÃk fhe þfeyu. Mðk¼krðf heíku s c = a + b yLku d = b + c, yux÷u fu  
d = a + 2b ÷E, c yLku dLkku ÷kuÃk fhðkLkwt {Lk ÚkkÞ Ãký íku{ fhíkkt økýíkhe ÷ktçke y™u ftxk¤ksLkf çkLkþu.  
ykÃkýu a yLku d Lkku ÷kuÃk fhe rºkÃkwxeLkk ºký ½xfku Vhe ÷¾eyu  
a = c – d   yLku     d = b + c  

íkuÚke ad = (c – b) (b + c) = c2 – b2  

2bc {kt VuhVkh fhðkLke sYh LkÚke. (ykÃkýu a yLku dLkku ÷kuÃk fhðku Au.)  
cd – ab = c(b + c) – (c – b) b  

= bc + c2 – bc + b2 = c2 + b2  

yk{ ykÃku÷ rºkÃkwxe,  
(ad, 2bc, cd – ab) = (c2 – b2, 2bc, c2 + b2)  

nðu, (c2 – b2)
2
 + 4b2c2 = c

4
 + 2b2c2 + b

4
 = (c2 + b2)2  

yk{, (ad, 2bc, cd – ab) ÃkkÞÚkkøkkuheÞ rºkÃkwxe Au.  
 

MktÃkkËfeÞ LkkUÄ : yk ÷u¾Lkkt «qV ðkt[íkkt y{Lku ÷køÞwt fu y{u õÞktf yk økwýÄ{o ðktåÞku Au. Mkwøkrýík{TLkk Úkkuzkf sqLkk 
ytfku íkÃkkMÞk Ãký yk økwýÄ{o õÞktÞ {éÞku Lkrn. ÃkAe økwshkík økrýík {tz¤Lkkt yrÄðuþLkku Ëhr{ÞkLk «økx ÚkÞu÷k 
MkwðurLkh òuÞkt. 2016{kt økýÃkík ÞwrLkðŠMkxe fuBÃkMk ¾kíku ykÞkursík yrÄðuþLk{kt «økx ÚkÞu÷ MkwðurLkh{kt «k. «ËeÃk Ík 
yLku «k. yr{ík Ãkhe¾ îkhk ÷¾kÞu÷ yuf ÷u¾{ktÚke yk Ãkrhýk{ {éÞwt. òu fu íku MkwðurLkh{kt Ãký yuf {wÿýËku»k níkku su 
yºku hsq fhu÷ Ãkrhýk{{kt LkÚke. − Ãke. fu. ÔÞkMk. 

� � � � � 
  

 

økrýíkfrýfkLkøkrýíkfrýfkLkøkrýíkfrýfkLkøkrýíkfrýfkLkku Wfu÷ku Wfu÷ku Wfu÷ku Wfu÷    
hksuþfw{kh {uh  

 (M) 9428263776; jignasamer123@gmail.com 
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(MktÃkkËfeÞ LkkUÄ : ynª ßÞkt rºkfkuý ÷ÏÞk Au íku çkÄks su íku rºkfkuýLkkt ûkuºkV¤ Au íku{ Mk{sðwt.) 
 

rºkfkuý ∆ ABCLkk Mk{ík÷{kt ®çkËw P Lkk rºkfkuý MkkÃkuûk ûkuºkeÞ Þk{ku rLkBLk økwýku¥khku îkhk ÔÞkÏÞkrÞík Au.  

9 = ∆;51
∆251	, = = ∆;12

∆512	, > = 	∆;25∆125 

X, Y, ZLkkt ÄLk fu Éý r[nTLkku rLkBLkðŠýík þhíkku îkhk ÔÞkÏÞkrÞík Au.  
òu ®çkËw P íkÚkk rºkfkuýLkwt su rþhku®çkËw íku s rþhku®çkËwLke Mkk{uLke çkkswLke yuf s íkhV nkuÞ íku rþhku®çkËw MktË¼uo P Lkku 

ûkuºkeÞ Þk{ ÄLk Au yLÞÚkk Éý Au.  
®çkËw P ABCLke ytËh fu çknkh nkuÞ íkuðe ÂMÚkríkyku ykf]rík-1, ykf]rík-2, ykf]rík-3 íkÚkk ykf]rík-4 «{kýu Au. 
LkkUÄ : ∆ ABC = ∆ CAB = ∆ BCA ÄLk Au. ûkuºkeÞ Þk{kuLkkt r[nTLkkuLke ÔÞkÏÞk «{kýu  

 
     ykf]rík-1             ykf]rík-2 

 
   ykf]rík-3              ykf]rík-4 

ykf]rík-1 {kxu X, Y, Z ºkýuÞLkk ytþ ÄLk Au. 
 ykf]rík-2 {kxu X Lkku ytþ Éý, ykf]rík-3 {kxu Y Lkku ytþ Éý Au. ykf]rík-4 {kxu Z Lkku ytþ Éý Au.  
íkuÚke ykf]rík-1 {kxu X, Y, Z ºkýuÞ ÄLk Au.  ykf]rík-2 {kxu X Éý íkÚkk Y, Z ÄLk Au. ykf]rík-3 {kxu Y Éý íkÚkk 
X, Z ÄLk Au. ykf]rík-4 {kxu Z Éý íkÚkk X, Y ÄLk Au. 

ykf]rík-1 {kxu 9 ? = ? > = 	∆@ABC		∆@BDC	∆@DA
∆DAB =	 ∆DAB∆DAB = 1   íkuÚke 9 ? = ? > = 1 

ykf]rík-2 {kxu 9 ? = ? > =	 �∆@ABC		∆@BDC	∆@DA
∆DAB = ∆DAB

∆DAB = 1 íkuÚke 9 ? = ? > = 1 
 

ûkuºkeÞ Þk{kuLke yuf Í÷f 
«k. çkkçkw¼kE çke. fkMÞÚk 

Mkwhík  
(M) 9265028417 
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ykf]rík-3 {kxu 9 ? = ? > = 	∆@AB�		∆@BDC	∆@DA
∆DAB 	= 	 ∆DAB∆DAB = 1 íkuÚke 9 ? = ? > = 1 

  

ykf]rík-4 {kxu 9 ? = ? > = 	∆@ABC		∆@BD	�	∆@DA∆DAB 	= 	 ∆DAB∆DAB  = 1  

 íkuÚke rºkfkuý ABC Lkk Mk{ík÷{kt ®çkËw P Lke MkðoÂMÚkrík {kxu X + Y + Z = 1 Au.  
• rºkfkuý ABC MkkÃkuûk íkuLkkt rþhku®çkËwykuLkk ûkuºkeÞ Þk{ku :  
 òu P = A íkku ∆ PBC = ∆ ABC íkÚkk  
 ∆ PCA = ∆ PAB = 0 

 íkuÚke ∆ ABC MkkÃkuûk rþhku®çkËw ALkk ûkuºkeÞ Þk{ku  
 ∆@AB

∆DAB =	 ∆DAB∆DAB = 1,  ∆@BD
∆DAB = 0,	          ∆@DA

∆DAB = 0 
íkuÚke ∆ ABC MkkÃkuûk A (1, 0, 0) Au. íku s «{kýu B (0, 1, 0) íkÚkk C (0, 0, 1) Au.  

• rºkfkuý ABCLke çkkswyku 514444, 124444 íkÚkk 254444 {æÞ®çkËwyku D, E, FLkk íkÚkk rºkfkuý ABCLkk {æÞfuLÿLkk ûkuºkeÞ 
Þk{ku : 
rºkfkuý ABC MkkÃkuûk DLkk ûkuºkeÞ Þk{ku  
∆EAB
∆DAB , ∆EBD∆DAB , ∆EDA∆DAB ,	 B, D, C Mk{hu¾ ®çkËwyku Au  

íkuÚke ∆ DBC = 0, 2F4444, 5F4444 ÃkhLke {æÞøkk Au, íkuÚke  
∆DCA = ∆DAB = 


� ∆ABC  

íkuÚke  ∆EAB∆DAB = 0, ∆EBD
∆DAB =	 ∆EDA∆DAB =	 � 

íkuÚke rºkfkuý ABC MkkÃkuûk F	  0, � , �$ Au.  
íku s «{kýu *	  � , 0, �$ , G  � , 

� , 0$	 Au.  
rºkfkuý ABCLke {æÞøkkyku 2F4444, 5*4444, 1G4444  Mktøkk{e Au, íku{Lkwt Mktøk{Lk ®çkËw G rºkfkuý ABCLkwt {æÞfuLÿ fnuðkÞ 

Au. þk¤k¼qr{ríkLke {krníke «{kýu  
∆GBC = ∆GCA = ∆GAB = 


/ ∆ABC  

íkuÚke rºkfkuý ABC MkkÃkuûk G Lkk ûkuºkeÞ Þk{ku  

						∆H51∆251 = 	13,												
∆H12
∆251 	= 	13														

∆H25
∆251 = 	13 

íkuÚke rºkfkuý ABC MkkÃkuûk íkuLkwt {æÞfuLÿ H  / , 
/ , /	$ Au.  

• rºkfkuý ABC MkkÃkuûk íkuLkk ytík:fuLÿLkk ûkuºkeÞ Þk{ku :  
rºkfkuý ABCLkk ¾qýkyku ∠A, ∠B, ∠CLkk 

ytík:Ëw¼ksfku Mktøkk{e nkuÞ Au, íku{Lkwt Mktøk{LkrçktËw I rºkfkuý 
ABCLkwt ytík:fuLÿ fnuðkÞ Au, íku rºkfkuýLke çkkswykuÚke Mk{kLk 
ytíkhu nkuÞ Au. yk ytíkh r nkuÞ íkku I fuLÿ yLku r rºkßÞkLkwt 
ðíkwo¤ rºkfkuýLke ºkýuÞ çkkswLku MÃkþuo Au. òu ID⊥BC, IE⊥CA 

íkÚkk IF⊥AB nkuÞ íkku ID = IE = IF = r Úkþu ðíkwo¤ (I, r) 

rºkfkuý ABCLkwt ytík:ðíkwo¤ fnuðkÞ Au.  
 

ykf]rík-5 

ykf]rík-6 
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rºkfkuý ABC{kt BC = a, CA = b íkÚkk AB = c ÷ku,  
nðu, ∆ABC = ∆IBC + ∆ICA + ∆IAB  

  =	 � 	I� ?	� 	J� ?	� 	K�       =	 � 	�	(I ? J ? K) 
rºkfkuý ABC MkkÃkuûk íkuLkk ytík:fuLÿ ILkk ûkuºkeÞ Þk{ku  

    ∆L51
∆251 ,			 ∆L12∆251 ,				 ∆L25∆251$ 

					nðu  ∆MAB∆DAB =	 �
-	N��

-	�	(NCOCP)
=	 N

NCOCP   

íku s «{kýu  
∆MBD
∆DAB =	 O

NCOCP ,			 ∆MDA∆DAB =	 P
NCOCP	 

íkuÚke rºkfkuý ABC MkkÃkuûk íkuLkwt ytík:fuLÿ  L =  I
I?J?K , J

I?J?K ,			 K
I?J?K$  Au.  

• rºkfkuý ABC MkkÃkuûk íkuLkk ÃkrhfuLÿLkk ûkuºkeÞ Þk{ku :  
rºkfkuý ABC Lke çkkswyku 514444, 124444, 254444	Lkk ÷tçkËw¼ksfku Mktøkk{e nkuÞ Au. íku{Lkwt Mktøk{Lk®çkËw P rºkfkuýLkk ºkýuÞ 

rþhku®çkËwÚke Mk{kLk ytíkhu nkuÞ Au, íkuÚke PA = PB = PC = R rºkßÞkLkwt ðíkwo¤ rºkfkuý ABC Lkwt Ãkrhðíkwo¤ fnuðkÞ Au 
íkÚkk íku ðíkwo¤Lkwt fuLÿ P rºkfkuýLkwt ÃkrhfuLÿ fnuðkÞ Au. R Ãkrhðíkwo¤Lke ÃkrhrºkßÞk fnuðkÞ Au.  

ykf]rík-7 {kt rºkfkuý ABCLkk Ãkrhðíkwo¤Lkwt fuLÿ P Au. rºkfkuýLke çkkswyku BC = a, CA = b, AB = c Au. Wå[íkh 
{kæÞr{fLke ¼qr{rík íkÚkk rºkfkuýr{ríkLkk rLkBLk Ãkrhýk{ku WÃkÞkuøk{kt ÷uðkÞk Au.  

{kÃk ∠BPC = 22,  N
QR�D =	 O

QR�A =	 P
QR�B   = 2S. 

 

rºkfkuý ABC Lke yÄoÃkrhr{rík NCOCP
�  

rºkfkuý ABC Lkwt ûkuºkV¤ ∆= 	TU(U ) I)(U ) J)(U ) K)  
sin 2A = 2sinAcosA  

rºkfkuý ABC MkkÃkuûk íkuLkk ÃkrhfuLÿ PLkk ûkuºkeÞ Þk{ku  

V∆;51∆251,				
∆;12
∆251,				

∆;25
∆251W 

∆PBC  = 

� PB.PC sin2A  

  = 

� R2 × 2 sinAcosA  

 = 

�  N

�QR�D$
�
 ⋅ 2sinAcosA  

 = 

' 	 N-

QR�-D	 ⋅ sinAcosA 

  = 

' a2 cotA  

íkuÚke ∆@AB∆DAB =	 N-XYZ[
'∆ , íku s «{kýu  

 ∆@BD∆DAB = O-XYZ\
'∆ , ∆@DA∆DAB =	 P-XYZ]'∆ 	 

íkuÚke rºkfkuý ABC MkkÃkuûk íkuLkwt ÃkrhfuLÿ 

 ;	  N-XYZ[
'∆ , O-XYZ\

'∆ , P-XYZ]'∆ 	$ Au.  
ykf]rík-7 
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• rºkfkuý ABC MkkÃkuûk íkuLkk ÷tçkfuLÿLkk ûkuºkeÞ Þk{ku.  
rºkfkuý ABCLke çkkswyku, 514444, 124444, 254444Lkkt {kÃk BC=a, CA=b íkÚkk AB=c ÷ku. 2^4444⊥514444, 5_44444⊥124444, íkÚkk 

1`4444⊥254444, Au, 2^4444, 5_44444, 1`4444	 rºkfkuýLke çkkswyku ÃkhLkk ðuÄ fnuðkÞ Au. yk ðuÄku Mktøkk{e Au. íku{Lkwt Mktøk{Lk®çkËw H 

rºkfkuý ABCLkwt ÷tçkfuLÿ fnuðkÞ Au.  

rºkfkuý ABC MkkÃkuûk íkuLkk ûkuºkeÞ Þk{ku 
∆aAB
∆DAB ,			∆aBD

∆DAB ,			∆aDA
∆DAB 	 Au.  

nðu 
∆aAB
∆DAB =	 �-	ab.AB

�
-	Db.AB

=	ab
Db 

HL = BL tan ∠ HBL  

 = BL.tan (90o –C) 

 = BL cot C 

 = AB cos B cot C 

 = c cos B cot C 

 = 2R 
cR�B	PdQA	PdQB

QR�B  

 = 2 R cos B.cos C  Db
DA  = sinB. 

∴  AL = c sin B  

           = 2R sin C . sin B 

∴ 
ab
Db = 

�e	PdQA	PdQB
�e	QR�A	PR�B  

        = cotB.cotC  

∴ 
∆aAB
∆DAB    = cotB cotC íku s «{kýu  			∆aBD

∆DAB		 = cotC cotA íkÚkk        
∆aDA
∆DAB   = cotA cotB 

íkuÚke rºkfkuý ABC MkkÃkuûk íkuLkwt ÷tçkfuLÿ : H (cotB⋅cotC, cotC⋅cotA, cotA⋅cotB)  

• fkíkuoÍeÞ íkÚkk ûkuºkeÞÞk{ MktçktÄe Mkqºkku :  
rºkfkuý ABCLkkt rþhku®çkËwyku A(x1,y1), B(x2,y2) íkÚkk C(x3,y3) nkuÞ íkÚkk íku s rºkfkuýLkk MkkÃkuûk Mk{ík÷{ktLkwt 

®çkËw P(x,y) ÷ku íkÚkk rºkfkuý MkkÃkuûk PLkk ûkuºkeÞ Þk{ku X,Y,Z ÷ku. rºkfkuý ABCLkwt ûkuºkV¤.  


� 	f

g g� g/h h� h/1 1 1 f = 	 � 	∆ ÷ku. (ynª ∆ yu rLkùkÞfLkwt {qÕÞ Au, rºkfkuýLkwt ûkuºkV¤ Ëþkoðíkwt r[ö LkÚke) 

nðu,  

9 =	 �-	∆@AB�
-	∆DAB

=	 � 	f
g g� g/h h� h/1 1 1 f i	� 	∆		 íkuÚke  

X ∆ = x(y2 – y3) + y(x3 – x2) + (x2y3 – x3 y2)  íku s «{kýu  
Y ∆ = x(y3 – y1) + y(x1 – x3) + (x3y1 – x1y3),  

Z ∆ = x(y1 – y2) + y(x2 – x1) + (x1y2 – x2y1)  

WÃkhkuõík ºký Ãkrhýk{kuLku yLkw¢{u x1, x2, x3 ðzu økwýeLku W{uhe MkkËwtYÃk ykÃkíkk.  
x ∆ = ∆ (x1X + x2Y + x3Z) íkuÚke  

ykf]rík-8 
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x = x1X + x2Y + x3Z  {¤þu.  
íku s «{kýu,  
y = (y1X + y2X + y3Z) {¤þu.  
yk WÃkhkuõík çku yøkíÞLkk Mkqºkku :   x = (x1X + x2 Y + x3 Z)  

     y = (y1X + y2Y + y3Z) Lkku rLkBLk [[koyku{kt WÃkÞkuøk fhðkLkkt Au.  
LkkUÄ : 

(1) fkíkuoÍeÞ Þk{ ¼qr{ríkLkk ÃkwMíkfku{kt rºkfkuý ABC Lkk rþhku®çkËwyku A(x1, y1), B(x2, y2), C(x3, y3) nkuÞ íkku  
(1)  íkuLke çkkswyku 514444, 124444 íkÚkk 254444Lkkt {æÞ®çkËwyku yLkw¢{u  

 F	  j-Cjk� , l-Clk� 	$, *	  jkCj�� , lkCl�� 	$  íkÚkk 
 G	  j�Cj-

� , l�Cl-
� 	$	íkÚkk rºkfkuý ABC Lkwt {æÞfuLÿ  

     H	  j�C	j-Cjk/ , l�C	l-Clk
/ $Lkku WÕ÷u¾ nkuÞ Au.  

(2) BC = a, CA = b, AB = c nkuÞ íkku rºkfkuý ABC Lkwt ytík:fuLÿ  

L	  Nj�C	Oj-CPjkNCOCP , Nl�C	Ol-CPlk
NCOCP $Lkku WÕ÷u¾ nkuÞ Au.  

A, B, CLkk fkíkuoÍeÞ Þk{ku íkÚkk íkuLke çkkswykuLkku WÃkÞkuøk fhe rºkfkuýLkk ÃkrhfuLÿ íkÚkk ÷tçkfuLÿLkk fkíkuoÍeÞ Þk{kuLkwt 
yLðu»ký MkiØktríkf heíku þõÞ Au. Ãký økýíkhe yríkþÞ srx÷ YÃk{kt nkuðkÚke íku{Lkku WÕ÷u¾ fhðk{kt ykÔÞku LkÚke. 
(i) ûkuºkeÞ Þk{kuLke WÃkhkuõík [[ko{kt rºkfkuýLkk ûkuºkeÞ Þk{ YÃk{kt rþhku®çkËwyku A(1, 0, 0), B(0, 1, 0), C(0, 0, 1) 

çkkswyku 514444, 124444,254444Lkkt {æÞ®çkËwykuLkk ûkuºkeÞ Þk{ F  0, � , �$ , *  � , 0, �$ , G  � , � , 0$	íkÚkk 
rºkfkuýLkk {æÞfuLÿLkk ûkuºkeÞ Þk{YÃk H  / , / , /$ Mkkrçkík fhðk{kt ykðu÷k Au.  

(ii) BC = a, CA = b, AB = c nkuÞ íkku rºkfkuý ABCLkk ytík:fuLÿLkk ûkuºkeÞ Þk{  

 L =  N
NCOCP , O

NCOCP , P
NCOCP$ Mkkrçkík fhðk{kt ykðu÷k Au. 

(iii)rºkfkuýLkk ÃkrhfuLÿ PLkk ûkuºkeÞ Þk{ ;	  N-PdmD
'∆ , O-PdmA

'∆ , P-PdmB'∆ $ Mkkrçkík fhðk{kt ykðu÷k Au. 

(iv) íkuLkk ÷tçkfuLÿ HLkk ûkuºkeÞ Þk{ H(cotBcotC, cotCcotA, cotAcotB) Mkkrçkík fhðk{kt ykðu÷k Au. 
(v) rºkfkuý ABCLkkt rþhku®çkËw A(x1y1), B(x2y2), C(x3y3) nkuÞ íkÚkk rºkfkuý ABC Lkwt ®çkËw P(x, y) rºkfkuý ABC 

MkkÃkuûk ûkuºkeÞ Þk{{kt P(X, Y, Z) nkuÞ íkku x = x1X + x2Y + x3Z, y1X + y2X + y3Z yøkkW Mkkrçkík fhðk{kt 
ykðu÷ Au.  
nðu ûkuºkeÞ Þk{ YÃk{kt A(1, 0, 0) Au íku{kt X = 1, Y = 0, Z = 0  

íkuÚke fkíkuoÍeÞ Þk{ YÃk{kt A(x1X + x2Y + x3Z, y1X + y2Y + y3Z) = A(x1 y1) 

 
(1) yk{ ûkuºkeÞ Þk{ YÃk{kt, A(1,0,0) = fkíkouÍeÞ Þk{ YÃk{kt A(x1y1) íku s «{kýu  
(2) ûkuºkeÞ Þk{ YÃk{kt B(0, 1, 0) = fkíkuoÍeÞ Þk{ YÃk{kt B(x2y2) íkÚkk  
(3) ûkuºkeÞ Þk{ YÃk{kt C(0, 0, 1) = fkíkuoÍeÞ Þk{ YÃk{kt C(x3, y3)  

íku s «{kýu 514444, 124444,254444Lkkt {æÞ®çkËwyku D, E, F {kxu  
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(4) ûkuºkeÞ Þk{ YÃk{kt F  0, � , �$ = fkíkuorÍÞ Þk{ YÃk{kt F  j-Cjk� , l-Clk
� $  

(5) ûkuºkeÞ Þk{ YÃk{kt *  � , 0, �$ fkíkuoÍeÞ Þk{ YÃk{kt *  jkCj�
� , lkCl�

� $  
(6) ûkuºkeÞ Þk{ YÃk{kt G  � , � , 0$ fkíkuoÍeÞ Þk{ YÃk{kt G  j�Cj-� , l�Cl-� $  
(7) rºkfkuý ABCLkk {æÞfuLÿ ûkuºkeÞ Þk{ YÃk H  / , / , /$ 
 = fkíkuoÍeÞ Þk{ YÃk{kt H  j�Cj-Cjk/ , l�Cl-Clk

/ $  
 rºkfkuýLkk ytík:fuLÿ I, ÃkrhfuLÿ P íkÚkk ÷tçkfuLÿ H {kxu  

(8) ûkuºkeÞ Þk{ YÃk{kt   L = N
NCOCP , O

NCOCP , P
NCOCP 

fkíkuoÍeÞ Þk{ YÃk{kt  L  Nj�COj-CPjk
NCOCP , Nl�COl-CPlkNCOCP $ 

(9) ûkuºkeÞ Þk{ YÃk{kt ÃkrhfuLÿ  ;	  N-PdmD
'∆ , O-PdmA

'∆ , P-PdmB'∆ $ 
fkíkuoÍeÞ Þk{ YÃk{kt ÃkrhfuLÿ 

 ;	  N-PdmD
'∆ ∙ g ? O-PdmA

'∆ ∙ g� ? P-PdmB
'∆ ∙ g/, N-PdmD

'∆ ∙ h ?	O-PdmA
'∆ ∙ h� ? P-PdmB

'∆ ∙ h/$ 
(10) ûkuºkeÞ Þk{ YÃk{kt ÷tçkfuLÿ : H (cot B cot C, cot C cot A, + x3 cot A cot B) 

fkíkuoÍeÞ Þk{ YÃk{kt ÷tçkfuLÿ :  

H (x1cot B cot C+x2 cot C cot A+x3 cot A cot B, y1 cot B cot C+y2 cot C cot A+y3 cot A cot B) 

 

LkkUÄ : WÃkhkuõík [[ko{kt sýkðu÷wt Au fu rºkfkuýLkk ÃkrhfuLÿ P íkÚkk ÷tçkfuLÿ HLkk fkíkuoÍeÞ Þk{kuLkku WÕ÷u¾ LkÚke. íkuLkwt 
fkhý íku {kxu fhðk{kt ykðu÷e økýíkhe ¾qçk s srx÷ nkuÞ Au. Ãký P yLku HLkk ûkuºkeÞ Þk{ku ÃkhÚke «kÃík íkÚkk 
fkíkuoÍeÞ Þk{ku Mkwøk{íkkÚke «kÃík ÚkkÞ Au íkÚkk MkwtËh YÃk{kt Ãký «kÃík ÚkkÞ Au.  

 
MktÃkkËfeÞ LkkUÄ :  
 
(1) ûkuºkeÞ Þk{ {kxu ytøkúuS þçË Au Areal Coordinates su rºkfkuýLkk MktË¼o{kt Barycentric coordinates Au. 

Barycentric coordinatesLkku yÇÞkMk fhðk {kxu økwøk÷ Ãkh, ðkRfeÃkerzÞk{kt, ðw÷£u{{kt yLku çkeS ½ýe 
çkÄe ðuçkMkkExTMk{kt «kÚkr{f {krníkeÚke þY fheLku rhMk[o ÃkuÃkMko MkwÄeLkwt MktË¼o MkkrníÞ WÃk÷çÄ Au. rs¿kkMkw 
ðk[fku yk {krníkeLkku WÃkÞkuøk fhe þfu. 

(2) yuftËhu ÷u¾ MkhMk Au. fkxuoÍeÞ Þk{ ÃkæÄrík rMkðkÞ Ãký çkeS Þk{ ÃkæÄríkyku Au íkuLkku ÏÞk÷ ykÃkðkLkku ynª 
MkV¤ «ÞíLk Au. ÷u¾{kt ½ýe çkÄe ÃkwLkhkuÂõíkyku Au su rLkðkhe þfkR nkuík. y{u Úkkuze ½ýe ÃkwLkhkuÂõíkyku 
rLkðkhe Au. {q¤ ÷u¾ xkRÃk fhu÷kt 13 ÃkkLkktLkku Au. 

  
 

� � � � � 
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 ykçku÷ ÃkwhMfkh ÃkAe MkkiÚke ðÄw «ríkrcík økýkíkku 
rVÕzTMk{uz÷ Ëh [kh ð»kuo 40 ð»koÚke ykuAe ykÞw 
Ähkðíkk økrýíkþk†eLku íkuLke ðíko{kLkLke økkrýríkf 
rMkrØykuLku yku¤¾ ykÃkðkLkk nuíkwÚke yuLkkÞík fhðk{kt 
ykðu Au. ‘{w¾Ãk]c ÃkhLkk økrýík¿k’ ÷u¾©uýe nuX¤ yk 
ð¾íku ykÃkýu rð&÷u»kýkí{f MktÏÞk økrýík (Analytic 

Number Theory)Lkk rLk»ýkík yLku 2022 Lkk rVÕzTMk 
{uz÷ rðsuíkk suBMk yu÷uõÍkLzh {uLkkzo (James 

Alexander Maynard)Lkkt SðLk yLku fkÞkuoLke rðMík]ík 
{krníke {u¤ðeþwt. 

MkËeykuÚke økrýíkþk†eykuLku {qtÍðíkk yrð¼kßÞ 
MktÏÞkykuLkk «&™kuLkk sðkçkku {u¤ðe ÃkkuíkkLkk ûkuºkLke 
xku[ Ãkh ÍzÃkÚke ÃknkU[Lkkh suBMk {uLkkzoLkku sL{ 
1987{kt 10 sqLkLkk hkus #ø÷uLzLkk [uBMkVzo{kt ÚkÞku 
níkku. çkk¤ÃkýÚke s suBMk yu{Lku fnuðkíke Ëhuf ðkíkLku 
Mðefkhðk{kt {kLkíkk Lknkuíkk yLku Ëhuf Ë÷e÷ ÃkkA¤Lkkt 
fkhýku òýðk WíMkwf s Lknª, ½ýeðkh nXe÷k çkLkíkk. 
ßÞkhu íkuyku {kºk ºký ð»koLkk níkk íÞkhu íku{Lkk 
rðfkMkLke íkÃkkMk fhðk {kxu íku{Lkk ½hu ykhkuøÞ 
{w÷kfkíke ykÔÞk níkk. LkkLkkt çkk¤fku {kxu ykðe 
{w÷kfkíkku [uBMkVzo{kt rLkÞr{ík Úkíke. suBMkLku yk 
{w÷kfkíke yLku íku{Lke ÃkæÄrík çkhkçkh Lk ÷køke. íkuÚke 
ßÞkhu íkuýeyu suBMkLku Shape SortingLkwt fk{ ykÃÞwt, 
íÞkhu suBMku nuíkwÃkqðof ykfkhkuLku ykùÞosLkf ¢{{kt 
{qõÞkt yLku ÃkAe rðøkíkðkh Mk{òÔÞwt fu þk {kxu íku{Lkku 
Wfu÷ ðÄw hMk«Ë níkku. 

{uLkkzoLkk Mk{økú þk¤k SðLk Ëhr{ÞkLk ykðk 
rfMMkk çkLkíkk hÌkk. íku{Lkku þk¤k{kt ykøkún hnuíkku fu 
õÞkt íkku yu{Lku ÃkkuíkkLkwt fk{ fhðkLke Aqx ykÃkku yÚkðk 
íku{Lkk «&™kuLkku ÔÞksçke sðkçk ykÃkku. suBMkLkk {íku 
íku{Lkk rþûkfku íku{LkkÚke nt{uþkt ÃkhuþkLk hnuíkk. 

fËk[ íku{Lkk yk Mð¼kðLku fkhýu ßÞkhu íku{ýu 26 
ð»koLke ô{hu Ph.DLke ÃkËðe {u¤ÔÞk çkkË ÃkkuMxzkuõxh÷ 
{kxu yrð¼kßÞ MktÏÞk rðþuLkku MkkiÚke fuLÿeÞ 
«&™ku{ktLkku yuf ÃkMktË fÞkuo yLku íku {kxu íku{Lkk 
Mk÷knfkhu íku{Lku [uíkðýe Ãký ykÃke fu yk «&™ ÃkkA¤ 
suBMk {kºk ÃkkuíkkLkku Mk{Þ çkøkkze hÌkku Au, íkku suBMku 
íku{Lku sðkçk ykÃÞku fu íku yk «&™ ys{kðe íkku òuþu 
s yLku ÃkAe Lk¬e fhþu fu yk «&™ íku{Lku õÞkt ÷E 
sE hÌkku Au. yk «&™ íku{Lku yuf «{uÞ MkwÄe ÷E 
økÞku, suýu økrýíkþk†eyku yrð¼kßÞ MktÏÞkyku 
ðå[uLkk  ytíkh rðþu fuðe heíku rð[khu Au íkuLkk {wÏÞ 
ÃkwLk:{qÕÞktfLkLku «kuíMkknLk ykÃÞwt. 

rð»÷u»kýkí{f MktÏÞk rMkØktík Ãkh ÃkwMíkf ÷¾e 
hnu÷k rçkúrxþ økrýíkþk†e yuLzÙTÞw økúkLkrð÷ VrhÞkË 
fhíkkt fnu Au fu {uLkkzoLkk fkhýu íku{Lkk ÃkwMíkf ÷u¾LkLkwt 
fkÞo Äe{wt Ãkze økÞwt Au yLku {uLkkzoLkk fkhýu s íku{ýu 
íku{Lkkt ÃkwMíkf{kt çkeò 150Úke ðÄw Ãk]cku W{uhðkt Ãkzâkt 
Au. 

{uLkkzoLku su «&™{kt ÃkkuíkkLkk ÃkkuMxzkìõxh÷ Mk{Þu 
hMk Ãkzâku níkku íku økrýíksøkík{kt íkhefu yku¤¾kÞ Au. 
íku{Lku yk «&™{kt hMk ÃkzðkLkwt {wÏÞ fkhý yu Au fu, 
yk «&™ sux÷ku Mkh¤ yLku {q¤¼qík Au yux÷ku s 
MktÃkqýoÃkýu hnMÞ{Þ Ãký Au. 

 ßÞkhu çku Mkíkík yrð¼kßÞ MktÏÞkyku ðå[uLkku 
íkVkðík çku nkuÞ íÞkhu íku yrð¼kßÞ MktÏÞkyku  ‘Twin 

Primes’ íkhefu yku¤¾kÞ Au. økrýík þk†eyku {kLku Au 
fu Twin Primes yLktík òuzeyku Au yLku yk {kLÞíkk 
s Twin Primes Conjecture íkhefu s yku¤¾kÞ Au. 
yk ConjectureLke Mkkrçkíke {kxu økrýíkþkk†eyku 
MkËeykuÚke «ÞíLk fhe hÌkk Au. yLku íku {kxu 2013{kt 
yuf {kuxe MkV¤íkk íÞkhu {¤e ßÞkhu rÞxkLk øLktøk 
Lkk{Lkk økrýíkþk†eyu Mkkrçkík fÞwO fu 70 r{r÷ÞLkÚke 
y÷øk Ãkzíke yrð¼kßÞ MktÏÞkLke òuzeyku yMktÏÞ Au. 

{w¾Ãk]c ÃkhLkk{w¾Ãk]c ÃkhLkk{w¾Ãk]c ÃkhLkk{w¾Ãk]c ÃkhLkk    økrýík¿k :økrýík¿k :økrýík¿k :økrýík¿k :                        
rVÕzTMk {uz÷ rðsuíkk suBMk {uLkkzorVÕzTMk {uz÷ rðsuíkk suBMk {uLkkzorVÕzTMk {uz÷ rðsuíkk suBMk {uLkkzorVÕzTMk {uz÷ rðsuíkk suBMk {uLkkzo    
         (James Maynard)              zkì. {kLkMke þkn 

økrýík rð¼køk, VNSGU, Mkwhík. (M) 99742 30088 
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økrýíkþk†eyku {kxu yk yuf {kuxe MkV¤íkk níke. 
fkhý fu yk Ãknu÷e ð¾ík níkwt ßÞkhu íku{Lke ÃkkMku fkuE 
{ÞkorËík MktÏÞk ytíkhLkku Ãkwhkðku níkku. íÞkh çkkË suBMku 
ÃkkuíkkLkk ÃkkuMxzkìõxh Mk{Þu su «{uÞLke Mkkrçkíke ykÃke 
íkuLkk îkhk nðu yk MktÏÞk ytíkh 600Úke ykuAwt ÚkE økÞwt 
Au. suBMk yk «{uÞLke Mkkrçkíke ykÃkíke ð¾íku rÞxkLkLke 
MkkrçkíkeLke ÃkØríkÚke Mkkð y÷øk s ÃkØrík yÃkLkkðe 
níke, su íku{Lke LkðeLk rð[khMkýe çkíkkðu Au. ßÞkhu 
íku{ýu yk «{uÞLku «fkþLk {kxu ykÃÞwt íÞkhu íku{Lkk 
Mk÷knfkhu  íku{Lku Mkqr[ík fÞwO fu suBMku yu heíku MkkrçkíkeLkwt 
÷u¾Lk fhðwt òuEyu suÚke fkuELku ÃkkA¤Úke «&™ku 
WXkððkLkku {kufku Lkk {¤u. suBMk íku ð¾íku ðÄw «[r÷ík 
Lk níkk yLku yk Mkq[Lk ÃkkA¤Lkku nuíkwt íku{Lkk fk{Lke 
fkuE yðøkýLkk Lkk fhe þfu íku níkku. 

yk s Mk{Þøkk¤k Ëhr{ÞkLk ykìøkMx 2014{kt 
suBMku yrð¼kßÞ MktÏÞk ðå[uLkk {kuxk ytíkh ÃkhLkk 
÷ktçkk Mk{ÞÚke [k÷íkk yLkw{kLkLkwt rLkhkfhý fÞwO yLku 
yíÞkh MkwÄe ykÃkðk{kt ykðu÷wt MkkiÚke {kuxwt {u¤ÔÞwt. 
2014{kt s íku{Lku «ÏÞkík hk{kLkws ÃkwhMfkh yuLkkÞík 
fhðk{kt ykÔÞwt. 

2015 {kt íku{Lku ÷tzLk {ìÚku{ìrxf÷ MkkuMkkÞxe îkhk 
Þwðk økrýíkþk†eykuLku «kuíMkkrník fhðk {kxu 
ykÃkðk{kt ykðíkwt ‘Whitehead Prize’ yuLkkÞík 
fhðk{kt ykÔÞwt. 2016{kt {uLkkzoLku Europien 

Methemetical Sosciety îkhk 35 ð»koÚke ykuAe ykÞwt 
Ähkðíkk ÞwðkLk MktþkuÄfku îkhk økrýík{kt Wíf]ü 
ÞkuøkËkLkLku {kLÞíkk ykÃkðk {kxu yuLkkÞík fhðk{kt 
ykðíkwt EMS Prize ykÃkðk{kt ykÔÞwt. yk s ð»kuo 
íku{ýu çkíkkÔÞwt fu fkuEÃký ykÃku÷k Ëþktþ ytf {kxu íÞkt 
yLktíkÃkýu ½ýe yrð¼kßÞ MktÏÞkyku Au fu su íku{Lkk 
Ëþktþ rðMíkhý{kt íku Ëþktþ ytf Ähkðíkk LkÚke. 

Number Theory{kt LkkUÄÃkkºk MktþkuÄLk fhðk 
çkË÷ y{urhfLk {ìÚku{ìrxf÷ MkkuMkkÞxe îkhk íku{Lku 
2020{kt Cole Prize yuLkkÞík ÚkÞwt. 

2022{kt suBMkLku rVÕzTMk {uz÷ yuLkkÞík ÚkÞku yk 
{uz÷Lke yrÄf]ík Website {wsçk James Mayanard 

is awoaroled the fields Medal 2022 for 

contribution to analytic number theory, which 

have led to major advance in the unerstanding 

of the structure of prime numbers and in 

Diophantine approximation. 

suBMkLkk ÃkíLke E÷uLkkuh økúkLx yuf {urzf÷ zkìõxh Au 
yLku íku{Lku yuf MktíkkLk Ãký Au. suBMk økuhnksh {kLkMk 
Ähkðíkk «kuVuMkhLke MxerhÞkuxkEÃkLku yLkwYÃk Au. íku 
ÃkkuíkkLke òíkLku shk Ãký VuþLk-÷ûke LkÚke {kLkíkk yLku 
÷øk¼øk yuf s þi÷eLkkt fÃkzkt, ¾wÕ÷k fku÷hðk¤kt MkVuË 
þxo yLku SLMk Ãknuhu Au. yuf ð¾ík íku{Lkk «ð[Lk{kt 
xe¾¤ fhðk nkshe ykÃkíkk ík{k{ økrýíkþk†eyku 
{uLkkzo ÞwrLkVku{o ÃknuheLku ykÔÞk níkk. {uLkkzo ¾qçk s 
ykLktËe, «u{k¤ yLku ykWxøkku#øk Mð¼kðLkk Au. 

økrýíkLke MkkÚku {uLkkzo VkuxkuøkúkVeLkk Ãký þku¾eLk 
Au. fk{ {kxu íku su þnuhkuLke {w÷kfkík ÷u Au íkuLke MkkÚku 
ðÄw òuzký yLkw¼ððk íku{ýu Úkkuzkt ð»kkuo Ãknu÷kt 
VkuxkuøkúkVe þY fhe níke, su nðu ½u÷Ak{kt VuhðkE økE 
Au. {uLkkzoLkk rÃkíkk sýkðu Au fu ßÞkhu suBMkLku fkuE 
rð»kÞ{kt hMkÃkze òÞ ÃkAe ßÞkt MkwÄe íku íkuLke ûk{íkkLke 
{ÞkoËk MkwÄe ÃknkU[e Lk òÞ íÞkt MkwÄe íku hkufkíkk 
LkÚke.Ãkhtíkw íku nsw MkwÄe økrýík{kt íku ®çkËwyu ÃknkUåÞk 
LkÚke yLku fËk[ yu s ðkík suBMkLku Ëhuf ð¾íku ftEf 
Lkðkt Ãkrhýk{ku ÷kððk {kxu «uhu Au. 
MktË¼o 
1. mathunion.org/imu-awardss/fields-medal 
2. quatamagazine.org/james-maynard-solves-

the-hardest-easy-math-problems-

20200701/ 
3. en.wikipedia.org/wiki/James-Mayanard-

mathematician
 

� � � � � 
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Mkwøkrýík{T Mk¤tøk ytf 310, E-Copy-5 {kt ykÃkýu rºkfkuýeÞ MktÏÞkLkkt fux÷ktf ¼kir{ríkf rLkYÃkýku òuÞkt níkkt. yu 
÷u¾{kt þk {kxu �(�C)

�  «fkhLke  ½LkÃkqýkOf MktÏÞkykuLku rºkfkuýeÞ MktÏÞkyku fnuðk{kt ykðu Au ? íku «§Lkku W¥kh 
ykÃkðk{kt ykÔÞku níkku. yu s ÷u¾{kt ykøk¤ síkkt ykÃkýu rºkfkuýeÞ MktÏÞkykuLkk yuf rðþu»k økwýÄ{o :  
9∆n+1 = ∆3n+1Lkwt ¼kir{ríkf rLkYÃký swËe swËe ºký heíku ykÃÞwt níkwt.   

ynª yk ÷u¾{kt y{u rºkfkuýeÞ MktÏÞkykuLkk çkeò yuf çknw yøkíÞLkk økwýÄ{oLkwt ¼kir{ríkf rLkYÃký ykÃkðkLkk 
Aeyu. yk økwýÄ{oLku yøkíÞLkku økwýÄ{o yux÷k {kxu fÌkku Au fu yk økwýÄ{oLkku WÃkÞkuøk fhe rºkfkuýeÞ MktÏÞkykuLkk ðÄkhu 
srx÷ økwýÄ{kuo Mkkrçkík fhe þfkÞ Au. yk ÷u¾©uýeLkk Ãknu÷k ºký ÷u¾ku{kt yk økwýÄ{oLke økkrýríkf Mkkrçkíke yLku íkuLkwt 
WÃkÞkusLk Ãký fhðk{kt ykÔÞwt Au. 

økwýÄ{o Au : 8∆n+1 = (2n+1)
2 

yux÷u fkuEÃký rºkfkuýeÞ MktÏÞkLkkt ykX økýkt fhe 1 W{uhðk{kt ykðu íkku nt{uþkt [kuhMk MktÏÞk (Ãkqýoðøko MktÏÞk) {¤u.  
 çkeS heíku fneyu íkku 8∆n+1 = �r  , ßÞkt r = 2n+1 yLku � yu [kuhMk MktÏÞk Ëþkoðíkku Mktfuík Au. 
 ykÃkýu yuf ÔÞkÏÞkÚke þYykík fheyu. 

ykuçk÷kUøk MktÏÞk (Oblong Number)  
ynª ykuçk÷kUøk þçËLkku økwshkíke ÃkÞkoÞ LkÚke ÷ÏÞku. y{khe ÃkkMku su ytøkúuS-økwshkíke ¼k»kktíkh fku»k Au íku{kt 

Oblong þçËLkwt ¼k»kktíkh ‘÷tçk[kuhMk’ ykÃku÷wt Au. Rectangle þçËLkwt ¼k»kktíkh Ãký ÷tçk[kuhMk ykÃku÷wt Au. yLku 
‘÷tçk[kuhMk’ þçË økuhMk{sqíke Q¼e fhu Au. ykÃkýu ÷tçk[kuhMk þçË ßÞkhu WÃkÞkuøk{kt ÷Eyu Aeyu íÞkhu ykf]ríkLke 
ÃkkMkÃkkMkuLke çkkswykuLkkt {kÃk WÃkh fkuE «ríkçktÄ {qfíkkt LkÚke. 15 × 10 Lkku ÷tçk[kuhMk yux÷u suLke ÷tçkkE 15 yLku 
Ãknku¤kE 10 nkuÞ íkuðku ÷tçk[kuhMk. ynª Oblong ykf]rík Ãký ÷tçk[kuhMk Au Ãký íku yuf rðrþ»x «fkhLkku ÷tçk[kuhMk Au. 
Oblong ÷tçk[kuhMk{kt ÃkkMkÃkkMkuLke çkkswykuLkku íkVkðík 1 nkuÞ Au, su{ fu 5 × 4 ; 13 × 12,   
ÔÞkÃkf heíku (n+1) ×××× n {kÃkLkk ÷tçk[kuhMkLku ykÃkýu ykuçk÷kUøk ykf]rík (fu ykuçk÷kUøk ÷tçk[kuhMk) fneþwwt. 
økwýÄ{o 1 : 2∆ yu ykuçk÷kUøk ÷tçk[kuhMk Ëþkoðu Au. 
Mkkrçkíke Mkh¤ Au : 2∆n = 

�	∙�	(�C)
�  = (	 ? 1) 	 ∙ 	 

 
¼kir{ríkf heíku òuEyu íkku n=2 ÷uíkkt,  
2∆2 = ∆2 + ∆2 = 3 + 3 = 3 × 2       
nðu [kh yufYÃk ykuçk÷kUøk ykf]ríkyku ÷Ryu íkku MÃk»x Au 
fu 4 (2∆n) = 8∆n = 4n

2 
+ 4n  

yLku 4 yufYÃk ykuçk÷kUøk ykf]ríkyku ÷E 1 W{uheyu íkku 
4 (2∆n) + 1 = 4n

2 
+ 4n+1 = (2n+1)

2
   =  [kuhMk 

n=2 ÷E, WÃkhkuõík økwýÄ{oLkwt ¼kir{ríkf rLkYÃký fheyu. 
        (ykf]rík-2{kt Ëþkoðu÷ økkuXðýe {wsçk)  

 
ykf]rík-1 

 

rºkfkuýeÞ MktÏÞkykurºkfkuýeÞ MktÏÞkykurºkfkuýeÞ MktÏÞkykurºkfkuýeÞ MktÏÞkyku----6                                                        

fux÷ktf ¼kir{ríkf rLkYÃkýkufux÷ktf ¼kir{ríkf rLkYÃkýkufux÷ktf ¼kir{ríkf rLkYÃkýkufux÷ktf ¼kir{ríkf rLkYÃkýku----2                                                                        Ãke. fu. ÔÞkMk    
(M) 98255 77784 Email : vyaspk123@gmail.com 
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ykf]rík-2 

ykuçk÷kUøk ykf]ríkLkku WÃkÞkuøk fÞko rðLkk 8∆n+1 = (2n+1)
2 Lkwt ¼kir{ríkf rLkYÃký ∆n = ∆6 = 21  ÷E Lke[u ykÃku 

ykf]rík-3 {wsçk fhe þfkÞ. 

  
 

 

                               
ykf]rík-3 

LkkUÄ :   

ynª ykuçk÷kUøk ÷tçk[kuhMkLkku yuf 
çkeòu økwýÄ{o Ãký ÞkË ykðu Au, 
suLku yuf økkrýríkf MktMkkÄLk 
(model) MðYÃku hsq fhe þfkÞ. 
Ãký íku rðþu nðu ÃkAeLkk fkuE 
÷u¾{kt ðkík fheþwt.   

×××× 

× ×××× 

×××× 
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 ynª ykÃkýu ytfku 1,2, 3, ...... yLku íku{Lkkt ytøkúuS Lkk{{kt ykðíkk {q¤kûkhku (a, b, c, d, ...ðøkuhu) MkkÚku Mktf¤kÞu÷ 
Ãkkt[ økrýíkfrýfkyku ykÃkeþwt. Ëhuf ytfLkku ytøkúuS þçË (Spelling) yLku íku þçË{kt ykðíkk {q¤kûkhkuLke MktÏÞk Ãký 
{n¥ðLke Au. íkuÚke íkuLke yuf LkkLke ÞkËe Ãký Lke[uLkk fku»xf{kt ykÃku÷e Au. 

ytf ytøkúuS þçË ytøkúuS þçË{kt ykðíkk {q¤kûkhkuLke 
MktÏÞk  

1 One 3 

2 Two 3 

3 Three 5 

--------------- --------------- --------------- 

--------------- --------------- --------------- 

8 Eight 5 

9 Nine 4 

--------------- --------------- --------------- 

--------------- --------------- --------------- 

18 Eighteen 8 

19 Nineteen 8 

20 Twenty  6 

--------------- --------------- --------------- 

--------------- --------------- --------------- 

  ykx÷e ÞkËe ÃkÞkoÃík LkÚke. sYh Ãkzâu ykÃkýu yk s heíku (WÃkhLkk fku»xf {wsçk) ÞkËe ÷tçkkðe þfeyu. Ëk.ík. 21 
{kxu Twenty One yLku {q¤kûkhkuLke MktÏÞk 9 ÷Eþwt.  
 nðu Lke[uLke Mk{íkkyku swyku. 
(1) 1+2−3−4+5=1 

 WÃkhLke Mk{íkkLku þçËku{kt ÷¾eyu Ãký s{ýe çkkswyu ykðíkk 1Lku ytf{kt s hnuðk ËEyu. (s{ýe çkkswLkk 1Lkk 
çkË÷u One Lknª ÷¾eyu.) 
 One + Two − Three − Four + Five = 1 
 nðu WÃkhLkk Ëhuf þçËLku íku þçË{kt ykðíkk {q¤kûkhkuLke MktÏÞk{kt íkçkËe÷ fheLku Mk{íkk Vhe ÷¾eyu 
 3 + 3 − 5 − 4 + 4 = 1 
 swyku fu yk Mk{íkk Ãký MkíÞ Au. 
 ykðwt s yuf çkeswt WËknhý òuEyu. 
(2) ytfku{kt,  
 1 + 2 − 3 − 4 + 5 − 6 + 7 +8 +9 − 10 + 11 + 12 − 13 − 14 = 5 

 þçËku{kt, 
 One + Two − Three − Four + Five − Six + Seven + Eight + Nine − Ten + Eleven + Twelve  

      − Thirteen − Fourteen  = 5 

 

 

ytfku yLku yûkhkuLke swøk÷çktÄeytfku yLku yûkhkuLke swøk÷çktÄeytfku yLku yûkhkuLke swøk÷çktÄeytfku yLku yûkhkuLke swøk÷çktÄe                    
rLk÷uþ {ktzr÷Þk 

 (M) 9712346664 
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 Ëhuf þçË{kt ykðíkk {q¤kûkhkuLke MktÏÞk{kt íkçkËe÷ fhíkk  
 3 + 3 − 5 − 4 + 4 − 3 + 5 + 5 + 4 − 3 + 6 + 6 − 8 − 8 = 5  

 WÃkhLke çku Mk{íkkyku{kt s{ýeçkkswyu ÷¾u÷e MktÏÞkLku ykÃkýu þçËku{kt ÷¾íkk LkÚke. nðu Lke[u ykÃku÷ çku 
swøk÷çktÄeyku swyku. ynª Mk{íkkykuLke çktLku çkkswyu MktÏÞkyku Au;  
 (a) ytfku{kt (b) þçËku{kt yLku (c) þçËku{kt ykðíkk {q¤kûkhkuLke MktÏÞk{kt Mk{íkkyku ÷¾e Au. ykðe íkçkËe÷e fÞko 
ÃkAe Ãký Mk{íkk MkíÞ hnu Au íku ðkt[fku [fkMke þfu Au.  
(3)  

 (a) 1 + 4 + 7 + 10  + 11 + 13 + 14 = 2 + 3 + 5 + 6 + 8 + 9 + 12 + 15 

    ∴ [ 60 = 60 ] 

 (b) One + Four + Seven + Ten  + Eleven + Thirteen + Fourteen = Two + Three + Five + Six + 

  Eight + Nine + Twelve + Fifteen  

 (c) 3 + 4 + 5 + 3 + 6 + 8 + 8 = 3 + 5 + 4  + 3 + 5 + 4 + 6 + 7  

    ∴ [ 37 = 37 ] 

  Mk{íkk (a) {kt 1 Úke 15 MkwÄeLkk ík{k{ ÃkqýkOfkuLkku yuf yLku {kºk yuf ðkh Mk{kðuþ ÚkkÞ Au. 
(4)  

  (a) 1 + 3 + 5 + 7 + 9 + 16 + 17 + 18 + 19 = 2 + 4 + 6 + 8 + 10 + 11 + 12 + 13 + 14 + 15  

        (95 = 95) 

 (b) One + Three + Five + Seven + Nine + Sixteen + Seventeen + Eighteen + Nineteen = Two + 

Four + Six + Eight + Ten + Eleven + Twelve + Thirteen + Fourteen + Fifteen  

 (c) 3 + 5 + 4 + 5 + 4 + 7 + 9 + 8 + 8 = 3 + 4 + 3 + 5 + 3 + 6 + 6 + 8 + 8 + 7  

       (53=53) 

  Mk{íkk (a) {kt 1 Úke 19 MkwÄeLkk ík{k{ ÃkqýkOfkuLkku yuf yLku {kºk yuf ðkh WÃkÞkuøk ÚkÞku Au. 
(5)  

  (a) 1 + 3 + 6 + 9 + 10 + 12  + 13 + 15 + 17 + 19 = 2 + 4 + 5 + 7 + 8 + 11 + 14 + 16 + 18 + 20 

       [105 = 105] 

  (b) One + Three + Six + Nine + Ten  + Twelve  + Thirteen + Fifteen + Seventeen + Nineteen = 

  Two + Four + Five + Seven + Eight + Eleven + Fourteen + Sixteen + Eighteen + Twenty 

  (c) 3 + 5 + 3 + 4 + 3 + 6 + 8 + 7 + 9 + 8 = 3 + 4 + 4 +5 + 5 + 6 + 8 + 7 + 8 + 6  

         [56=56]    

 ytfku yLku yûkhkuLke swøk÷çktÄeLkku yk ÷u¾ yºku Ãkqhku fheyu Aeyu. fkuELku fËk[ yu{ ÷køku fu yk{kt økrýík suðwt 
õÞkt Au? fkuE ðk[f «ÞíLk fhe ykðe yufkË h[Lkk íkiÞkh fhþu? ¼÷u økrýík ykuAwt nkuÞ, Ãký suýu ykðe h[Lkkyku fhe 
Au íku ÄLÞðkËLku Ãkkºk Au. yºku «Míkwík fhu÷e økrýíkfrýfkyku ELxhLkux ÃkhÚke økrýík«u{eykuLkkt yuf økúwÃkLke ðuçkMkkEx 
ÃkhÚke y{Lku {¤e níke. yk ðuçkMkkEx nk÷ çktÄ Au. 
 yLÞ rðþu»k økrýíkfrýfkyku ÷ELku y{u Vhe õÞkhuf Mkwøkrýík{TLkkt Ãk]»Xku Ãkh nksh ÚkEþwt. yuf rðLktíke Au fu yk 
frýfkyku rðþu fkuEf ðk[fku ÃkkuíkkLkk rð[khku-yr¼«kÞku ÔÞõík fhu. ykþk hk¾eyu Aeyu fu ytfku{kt AwÃkkÞu÷e ykðe 
MkwtËhíkk ðkt[fkuLku ÃkMktË ykðþu. 
 (LkkUÄ : yk ÷u¾ íkiÞkh fhðk{kt ©e Ãke.fu. ÔÞkMk MkknuçkLkku Vk¤ku çkuLk{qLk Au.) 
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 Mkwøkrýík{TLkk Mk¤tøk ytf 308 – E Copy 3-Lkk ÃkkLkk Lktçkh 81 Ãkh «§kð÷e rð¼køk{kt ºkeòu «§ Lke[u «{kýu 
níkku. 

 “¢r{f MktÏÞkykuLkk Mkhðk¤k rðþu «§-2{kt ðkík fhe. ykðwt fktE ¢r{f MktÏÞkykuLkk ðøkoLkk Mkhðk¤k rðþu 
{¤u ? yuf WËknhý íkku ÏÞk÷{kt ykðu Au. 32

 + 4
2
 = 5

2
. ynª çku ¢r{f MktÏÞkykuLkk ðøkoLkku Mkhðk¤ku íÞkh ÃkAeLke 

MktÏÞkLkk ðøko sux÷ku ÚkkÞ Au. ºký ¢r{f MktÏÞkykuLkk ðøkoLkku Mkhðk¤ku íÞkh ÃkAeLke çku ¢r{f MktÏÞkykuLkk ðøkoLkk 
Mkhðk¤k sux÷ku ÚkkÞ yuðwt WËknhý {¤u ? nk {¤u. sqyku fu  

10
2
 + 11

2
 + 12

2
 = 13

2
 + 14

2
  

nðu «§ ík{u Mk{S økÞk nþku. [kh ¢r{f MktÏÞkykuLkk ðøkoLkku Mkhðk¤ku íÞkh ÃkAeLke ºký ¢r{f MktÏÞkykuLkk 
ðøkoLkk Mkhðk¤k sux÷ku ÚkkÞ íkuðwt WËknhý ykÃkku. yk rËþk{kt fkuE ÔÞkÃkf Ãkrhýk{ ?” 

ykÃkýe ÃkkMku çku WËknhýku Au. 
(1) 32

 + 4
2
  = 5

2 
(2) 10

2
 + 11

2 
+ 12

2
  = 13

2 
+ 14

2 
ykÃkýLku çku Mk{íkkyku ykÃku÷e Au. ºkeS su þkuÄðkLke Au íku {kxuLke heík WÃkh ðýoðe Au. íku ÃkhÚke ykÃkýLku Lke[uLkkt 

íkkhýku {¤þu. 
(1) Ëhuf Mk{íkk{kt zkçku-s{ýu {¤e ÃkËkuLke fw÷ MktÏÞk yÞwø{ Au. 
 Ãknu÷e Mk{íkk{kt ºký ÃkË : 32

, 4
2
, 5

2 Au 
 çkeS Mk{íkk{kt Ãkkt[ ÃkË : 10

2
, 11

2
, 12

2
, 13

2
, 14

2 Au. 
 ºkeS Mk{íkk{kt çkÒku çkkswyu yuf yuf ÃkË W{uheyu íkku ÃkËkuLke fw÷ MktÏÞk 7 Úkþu. 
 yk{ m ¢{Lke Mk{íkk{kt ÃkËkuLke MktÏÞk 2m+1 nþu.  
(2) ÃkËkuLke fw÷ MktÏÞk yÞwø{ nkuðkÚke yLku zkçke çkkswyu, s{ýe çkksw fhíkkt yuf ÃkË ðÄw nkuðkÚke zkçke çkkswLkwt 

AuÕ÷wt ÃkË yu Mk{økú Mk{íkkLkwt {æÞ{ ÃkË Úkþu. yk ÃkËLke zkçke çkkswyu MktÏÞkyku Qíkhíkk ¢{{kt yLku s{ýe çkkswyu 
MktÏÞkyku [Zíkk ¢{{kt nþu. 

(3) zkçke çkkswLkk Ãknu÷kt ÃkËÚke s{ýe çkkswLkk AuÕ÷k ÃkË MkwÄe çkÄe s MktÏÞkyku ¢r{f ÄLk ÃkqýkOfku Au. 
 nðu Ãknu÷kt, ºkeS Mk{íkkLkwt {æÞ{ ÃkË n2 Äkhe ÷Eyu. 
 Mkkík ÃkËku nkuðkÚke n2Lke zkçke çkkswyu ºký yLku s{ýe çkkswyu Ãký ºký ÃkËku nþu. 
 yk{ íku Mk{íkk Lke[u «{kýu ÷¾e þfkÞ. 
 (n−3)

2
 + (n−2)

2 
+

 
(n−1)

2  
+ n

2 
= (n+1)

2
 + (n+2)

2
 + (n+3)

2 
 MkkËwt YÃk ykÃkíkkt 
 n

2 
= [(n+1)

2
 − (n−1)

2
] +  [(n+2)

2
 − (n−2)

2
] + [(n+3)

2
 − (n−3)

2
] 

     ∴   n
2 

= [4n] + [8n] + [12n]  
     ∴   n

2 
= 24n; 

 n ≠ 0  ∴ n = 24.  
 Mk{íkkLkwt {æÞ{ ÃkË 24

2 {¤e økÞwt. íkuÚke Mk{íkkLkk çkkfeLkkt ÃkËku Mknu÷kEÚke {¤e sþu. 
 21

2
 + 22

2
 + 23

2
 + 24

2
 = 25

2
 + 26

2
 + 27

2
 

 çkÒku çkkswyu Mkhðk¤ku fhðku Mkh¤ Au. Mkhðk¤ku 25
2
 + 26

2
 + 27

2
 = 625 + 676 + 729 = 2030  {¤þu. 

‘«§kð÷e’Lkk «§Lkku Wfu÷‘«§kð÷e’Lkk «§Lkku Wfu÷‘«§kð÷e’Lkk «§Lkku Wfu÷‘«§kð÷e’Lkk «§Lkku Wfu÷                        
hksuþfw{kh {uh 

(M) 9537927040 / 9428263776 

E-mail : jignasamer123@gmail.com 
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 nðu yk heík s yÃkLkkðe ykÃkýu ÔÞkÃkf Ãkrhýk{ þkuÄeyu. Äkhku fu m ¢{Lke Mk{íkk{kt zkçke çkkswLkwt AuÕ÷wt ÃkË 
(yux÷u fu Mk{økú Mk{íkkLkwt {æÞ{ ÃkË) n2 Au.  

 yk Mk{íkk{kt ÃkËkuLke MktÏÞk 2m+1 nþu. íku ÃkifeLkkt m ÃkË n2Lke zkçke çkkswyu yLku m ÃkË n2Lke s{ýe çkkswyu 
nþu. yk{ Mk{íkk Lke[u {wsçk ÷¾e þfkÞ. 

 (n−m)
2
 +  (n−m+1)

2
 + ... + (n−2)

2
 + (n−1)

2
 + n

2
  

  = (n+1)
2
 + (n+2)

2
 + ... + (n+m−1)

2
 + (n+m)

2
  

 MkkËwt YÃk ykÃkíkkt  
 n

2 
= [(n+1)

2
 − (n−1)

2
] + [(n+2)

2
 − (n−2)

2
]  

  + .... + [(n+m−1)
2
 − (n−m+1)

2
] + [(n+m)

2
 − (n−m)

2
] 

 ∴ n
2  

= 4n + 8n + 12n + ........... + 4nm 

  = 4n [ 1+2+3+ ..... m] 

  = 
'o�	(oC)

�  = 2p		(p ? 1); 
 ∴ n ≠ 0  nkuðkÚke 
 n

 
= 2m (m+1)       .................. (1) 

  yLku íkuÚke {æÞ{ ÃkË n2
 = 4m

2
 (m+1)

2 

 
n

2
 yLku m ðå[uLkku MktçktÄ {¤e økÞku.   

 nðu Mk{íkkLke s{ýe çkkswLkku Mkhðk¤ku fheyu (zkçke çkkswLkku Mkhðk¤ku fhðku shk ftxk¤ksLkf Au. s{ýe 
çkkswyu ÃkËkuLke MktÏÞk m Au. 

 Mkhðk¤ku :  (n+1)
2
 + (n+2)

2
 + ... + (n+m−1)

2
 + (n+m)

2 
 

          =  (n
2
 + n

2
 + n

2
 + .... m ð¾ík) 

   + n(2 + 4 + 6 +  .... + m ÃkË) 

        + (1
2
 + 2

2
 + 3

2
 + .... m ÃkË MkwÄe) 

          =  (n
2
m + 2n (1 + 2 + 3 + ... + m) 

     + �o	(oC)(�oC)
. �  

         = n
2
m + mn (m+1) + 

o	(oC)(�oC)
.     .................... (2)  

  

 nðu ykÃkýe ÃkkMku çku hMíkk Au.  
1.  ÃktÂõíkLkku ¢{ (m) ÃkMktË fhe, (1)Lkku WÃkÞkuøk fhe, {æÞ{ ÃkË n þkuÄku. íÞkhçkkË m yLku n Lkk yk {qÕÞku 

(2){kt {qfe Mkhðk¤ku þkuÄku. 
2.  (1) yLku (2){ktÚke nLkku ÷kuÃk fhe Mkhðk¤ku {kºk Mk{íkkLkk ¢{ m Lkk MðYÃk{kt þkuÄku. òu çkeS heík 

yÃkLkkðeyu íkku Mkhðk¤k {kxuLkwt çkeswt Mkqºk Lke[u «{kýu {¤þu. (ðk[fku òíku {u¤ððkLkku «ÞíLk fhu) 
 Mkhðk¤ku = 2m

2
 (m+1)

2
 (2m+1) + 


. ∙m(m+1) (2m+1) ......... (3) 

 Mkqºk 3Lku 6 Lkku ÷.Mkk.y. ÷E ðÄw ÄkhËkh çkLkkðe þfkÞ. 
 Mkqºk (1) {wsçk m=3 ÷Eyu íkku ºkeS ÃktÂõíkLkwt {æÞ{ ÃkË n2

 = [2m (m+1)]
2
 = (2⋅3⋅4)

2
=24

2 Úkþu.  
(yk ÃkË ykÃkýu ykøk¤ þkuæÞwt níkwt íku s Au) ð¤e ºkeS Mk{íkk{kt 2⋅3+1 = 7 ÃkËku nþu su ÃkifeLkkt [kh ÃkË zkçke 

çkkswyu yLku ºký ÃkË s{ýe çkkswyu nþu. 
 íkuÚke Mk{íkk : 21

2
 + 22

2
 +23

2
 + 24

2
 = 25

2
 + 26

2
 + 27

2
  

 nðu Mkqºk (3) {kt m=3 {qfíkkt, 
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 Mkhðk¤kLkwt {qÕÞ :  
 2m

2
(m+1)

2
 (2m+1) + 


. m(m+1) (2m+1) 

 = 2⋅32
 (4)

2
 (7) + 


. [3 (4)⋅7] 

 = 2⋅9⋅16⋅7 + 2⋅7 = 2016 + 14 = 2030 
 yk Mkhðk¤ku ykÃkýu ykøk¤ þkuæÞku íku s Au. 
 
(LkkUÄ : hksuþ¼kEyu 10 nkh MkwÄe ykðe MktÏÞkLkku rÃkhkr{z çkLkkðe, Ëhuf ÃktÂõíkLkk Mkhðk¤k MkkÚku {kufÕÞku Au.) 

 3
2
 + 4

2 
= 5

2
       Mkhðk¤ku : 25 

10
2
 + 11

2
 + 12

2
   = 13

2 
+ 14

2   Mkhðk¤ku : 365
  

  21
2
 + 22

2
 + 23

2 
+ 24

2
   = 25

2 
+ 26

2
 + 27

2  Mkhðk¤ku : 2030 
     36

2
 + 37

2
 + 38

2 
+ 39

2 
+ 40

2
   = 41

2 
+ 42

2
 + 43

2 
+ 44

2 Mkhðk¤ku : 7230 
 
(WÃkhLkk rÃkhkr{z{kt ËMk{e ÃktÂõík{kt fux÷kt ÃkË ykðþu ? ËMk{e ÃktÂõík{kt zkçke çkkswLkwt AuÕ÷wt ÃkË þwt nþu ? íku òýíkk 

nkuEyu íkku ËMk{e ÃktÂõík ÷¾e þfkÞ. økrýík «Þkuøkþk¤k{kt [kxo çkLkkðe {qfðk {kxu yk çkÄwt WÃkÞkuøke Au. Ãký økrýík 
{kxu íkku m=10, ÃkËkuLke MktÏÞk 2m+1 =21, íkÚkk {æÞÃkË = (2m(m+1))

2
 = 220

2
. ykx÷wt s sYhe Au. çkkfeLkwt çkÄwt 

íkku.... Ãke.fu. ÔÞkMk)   
� � � � � 

 

 

 

 
 

Mkwøkrýík{T{kt «økx Úkíkk ÷u¾kuLkk ÷u¾fku {kxu Mkwøkrýík{TLkk «fkþf - «k. yYý {. ðiã VkWLzuþLk – økwshkík 
økrýík {tz¤ - Lke[uLkkt ÃkwhMfkhku ònuh fhíkkt ykLktË yLkw¼ðu Au. 
 
(1) fkuEÃký fûkkyu yÇÞkMk fhíkk rðãkÚkeoyku îkhk ÷¾kÞu÷k, Mkwøkrýík{T{kt «fkrþík ÚkÞu÷k, ÷u¾ ËeX 

Yk.300/- ÷u¾fLku ÃkwhMfkhYÃku ykÃkðk{kt ykðþu. 
(2) yuf ð»ko Ëhr{ÞkLk «økx ÚkÞu÷k, rðãkÚkeoyku îkhk ÷¾kÞu÷k ÷u¾ku Ãkife Mkðo©uc ÷u¾Lkk ÷u¾fLku ÃkwhMfkh YÃku 

Yk.500/- ykÃkðk{kt ykðþu. (ð»ko : 1-òLÞwykheÚke 31 rzMkuBçkh økýkþu.) 
(3) su{Lkkt ÷¾kýku yøkkWLkkt Mkwøkrýík{T{kt õÞkhuÞ «fkrþík Lk ÚkÞkt nkuÞ íkuðk (LkðkurËík) ÷u¾fLku íku{Lkk «Úk{ 

÷u¾ {kxu Yk.500/- ÃkwhMfkh YÃku ykÃkðk{kt ykðþu. 
(4) Mkwøkrýík{T {kxu ÷u¾ ÷¾íkk ÷u¾fku ÃkkuíkkLkku ®f{íke Mk{Þ ÷u¾ íkiÞkh fhðk {kxu ykÃku Au. íku{Lkwt ÷u¾Lk fkÞo 

y{qÕÞ Au. ykðk ÷u¾LkLku fkuE ÃkwhMfkh ykÃke {q÷ððwt ÞkuøÞ LkÚke. Ãký õÞkhuf íkku ÷u¾fku ÷u¾Lku xkEÃk 
fhkðeLku {kuf÷u Au. xkEÃk fÞko ÃkAe fwheÞhÚke {kuf÷u Au. xkEÃk fhkððkLkku ¾[o, fwheÞh îkhk {kuf÷ðkLkku 
¾[o íkuyku òíku ¼kuøkðu Au. ÷u¾fu fhu÷k «ÞíLkLku rçkhËkððk {kxu yLku íku{ýu fhu÷k ¾[oLku yktrþf heíku 
¼hÃkkE fhðk {kxu y{u Lke[uLke ònuhkík fheyu Aeyu. 
“Ëhuf ÷u¾Lkk, Mkwøkrýík{T{kt AÃkkÞu÷k ÃkkLkk ËeX ÷u¾fLku Yk.100/- ykÃkðk” 
÷¾ký yuf ÃkkLkkÚke ykuAwt nkuÞ íkku ÷u¾fLku íku ÃkkLkk {kxu Yk.50/- ykÃkðk. 

 ÷u¾f MkL{kLk 
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22{e sw÷kE 2022Lkk hkus «k.ðe.ykh.rºkðuËeLkwt yðMkkLk ÚkÞwt. yu MkkÚku økwshkíkLkk økrýíkLkku yuf íkusMðe íkkh÷ku 
yMík ÃkkBÞku. ÃkkuíkkLkkt fkÞkuo rðþu nku-nk fhðkLkwt rºkðuËe MkknuçkLkk Mð¼kð{kt Lk níkwt. su ftE fhðwt íku fkuE yÃkuûkk ðøkh 
«k{krýõíkkÚke ¾tíkÚke fhðwt yu íku{Lke heík níke. økrýík yu íku{Lku {kxu fkhrfËeo {kxuLke Mkeze Lkrn, ¼Âõík yLku Mkuðk 
{kxuLkwt ûkuºk níkwt. 

íku{Lkwt ÃkqÁ Lkk{ rðLkkuË«MkkË huðkþtfh rºkðuËe. 17{e LkðuBçkh, 1948Lkk hkus økkuÄhk{kt íku{Lkku sL{ ÚkÞku. Äkuhý 
1Úke 7 MkwÄeLkwt rþûký íku{ýu ËuðøkZ çkkrhÞkLke «kÚkr{f þk¤k{kt ÷eÄwt. Äkuhý 8Úke 11 MkwÄeLkku yÇÞkMk yk s økk{Lke 
yuMk.ykh nkEMfq÷{kt fÞkuo. yu ð¾íku 11{k ÄkuhýLkk ytíku yuMk.yuMk.Mke Lke çkkuzoLke Ãkheûkk Úkíke. rðLkkuË¼kE 1965{kt 
çkkuzoLke Ãkheûkk{kt 81.5 % økwý {u¤ðe økwshkík{kt yrøkÞkh{k ¢{u yLku Ãkt[{nk÷ SÕ÷k{kt «Úk{ ¢{u Wíkeýo ÚkÞk. 
ËuðøkZ çkkrhÞkLkk sÞrËÃk®Mknu íku{Lkwt MkL{kLk fÞwO yLku Wå[ yÇÞkMk {kxu rþ»Þð]rík ykÃke. 

y{ËkðkËLke MkuLx ÍurðÞMko fkì÷us{ktÚke MLkkíkf yLku økwshkík ÞwrLkðŠMkxeLkk økrýík rð¼køk{ktÚke yLkwMLkkíkf 
fûkkLkku yÇÞkMk fÞkO çkkË rðLkkuË¼kE zkfkuhLke ¼ðLMk fku÷us{kt òuzkÞk. Úkkuzk ð»kkuo y{ËkðkËLke yu.S nkEMfq÷{kt 
Mkuðkyku ykÃke. 1986Úke 2011{kt rLkð]¥k ÚkÞk íÞkt MkwÄe y{ËkðkËLke ¼ðLMk fkì÷us{kt fkÞohík hÌkk. ynª yæÞkÃkf 
yLku rð¼køkeÞ ðzk íkhefuLke yu{Lke fkhrfËeo yíÞtík ÞþMðe hne. 

1973{kt rðLkkuË¼kE hsLkeþSLkk MktÃkfo{kt ykÔÞk yLku MkLÞMík ÷E Mðk{e ykLktË ðuËkLík çkLÞk. íku{ýu MkLÞkMke 
Ä{o ÃkqhuÃkqhku ÃkkéÞku yLku WòéÞku. ykSðLk çkúñ[khe hÌkk. æÞkLk yLku hsLkeþSLke rð[khÄkhkLkk ðk[Lk, ©ðý, 
r[ítkLk yLku yæÞÞLk{kt «ð]ík hÌkk. økuÁyk htøkLkk fÃkzkt yLku hkuçkLkwt ð† ÃkrhÄkLk Äkhý fÞwO. fkì÷usLkk Þwðkðøko ðå[u 
fk{ fhðkLkwt nkuðk Aíkkt íku{ýu íku{Lkkt ð†ku{kt fþe çkktÄAkuz Lk fhe. rºkðuËe Mkknuçk Mðk{eSLkk nw÷k{ýk Lkk{Úke 
òýeíkk çkLÞk yLku rðãkÚkeoyku yLku Mknf{eoykuLkwt MkL{kLk ÃkkBÞk. 

rºkðuËe Mkknuçk rðãkÚkeoykuLku {ËËYÃk Úkðk {kxu íkíÃkh yuðk MkrÒkc yæÞkÃkf níkk. rðãkÚkeoLkwt neh Ãkkh¾ðkLke 
íku{Lkk{kt Ëe½o árü níke. Mkkhk rðãkÚkeoyku þkuÄe fkZe, íku{Lku fkuÞzkyku yLku ,frXLk «&™ku ÃkqAe íku{Lke þÂõíkLkku íkuykuLku 
Ãkrh[Þ fhkðe økrýík{kt ykøk¤ ðÄðk {kxu íku{Lku íkuyku «uhíkk. íku{Lke ÃkkMkuÚke ÃkMkkh ÚkÞu÷k ½ýk rðãkÚkeoyku íku{Lke 
«økrík ‘Mðk{eS’ Lkk {køkoËþoLk yLku «kuíMkknLkLku yk¼khe Au íku ðkík Mkn»ko Mðefkhu Au. ykuþku {køkoLkk Mk{ŠÃkík Þkºke 
nkuðk Aíkkt rºkðuËe Mkknuçku íku{Lke økrýíkÞkºkk yrðhík Ãkýu [k÷w hk¾e níke. íkuykuyu yu{.Ve÷. Lke rzøkúe {u¤ðe níke. 
yLÞ ÞwrLkðŠMkxe yLku MktþkuÄLk fuLÿkuLke íkuyku {w÷kfkík ÷uíkk níkk. økrýíkLke fkÞorþrçkhku yLku Ãkrh»kËku{kt íkuyku nkshe 
ykÃkíkk níkk. MkhËkh Ãkxu÷ ÞwrLkðŠMkxeLkk økrýík rð¼køk îkhk Þkuòíkk Problem Solving Workshop{kt rhMkkuMko 
ÃkMkoLk íkhefu íku{Lke Mkuðkyku ÷uðkíke. 2012Lkk økwshkík økrýík {tz¤Lkk yrÄðuþLkLke M{hrýfk{kt íku{ýu MktÏÞkyku rðþu 
{krníkeÃkqýo rðMík]ík ÷u¾ ÷ÏÞku Au. 

rðLkkuË¼kE zkfkuhLke ¼ðLMk fkì÷us{kt níkk íÞkhÚke {khu íku{Lke MkkÚku Ãkrh[Þ níkku. Ãkhtíkw AuÕ÷kt Úkkuzkt ð»kkuo{kt 
«k.yu.ykh.hkð VkWLzuþLkLke «ð]r¥kyku{kt íku{Lke Mkn¼krøkíkkLku fkhýu yu Ãkrh[Þ ½ýku áZ çkLÞku. VkWLzuþLkLke 
«ð]r¥kykuLkk Mkt[k÷Lk{kt íkku íku{Lke {ËË {¤íke s, Ãkhtíkw yk «ð]r¥kykuLku yMkhfkhf çkLkkððk {kxu yLku rðMíkkh {kxu 
íku{Lkkt {qÕÞðkLk Mkq[Lkku Ãký {¤íkkt. fkì÷usLkk rðãkÚkeoyku {kxuLke MÃkÄkoLkk íku{Lkk «&™Ãkºkku{kt íkksøke yLku LkkrðLÞ 
òuðk {¤íkkt. íkku rLkçktÄ MÃkÄko {kxuLkk rð»kÞku{kt Ÿzký yLku rðrðÄíkk Lkshu [zíkkt. «k.yu.ykh.hkð VkWLzuþLkLku 
«k.ðe.ykh rºkðuËe MkknuçkLke ¾kux {kuxe Mkk÷þu VkWLzuþLk ðíke íku{Lke MkuðkykuLku rçkhËkðe íku{Lku Lk{ú ytsr÷ ykÃkwt Awt. 

 

«k. ðe.ykh rºkðuËe «k. ðe.ykh rºkðuËe «k. ðe.ykh rºkðuËe «k. ðe.ykh rºkðuËe ----    yuf íkusMðe íkkhfyuf íkusMðe íkkhfyuf íkusMðe íkkhfyuf íkusMðe íkkhf                    
yu{.yu{. ðMkkðzk 
ðÕ÷¼rðãkLkøkh 

 (M) 9824669364 
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rðLkkuË¼kE y{ËkðkË{kt «k.yu.ykh.hkð MkknuçkLkk MkkrLkæÞ{kt þY ÚkÞu÷k «k.yu.ykh. hkð ¼qr{rík õ÷çkLkk 
Mkr¢Þ MkÇÞ níkk. økrýík{kt íku{ýu su «erík ò¤ðe hk¾e níke íkuLke yk yuf ðÄw «íkerík níke. 18 {e sqLk 2022 Lkk 
hkus õ÷çkLke r{®xøk{kt íku{Lku AuÕ÷wt {¤ðkLkwt ÚkÞwt. 9{e sw÷kEyu íku{Lkk çkuLk Mkw»{kçkuLk íkhVÚke íku{Lku ÷fðkLke rçk{khe 
ÚkÞkLkk yLku Mkkhðkh {kxu íku{Lku ðzkuËhk ÷kÔÞkLkk ¾çkh {éÞk. 22{e sw÷kEyu íku{ýu rðËkÞ ÷eÄe. rþûký yLku 
MkkrníÞ, ¾økku¤ yLku íkíð¿kkLk, æÞkLk yLku Ä{o{kt hMk ÄhkðLkkh, økrýík«u{e, rðãk ÔÞkMktøke, ykæÞkÂí{f ÔÞÂõíkLkku 
rð÷Þ ÚkÞku. MktMkkhÚke yr÷ó Aíkkt Mk{ksLkk WíÚkkLk {kxu rLkMçkík ÄhkðLkkh çknw ykuAe ÔÞÂõíkyku ykÃkýe ykMkÃkkMk 
òuðk {¤u Au. rðLkkuË¼kE ykðe yuf ÔÞÂõík níkk. íku{Lkk MktÃkfo{kt ykðu÷k Mkki fkuE íku{Lku nt{þkt ykËhÃkqðof, 
¼kðÃkqðof ÞkË fhþu. 

(yk ÷u¾{ktLke fux÷ef {krníke rºkðuËe MkknuçkLkkt çkuLk Mkw. ©e. Mkw»{kçkuLk rºkðuËe ÃkkMkuÚke {¤e Au. yk {krníke 
ykÃkðk {kxu nwt íku{Lkku yk¼khe Awt – yu{.yu[.ðMkkðzk) 
  

«k. yu. ykh. hkð VkWLzuþLk – økwshkík økrýík {tz¤ 

rLkçktÄ MÃkÄko - 2023 
 «k. yu. ykh. hkð VkWLzuþLk økwshkíkLke ykxTMko, MkkÞLMk, fku{Mko, yuÂLsrLkÞhªøk íkÚkk çke.yuzT.  fkì÷uòu 

íku{s ÞwrLkðŠMkxeykuLkk rðãkÚkeoykuLku rLkçktÄ MÃkÄko{kt ¼køk ÷uðk {kxu yk{tºký ykÃku Au. 

 rLkçktÄ Lke[uLkk{ktÚke fkuE Ãký yuf rð»kÞ Ãkh ytøkúuS, ®nËe yÚkðk økwshkíke ¼k»kk{kt 750Úke 1000 þçËku{kt 

÷¾ðkLkku hnuþu. 

(1) ßÞkt swyku íÞkt MktÏÞk s MktÏÞk. (Numbers, Numbers Everywhere.) 

(2) økrýík WÃkÞkuøke Au yLku hMk«Ë Ãký Au. (Mathematics is both useful and interesting.) 

(3) yðfkþ fkÞo¢{{kt økrýíkLkku Vk¤ku. (Role of Mathematics in Space Programme.)  

 MÃkÄko{kt ¼køk ÷uLkkh rðãkÚkeoyu rLkçktÄLku xkEÃk fheLku yÚkðk fkøk¤{kt yuf çkkswyu MðåA yûkh{kt ÷¾eLku 

rzMkuBçkh 31, 2023 MkwÄe{kt Lke[uLkk MkhLkk{u fwrhÞh, hSMxh ÃkkuMx yÚkðk MÃkez ÃkkuMxÚke {kuf÷ðkLkku 

hnuþu. 
 Prof. M. H. Vasavada 

 Sameep, Near Water Tank,  Nana Bazaar 

 Vallabh Vidyanagar 388120 (Mob. No. 98246 69364) 

 

MÃkÄko{kt rðsuíkk rðãkÚkeoykuLku «{kýÃkºk íku{s «Úk{ ¢{u ykðLkkh rðãkÚkeoLku Yk.1200, rîíkeÞ ¢{u 

ykðLkkh rðãkÚkeoLku Yk.1000 yLku ík]íkeÞ ¢{u ykðLkkh rðãkÚkeoLku Yk.800 Ãkkrhíkkur»kf ykÃkðk{kt ykðþu. 

 rLkçktÄ MkkÚku ykÃkLkwt Ãkqhwt Lkk{, MkhLkk{wt, MktMÚkkLkwt Lkk{, fÞk ðøko{kt yÇÞkMk fhku Aku íku, ykÃkLkku {kuçkkE÷ 

Lktçkh íku{s ykÃkLkwt E-mail ID swËk fkøk¤{kt yð~Þ sýkðþku. 

 rLkçktÄ {kuf÷ðk ytøkuLkk ¾çkh Whatsapp (98988 38940) Ãkh ykÃkþku.  

 

ðÕ÷¼ rðãkLkøkh           yh®ðËçkkE çke. Ãkxu÷  

íkk.05-10-2023          fLðeLkh 

                   «k. yu.ykh. hkð VkWLzuþLk 
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«k. ðe. ykh. rºkðuËe Mkknuçk, fu su{Lku ¼ðLMk MkkÞLMk fkì÷us, y{ËkðkËLkk çkÄk s ÔÞkÏÞkíkk yLku yLÞ 
f{o[khe «u{ yLku MkL{kLkÚke Mðk{eS íkhefu MktçkkurÄík fhíkk, yu{Lkk rðþu yksu ßÞkhu rð[kh fÁt Awt yLku yu{Lke MkkÚku 
fhu÷e yLkuf hku[f [[koykuLkku rð[kh ykðu Au, íÞkhu {Lku ðkhtðkh yuðe yLkw¼qrík ÚkkÞ Au fu Mðk{eS {khe MkkÚku s Au. 
Mðk{eS Mð¼kðÚke Mkh¤, Ãký ÿZ MktfÕÃkðk¤k níkk. íku{Lke ykt¾kuÚke nt{uþkt yuf yLkku¾wt íkus Í¤fíkwt yLku ßÞkhu Ãký 
yu{Lke YçkY {w÷kfkíku síkku, íkku MktÃkqýoÃkýu nfkhkí{f QòoÚke ykuík«kuík ÚkELku ÃkkAku Vhíkku. {khkt SðLk yLku fkhrfËeo 
½zíkh{kt Mðk{eSLkwt yrík-rðþu»k MÚkkLk Au. 

ð»ko 2002{kt B.Sc. yÇÞkMk¢{{kt ¼ðLMk MkkÞLMk fkì÷us, y{ËkðkË{kt {Lku «ðuþ {éÞku yLku «Úk{ðkh 
Mðk{eSLkkt ÔÞkÏÞkLkkuLkku ÷k¼ {éÞku, íÞkhu yuðku yLkw¼ð ÚkÞku fu yu{Lke yk¼k, yu{Lkwt ÔÞÂõíkíð, yu{Lke økrýík 
¼ýkððkLke þi÷e ftEf yLkku¾e níke. Ëhuf ÔÞkÏÞkLkLkk ytíku 2-4 Mkkhk «&™ku îkhk rðãkÚkeoykuLke ytËh hnu÷ rðrþü 
«rík¼kLku søkkzðkLkku «ÞkMk fhíkk. 

{Lku yksu Ãký Mkkhe heíku ÞkË Au fu, 2004{kt T.Y.B.Sc.{kt «ðuþ {u¤ððk {kxu ßÞkhu ¼ðLMk fku÷us{kt 
ykðuuËLkÃkºk ¼hðkLkwt ÚkÞwt íÞkhu nwt yMk{tsMk{kt níkku fu ¼kiríkfþk† rð»kÞ{kt MLkkíkf Ãkqýo fÁt fu ÃkAe økrýíkþk† 
rð»kÞ{kt ykðuËLk ¼hðkLke AuÕ÷e íkkhe¾ LkSf ykðe síkkt ¼kiríkfþk† rð»kÞ ÃkMktË fhe ykðuËLkÃkºk fkì÷usLkk 
fkÞko÷Þ{kt s{k fhe ËeÄwt. íÞkh ÃkAe Mðk{eSLkk æÞkLku ykÔÞwt fu {khwt ykðuËLkÃkºk ¼kiríkfþk† rð»kÞLkk sÚÚkk{kt Au, 
íkku {Lku íkkífkr÷f çkku÷kðeLku økrýíkþk† rð»kÞ{kt MLkkíkf Ãkqýo fhðkLkku ykøkún fÞkuo. 

{]Ëw÷, þktík yLku «¼kðþk¤e yuðk yËT¼wík ÔÞÂõíkíððk¤k Mðk{eSLkku ykøkún nkuÞ íkku Lkk ÃkkzðkLke {Lkkuð]r¥k 
ykÃkkuykÃk Lkkþ ÚkE òÞ. çkeswt yu fu ykðk MkßsLk MkíkTÃkwÁ»k òu {Lku {khk ¼rð»Þ {kxu fkuE ykøkún fhíkk nkuÞ íkku 
sYh yu{kt ftEf MkkÁt nkuðwt s òuEyu. yu{ rð[khe {U T.Y.B.Sc. ¼kiríkfþk† rð»kÞ hÆ fhe økrýíkþk† rð»kÞku{kt 
«ðuþ {u¤ðe ÷eÄku. íku ÃkAe Mðk{eS yLku zkp. hrð çkkuhkýk MkknuçkLkk {køkoËþoLk nuX¤ økrýík rð»kÞ MktçktrÄík 
MÃkÄkoyku{kt Ãký ¼køk ÷eÄku, su{ktLke y{wf MÃkÄkoykuLkwt Vku{o yLku Ve çkÒku Mðk{eS òíku s ¼he Ëuíkk yLku ÃkheûkkLke 
íkkhe¾ LkSf ykðe òÞ íÞkhu {Lku yk çkkçkíkLke òý fhíkk. 

ð»ko 2005, sqLk {kMkLke ðkík Au. MTTS «kuøkúk{{kt (íkk. 16-05-05Úke 11-06-05) MkwÄe S.P. College, Pune 

níkku yLku 16 sqLk 2005 Úke {wtçkE{kt VSRP  «kuøkúk{ þY ÚkðkLkku Au. yu Mðk{eSLkk æÞkLku ykÔÞwt íÞkhu yu{ýu 
ykðuËLkLke AuÕ÷e íkkhe¾ ðeíke økE nkuðk Aíkkt ykðuËLk ¼hðk sýkðu÷ yLku Recomendation Letter  MÃkez ÃkkuMx 
{khVíku TIFR ÃknkU[íkwt fÞwO. yk{, Mðk{eSLkk yÚkkøk «ÞíLkLku fkhýu VSRP «kuøkúk{{kt AuÕ÷e ½zeyu {khe ÃkMktËøke 
ÚkE, Ãký íÞkt hnuðkLke Mkøkðz AuÕ÷e ½ze{kt þõÞ Lknkuíke. yk{ Aíkkt Mðk{eSLkk ykøkúnLku fkhýu nwt VSRP «kuøkúk{ 
{kxu TIFR {wtçkE ÃknkU[e økÞku yLku hrsMxÙuþLk Mk{Þu {Lku hnuðkLke Mkøkðz Ãký {¤e, su çkË÷ nwt «ku.zkp. rhrØ þkn 
yLku «ku.zkp. rLkr{»k yuMk. þknLkku yk¼khe Awt, su{ýu Mðk{eSLkk fnuðkÚke {Lku yíÞtík rðþu»k Mktòuøkku{kt TIFRLkk 
Residential quarters{kt hnuðkLke Mkøkðz Ãkqhe Ãkkze. 

Mðk{eS SðLk «íÞu nt{uþkt Mkfkhkí{f hÌkk. yu{Lke MkkÚku {khe ßÞkhu Ãký ðkík Úkíke íÞkhu yk Mkfkhkí{f Qòo 
{Lku Ãký «¼krðík fhíke. Mðk{eSyu su{ {khk SðLkLkwt ½zíkh fÞwO, íku{ yLkufLkkt SðLk{kt Ãký «fkþ yLku QòoLkku 
Mkt[kh fÞkuo Au. ykðkt çkeòt yLkuf Lkk{ «k. zkp. hrð çkkuhkýk Mkknuçk ÃkkMkuÚke «kó ÚkE þfþu. 

økwshkík ÞwrLkðŠMkxe{kt yÇÞkMk fhíkk yLkuf rðãkÚkeoyku økrýík «&™kuLkk Wfu÷ {u¤ðíkk, Mðk{eSLkk y{ËkðkËLkk 
rLkðkMk MÚkkLku YçkY Ãký síkk yLku økrýíkLkk «&™kuLkk Wfu÷ íkku {u¤ðíkk s, Ãkhtíkw SðLkLke QÚk÷ ÃkkÚk÷Lkku n÷ Ãký 

 

rºkðuËe Mkknuçk: yuf yLkku¾wt ÔÞÂõíkíðrºkðuËe Mkknuçk: yuf yLkku¾wt ÔÞÂõíkíðrºkðuËe Mkknuçk: yuf yLkku¾wt ÔÞÂõíkíðrºkðuËe Mkknuçk: yuf yLkku¾wt ÔÞÂõíkíð                    
«ku. ËuðuLÿLkkÚk MkLÞkMke (sqLkkøkZ) 

 (M) 9722678199 
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{u¤ðíkk yLku yíÞtík Mkfkhkí{f Qòo, rðïkMk yLku Mktíkku»k MkkÚku ÃkkAk Vhíkk. 
yk{ {khk B.Sc., M.Sc. yæÞÞLkfk¤{kt Mðk{eS yuf yrík rðþu»k ÃkkX ¼sðe økÞk. Ãký yk íkku çkMk yuf 

þYykík s níke. 
ð»ko 2009{kt ¼kMfhk[kÞo «ríkckLk, Ãkwýu îkhk ykÞkursík yuf økrýík ðfoþkuÃk{kt Mðk{eS MkkÚku ¼køk ÷uðkLke íkf 

Ãký {Lku {¤e. 
Mðk{eSLkk SðLk{kt æÞkLk nt{uþkt «Úk{ MÚkkLku hÌkwt. íku rLkÞr{íkYÃku æÞkLk fhíkk yLku íku rMkðkÞ økrýíkLku ÷økíke 

«ð]r¥kyku {kxu Ãký Mk{Þ Vk¤ðíkk. Mðk{eS ßÞkhu «k.yu.ykh.hkð økrýík MÃkÄko (F.Y.-S.Y.)Lkk fLðeLkh ÚkÞk íÞkhu 
{Lku Ãký yk «ð]r¥k{kt MkkÚku ÷E {khk SðLkLkwt ½zíkh Mkíkík [k÷wt hkÏÞwt «k.yu.ykh.hkð økrýík MÃkÚkko (F.Y.-S.Y.) Lkk 
«&™Ãkºkku ßÞkhu Ãke.fu.ÔÞkMk Mkknuçk yLku yu.yu{.ðiã MkknuçkLku {kuf÷íkk, íkku «&™Ãkºkku òuELku yk økrýík¿kku Very 

good !! .......... suðe Mkkhe  Coment ykÃkíkk. 
  

©e {ÄwMkqËLk fu. ðMkkðzk 
 ©e {Äw¼kE fu. ðMkkðzkLkwt íkk.5-10-2023Lkk hkus y{ËkðkË {wfk{u yðMkkLk ÚkÞwt. «k. {nkðeh ðMkkðzk 
Mkknuçku yLku ©e {u½hks ¼è Mkknuçku MðøkoMÚkLku ykÃku÷ ©Øktsr÷ yºku hsq fheyu Aeyu. 
 Madhubhai, though a few years senior to me, was a close friend. He too studied in 

Bahauddin college, was a student and ardent fan of Raosaheb. Extremely mild mannered and 

soft spoken Madhubhai, though he worked in administrative side of school education for most 

of his career, continued his interest in Mathematics education and in activities of GGM almost 

till the end. His passing away is a personal loss to me and a great loss to the mathematical 

community of Gujarat. 

 May his soul rest in peace  

M. H. Vasavada 

������������ 

 ©e {Äw¼kE ðMkkðzk Mkknuçk nðu ykÃkýe ðå[u LkÚke íÞkhu yu{Lku MkkËh ytsr÷ ykÃkðkLkku «ÞíLk fÁt Awt. 
 økwshkík økrýík {tz¤Lkkt yrÄðuþLkku{kt nwt síkku ÚkÞku íÞkhÚke yu{Lkku Ãkrh[Þ. þk¤k rð¼køkLkk fkÞo¢{ku{kt 
nksh nkuÞ yLku rðãkÚkeoykuLku «kuíMkknLk ykÃku. fkuEf ðõíkkLke hsqykík ÃkAeLke yu{Lke Ãkqhf LkkUÄ Ãký 
{níðLke hnuíke. íkuyku çkÄkLke su{ MkeÄk ðøko rþûký MkkÚku Mktf¤kÞu÷k Lknkuíkk fkhý fu sqLkkøkZLke D.E.O. 
ykurVMk{kt yrÄfkhe níkk. íku{ Aíkkt ðøko rþûký MkkÚku Sðtík MktçktÄ hkÏÞku níkku. çknkWÆeLk fkì÷us{kt MðøkoMÚk 
hkð MkknuçkLkk rðãkÚkeo níkk yLku íÞkh ÃkAeLkk íku{Lkk [knf hÌkk. ¾qçk s {]Ëw¼k»ke, {eík¼k»ke yLku Mkh¤ 
Mð¼kðLku fkhýu yu{Lkwt ÔÞÂõíkíð rðrþ»x níkwt. [kÃkhzk {wfk{u ¼hkÞu÷k yrÄðuþLk ð¾íku sqLkkøkZ yu{Lkk ½hu 
ykððk y{Lku yk{tºký ykÃku÷wt yLku y{u økÞk Ãký níkk. 
 SðLkLkk W¥khkÄo{kt  y{ËkðkË ðMÞk ÃkAe yu{Lke ÃkkMkuLkkt økrýíkLkkt ÃkwMíkfkuLkku MkËwÃkÞkuøk ÚkkÞ yu nuíkwÚke 
yu{ýu {khk{kt rðïkMk {qfe ÷øk¼øk 80 sux÷kt ÃkwMíkfku {Lku MkkUÃÞkt – þhík yux÷e s fu MðøkoMÚk hkð MkknuçkLkk 
Lkk{u yuLke ÷kRçkúuhe fhðe. {Lku ykLktË yLku Mktíkku»k Au fu ð÷MkkzLke ©e rðãk{]íkðkŠ»kýe ÃkkXþk¤kLke 
÷kEçkúuhe{kt økrýík r{÷LkLke MkkÚku {¤eLku «kæÞkÃkf yu.ykh. hkð økrýík rð¼køk þY fheLku yu{Lke RåAk nwt 
Ãkqýo fhe þõÞku. yksu rðãkÚkeoyku yuLkku ÷k¼ ÷u Au. yðMkkLkLkk yufkË yXðkrzÞk Ãknu÷kt ©e Äku¤rfÞk Mkknuçku 
ðerzÞku fku÷ fhe yu{Lkkt ËþoLk fhkðu÷kt yu nt{uþkt ÞkË hnuþu. «¼w MkËTøkíkLkk ykí{kLku Ãkh{ þktrík ykÃku yu s 
«kÚkoLkk. 

{u½hks s. ¼è  
 

©tØktsr÷©tØktsr÷©tØktsr÷©tØktsr÷ 
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rðîkLk økrýík¿k yLku MkrÒkc yæÞkÃkf-su{ýu ðøko¾tz{kt yLku yLÞ {t[ku Ãkh økrýíkLkku hku{kt[ yLkw¼ÔÞku yLku 
yLÞkuLku økrýíkLkku ykLktË ÷wxkÔÞku - yuðk rºkðuËe MkknuçkLku ¼kð¼he ©Øktsr÷. 

rºkðuËe Mkknuçk Ãknu÷kt zkfkuh ¼ðLMk fkì÷us{kt níkk. 1986{kt íkuyku y{ËkðkËLke ¼ðLMk fkì÷us{kt òuzkÞk yLku 
2004{kt yk fkì÷us{kt økrýík rð¼køkLkk yæÞûk çkLÞk. 2011{kt rLkð]¥k ÚkÞk. Ãkå[eMk ð»koLkk íku{Lkk fkì÷usLkk 
rþûkýfk¤ Ëhr{ÞkLk íkuykuyu økrýík ¿kkLkLkkt yrðhík ykusMk ÃkkÚkÞkO íku{Lke ¿kkLkøktøkk{kt zqçkfe {khe yLkuf rðãkÚkeoyku 
Ãkw÷rfík çkLÞk. 

1987Úke 1990Lkkt ð»kkuo Ëhr{ÞkLk {Lku Mðk{eSLkk rðãkÚkeo nkuðkLkku ÷nkðku {éÞku níkku. Mðk{eSLkk yûkh MkwtËh, 
þe¾ðu Ãký MkwtËh yLku yux÷u rðãkÚkeoykuLkku «rík¼kð Ãký íku{Lku MkwtËh {¤u. {kºk Theory ¼ýkðeLku fu Ëk¾÷k 
økýkðeLku Mðk{eS Mktíkku»k Lk {kLku. Ëhuf íkkMkLku ytíku íkuyku fkuELku fkuE «&™ ÃkqAu yÚkðk øk]nfkÞo {kxu «&™ku ykÃku. yk 
heíku rðãkÚkeoyku{kt rð[kh þÂõík òøk]ík fhðkLkku yLku íku{Lke rð[kh þÂõíkLku ÃkzfkhðkLkku íkuyku nt{uþkt «ÞíLk fhu. 
Mðk{eSLke árü nt{uþkt rðãkÚkeoyku{kt hnu÷e fkuELku fkuE ûk{íkkLku þkuÄíke hnuíke. yuf ðkh fkuE rðãkÚkeo{kt yuðe 
þÂõíkLkku íku{Lku yýMkkh ykðe òÞ ÃkAe íkuLku yu stÃkeLku çkuMkðk Lk Ëu. fkuÞzkyku ÃkqAeLku swËwt swËwt ðk[Lk Mkq[ðeLku su{ 
Mkwðýofkh yk¼q»ký ½zu fu rþÕÃkfkh {qŠík ftzkhu íku{ Mðk{eS rðãkÚkeoLku ½zðkLkku «ÞíLk fhu. «k.ËuðuLÿLkkÚk MkLÞkMke 
yLku zkp «fkþ zk¼e suðk yæÞkÃkfkuLkk ½zíkh{kt Mðk{eSLkku Vk¤ku {kuxku Au. 

{Lku Ph.D. yÇÞkMk {kxu Mðk{eSyu «kuíMkkrník fÞkuo SVNIT Mkwhík{ktÚke zkp. ðe.yu{.«ÄkLkMkh yLku zkp. 
yu{.yuLk.{nuíkkMkh suðk rL»ýkík yæÞkÃkfkuLkkt {køkoËþoLk nuX¤ fkÞo fheLku Ph.D. rzøkúe {¤e íkuLku nwt {kÁt MkË¼køÞ 
Mk{swt Awt yLku yk yÇÞkMk {kxuLke «uhýk {Lku Mðk{eS ÃkkMkuÚke {¤e níke  yu ÞkË fhe íku{Lku ðtËLk fÁt Awt. 

rðãkÚkeofk¤ ÃkAe Mðk{eS MkkÚku {khu MktçktÄ ðÄw áZ çkLÞk Au. fkì÷usLkk økrýík rð¼køk{kt nwt íku{Lkku MknfkÞofh 
çkLÞku. {khe ¾whþe yu{Lke ¾whþeLke çkksw{kt s níke. ½ýk fkÞo¢{ku{kt íku{Lke MkkÚku sðkLke {Lku íkf {¤íke níke. 
2007{kt íkk{e÷LkkzwLkk rðÁËwLkøkh{kt Graph TheoryLke International Conference{kt zkp. yu[.yu{.Ãkxu÷ yLku {U 
Mðk{eS MkkÚku nkshe ykÃke níke. íÞkhu Mðk{eS MkkÚku fuhk÷k yLku fLÞkfw{kheLkku «ðkMk fÞkuo níkku. 

rºkðuËe Mkknuçk hsLkeþLkk rþ»Þ níkk yLku MkLÞkMke íkhefuLkwt íku{Lkwt Lkk{ Mðk{e ykLktË ðuËkLík níkwt. yuftËhu økt¼eh 
Ëu¾kíkk Mðk{eS ¾hu¾h íkku íku{Lkk Lkk{ «{kýu nt{uþk ykLktrËík hnuíkk. ½ýeðkh íku{Lkk {w¾ Ãkh {wõík nkMÞ òuðk 
{¤íkwt. SðLkLku íkuyku yuf WíMkð íkhefu òuíkk. y{khu Ãkkrhðkrhf MktçktÄ níkku. y{khu ½uh ykðe y{Lku MkkiLku íkuyku 
æÞkLk{kt òuzkðk «kuíMkkrník fhíkk {khe Ãkwºke rn{kLke yu ð¾íku A-Mkkík ð»koLke níke. yu Ãký æÞkLk{kt òuzkíke yLku 
æÞkLkLku ytíku {wõík {Lku Lk]íÞ fhíke. LkkLke çkkr÷fkLku Lk]íÞ fhíke òuELku Mðk{eS çknw «MkÒk Úkíkk. [tÿøkúný suðe 
Ãkrh½xLkkLku Ãký íkuyku æÞkLk yLku WíMkð {kxuLkwt «f]ríkLkwt rLk{tºký Mk{síkk. Úkkuzkt ð»kkuo Ãknu÷kt yuf ÷ktçkk Mk{ÞLkwt 
[tÿøkúný níkwt. yu ð¾íku íku{ýu {Lku çkku÷kÔÞku. fnu ykðe òyku, yksu íkku ykÃkýu Äkçkk Ãkh s æÞkLk fheþwt, ykuþkuLkwt 
«ð[Lk Mkkt¼¤eþwt, Lk]íÞ fheþwt yLku WíMkð {Lkkðeþwt. yu hkºku Mðk{eSyu ¾økku¤Lke ðkíkku fhe. MkðkhLkk Mkkzk-ºký 
MkwÄe íku{Lke ðkíkku Mkkt¼¤íkkt, æÞkLk Ähíkkt yLku ykuþkuLkwt «ð[Lk Mkkt¼¤íkkt {U [tÿøkúnýLkku ykLktË {kÛÞku. 

Mðk{eSLkku SðLk «íÞuLkku yr¼øk{ yufË{ Mkfkhkí{f. íku{Lkwt ÔÞÂõíkíð «¼kðþk¤e yLku SðLk «uhýkËkÞe 
níkk. ykðe rðh÷ ÔÞÂõíkLkk ÷ktçkk MknðkMkLkku ÷k¼ {¤ðku yu {khk SðLkLke yíÞtík Mkw¾Ë ½xLkk Au. Mðk{eSLku þík 
þík ðtËLk MkkÚku Vhe ykËh ¼he ytsr÷. 
 

 

Mðk{eS : {khk Ãkh{ økwÁ yLku MknfkÞofhMðk{eS : {khk Ãkh{ økwÁ yLku MknfkÞofhMðk{eS : {khk Ãkh{ økwÁ yLku MknfkÞofhMðk{eS : {khk Ãkh{ økwÁ yLku MknfkÞofh        
«k. hrð çkkuhkýk  

y{ËkðkË 
(M) 9925016492 
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økwshkíke økrýíkþkMºke {økLk÷k÷ LkkÚkk÷k÷ ¾ºkeyu Lke[u {wsçkLkwt yuf Ãkrhýk{ ykÃÞwt Au. 
3362 ?	3372 ?	3382 ?	3392 ?	3402
2372 ?	2382 ?	2392 ?	2402 ?	2412 = 2 

çkeS heíku fneyu íkku Ãkkt[ ¢r{f MktÏÞkykuLkk ðøkkuoLkk Mkhðk¤kLku çkeS fkuE Ãkkt[ ¢r{f MktÏÞkykuLkk ðøkkuoLkk 
Mkhðk¤kÚke ¼køkíkkt 2 {¤u Au yuðe yMktÏÞ MktÏÞkyku Au. 

y{u ykðe yLkuf h[Lkkyku þkuÄe Au. su{ktÚke fux÷ef Lke[u ykÃku÷e Au. 
 

(1) 
562C	572C	582C	592C	602
392C	402C	412C	422C	432 = 2 

 

(2) 
1142392C	1142402C	1142412C	1142422C	1142432

946382C	946392C	946402C	946412C	946422 = 2 
 

(3) 
30274893098882C	30274893098892C	30274893098902C	30274893098912C	30274893098922
21407582209912C	21407582209922C	21407582209932C	21407582209942C	21407582209952

= 2 
 

yk heíku Ãkkt[ ¢r{f MktÏÞkykuLkk ðøkkuoLkk Mkhðk¤kLku çkeS fkuE Ãkkt[ ¢r{f MktÏÞkykuLkk ðøkkuoLkk Mkhðk¤kÚke ¼køkíkkt 
2 {¤u íkuðwt yLÞ fkuE WËknhý ðk[fku {u¤ðþu? 

fkuE yk «§Lkku ÔÞkÃkf Wfu÷ þkuÄþu ? 
«Míkwík fíkko : hksuþ fw{kh {uh, hksfkux, 95379 27040 

 
 

 

{uýktLkk {kÞko {heyu ðk÷ezk, 
{uýktLkk {kÞko {heyu, 

Lkuzku ÷økkzâku økrýík MkkÚku hu. 
{kÞk {wLku yuðe ÷køke Au ðk÷ezk, 

MkÃkLkk{kt Ãký økrýík ¼k¤wt ðk÷ezk. 
 Lkuzku ÷økkzâku........ 
økwýkfkh fhíkkt økqt[ðkE økE ðk÷ezk, 

½rzÞk MkkÚku Lkkíkku òurzÞku ðk÷ezk. 
 Lkuzku ÷økkzâku..... 
¼køkkfkh fhíkkt ¼xfe økE ðk÷ezk, 
þu»k íkýk {ku÷ Mk{òÞkt ðk÷ezk. 
 Lkuzku ÷økkzâku...... 

Mkhðk¤ku fhe fhe Úkkfe økE ðk÷ezk, 
yLktík {u õÞktÞ ËeXwt Lknª ðk÷ezk. 
 Lkuzku ÷økkzâku....... 
¼qr{rík òuE Vhe økE {rík {khe ðk÷ezk, 
«{uÞ MkkÚku «u{ fhe çkuMke ðk÷ezk. 
 Lkuzku ÷økkzâku....... 
h{uþ økrýík økýkðu Au ðk÷ezk, 
rðLkk økrýík MkqLkku Au MktMkkh ðk÷ezk.  
 Lkuzku ÷økkzâku økrýík MkkÚku hu. 

 

h{uþ fu.{k÷rLkÞk,  
y{hu÷e  (M) 9727796934 

 yuf fkuÞzku 

økrýíkLke {kÞkøkrýíkLke {kÞkøkrýíkLke {kÞkøkrýíkLke {kÞk    
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(yºku ykÃku÷k ºkýu «§kuLkk Mkk[k Wfu÷ ©e ËÞkhk{¼kE X¬h íkhVÚke {éÞk Au.) 
 

(4) If f(x) = x
3
 – x + 1 and f(α) = f(β) = f(γ) = 0, then find the vlaue of α16

 + β16
 + γ16

.   

Solution :  

 Here, α, β and γ are the roots of the equation x
3
 – x + 1 = 0 

 ∴  α + β + γ = 0          ....... (i) 

 and αβ + βγ + γα =  −1 

 ∴ α2
 + β2

 + γ2
  = (α + β + γ)

2
 − 2(αβ + βγ + γα) 

     = 0 – 2(−1) = 2        ....... (ii) 

 Now, α3 − α + 1= 0  ⇒ α3 
= α − 1 ⇒ αn 

= αn-2
 − αn-3    

....... (iii) 

 Also, 

  α3  
= α − 1  

  ∴ α
15  

= (α − 1)
5
 ∴  α

16  
= α ⋅ (α − 1)

5
  

    = α6
 − 5α5 + 10α4 − 10α3 + 5α2 −α 

   = (α4
 − α3

) − 5(α3
 − α2

) + 10 (α2
 − α) − 10 (α −1) + 5α2

 − α      (From (iii)) 

   = α4
 − 6α3 

+ 20α2
 − 21α + 10 

   = α2
 − α − 6α + 6 + 20α2

 − 21α + 10 

  ∴ α
16  

= 21α2
 − 28α + 16 

  Similarly β16 
=  21β2

 − 28β + 16 and γ16
 = 21γ2 − 28γ + 16 

  ∴ α
16  

+ β16
 + γ16

  = 21 (α2
 + β2

 + γ2
) − 28 (α + β + γ) + 48 

       = 21 (2) − 28 (0) + 48    (  From (i) & (iii) 

       = 90  

    
(5) Let a

2
 + b

2
 =1, c

2
 + d

2
 = 1 and ac + bd = 0. Prove that a

2
 + c

2
 = 1, b

2
 + d

2
 =1  

 and ab + cd = 0. 

Solution :  

 Let  2 = 	 �I JK r�  ∴ 2s =	 �I KJ r� 
Now 2 ∙ 2s =	 �I JK r�		�

I KJ r� = 	 tI� ? J� IK ? JrIK ? Jr K� ?	r�u = 	 �1 00 1� = L	  ............ (1) 

Now  (ad − bc)
2
 + (ac + bd)

2
 = (a

2
 + b

2
) ⋅ (c2

 + d
2
) 

  ∴ (ad − bc)
2
 + 0 = 1 

  ∴ (ad − bc)
2
 = 1 

  ∴ (ad − bc) ≠ 0  ∴ | A | ≠ 0  ∴  A
−1

 exists 

  ∴ From (1) A
−1

 = A
T  ∴ A

−1
 ⋅ A = I  ∴ A

T
 ⋅ A = I 

 

«k. «. [w. ðiã økrýík «§ku«k. «. [w. ðiã økrýík «§ku«k. «. [w. ðiã økrýík «§ku«k. «. [w. ðiã økrýík «§ku----Mk¤tøk ytfMk¤tøk ytfMk¤tøk ytfMk¤tøk ytf----310 (E-Copy-5)Lkk Wfu÷kuLkk Wfu÷kuLkk Wfu÷kuLkk Wfu÷ku    
    

zkp. Mkr[Lk økßsh 
y{ËkðkË (M) 99253 62754 
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  ∴ �I KJ r�		�I JK r� = 	 �1 00 1� 
  ∴ tI� ? K� IJ ? KrIJ ? Kr J� ?	r�u = 	 �1 00 1� 
  ∴ a

2
 + c

2
 = 1, b

2
 + d

2
 = 1 and ab + cd = 0. 

  

(6) Let x1, x2, ..., x10 be 10 numbers. Suppose that xi + 2 xi+1 =1 for each i from 1 to 9. What 

is the value of x1 + 512x10? 

Solution : 

 x1 + 512 x10 =  x1 + 2x2 − 2x2 – 4x3 + 4x3 + 8x4 − 8x4 − 16x5 + 16x5 + 32x6 − 32x6 − 64x7 

+ 64x7 + 128x8 − 128x8  − 256x9 + 256x9 + 512x10 

  =  (x1+2x2) − 2(x2+2x3) + 4 (x3+2x4) − 8 (x4+2x5) + 16 (x5+2x6)  

   − 32 (x6+2x7) + 64 (x7+2x8) − 128 (x8+2x9) + 256 (x9+2x10) 

  = 1 − 2 + 4 − 8 + 16 − 32 + 64 − 128 + 256 

          (   From xi + 2xi+1 =1) 

  = 341 − 170 = 171 

 

«k. «. [w. ðiã økrýík «&™ku : ytf-311 

 

(7) Let a, b, c, x, y and z be real numbers which satisfy the three equations 

 13x + by + cz = 0, ax + 23y + cz = 0, ax + by + 42z = 0. 

 Suppose that a ≠ 13 and  x ≠ 0. Find the value of 
/

N�/ ?	 �/
O��/ ?	 '�

P�'� 

 a, b, c, x, y yLku z ðkMíkrðf MktÏÞkyku Au su Lke[uLkkt Mk{efhýkuLkwt Mk{kÄkLk fhu Au. 
 13x + by + cz = 0, ax + 23y + cz = 0, ax + by + 42z = 0. 

 a ≠ 13 yLku x ≠ 0 nkuÞ íkku /
N�/ ?	 �/

O��/ ?	 '�
P�'� Lke ®f{ík þkuÄku. 

 

(8) The sequence a0, a1, a2,... satisfies the equation an=2an−1 − 2an−2 + an−3, for every integer 

n ≥ 3. If a14 =1,  a19 =10 and a24 =100, then find the value of a2021. 

 ©uýe a0, a1, a2,... {kxu an=2an−1 − 2an−2 + an−3, n ≥ 3. òu a14 =1,  a19 =10 yLku a24 =100, nkuÞ 
íkku a2021 Lke ®f{ík þkuÄku.  
 

(9) If z1, z2 and z3 are three complex numbers such that z1 + z2 + z3 = 0 and  

 | z1 | = | z2 | = | z3 | = 1, then prove that z1 z2 + z2 z3 + z3 z1 = 0.    

 òu Mktfh MktÏÞkyku z1, z2, z3 {kxu z1 + z2 + z3 = 0 yLku | z1 | = | z2 | = | z3 | = 1, íkku Mkkrçkík fhku fu  
 z1 z2 + z2 z3 + z3 z1 = 0.    

� � � � � 
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Beautiful Math : Music 

Ãkhs {kuËe 
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